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VOr, gran Nipote di 
un Mallimo Zio, offro jn qualità di 
ofscquiofo tributo t^ucfle mie Twca 

Al NO- 







NOMETRiCHE CoNsiDER AZIONI. Ricevete- 
le non per quel poco, che fono, ma 
per quel molto , che defidererei , 
che fofTero , cioè un dono degno ^ 
di Voi. La Repubblica de* Lette- \ 
rati coltiva pure le belle fperan- 
ze di vedere fra poco fotto T au^ 
torevole Voftro Patrocinio rifbr- i 
gerc le belle Arti , e rifiorire le 
Difcipline fcientifiche ; che fé il 
Mondo Cattolico nella Dottrina, 
e nel Zelo di Clemente Undecimo 
vede riftabiliti nella Sede di Pie- 
tro i Leoni, e i Gregorii, così il 
Mondo Licterario fpera, ( e non 
anderà molto ) in Annibale Albani 
rinovati li Mecenati, e gli Augu- 
fti. Ed eccovi il folo motivo, che 
induce la mediocrità de' miei Ta- 
lenti a confecrar vi quefte più che 

£ /v debo- 



deboli fatiche. Io già vi ravvifo per 
Jo Promotore di tutte Je Scienze, 
laonde è ben di dovere, che la^ 
Matematica, la fola infallibile nel- 
le fue dimoftrazioni , non fia l'ul- 
tima ad implorare la Voflra favo- 
revole affiflenza in quefla parte^ 
a nìfsuna altra inferiore, che vi 

dedica uno , che è , e farà fem- 

pre 

Di Voftra Eccellenza 



UmiUfi. Divotifs. e Oflèq. Servo 

GtmimottoRmdcUi • 



Vidit D. Francifctis Aloyfius Barelli Cleric. Reg. 
Gong. S. Pauli, & in Metropolit. Bononien. P^ ^ 
nitentlarius prò Eminentifs. & Rcvercndifs. D. 
p. Cardinali Jacobo Boncomp^no ^chiepifco- 
po 9 (SS: Principe . 



Die zo. Deccmbris 1704. 

De fpeciali mandato Rcvcrcnd ifsimi P. Inquifitoris 
Pfi Foelicis Cappafànfta Vfdi > dt imprimi poffc 
cenfui 

Ego Euftachiuf Manfircdius J. U. D. ^ Ma- 

thematicse Le8;or Puòlicus . 
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AL lettore/ 



N9^Ì€ dkjtnuto obbligo indi^enjkbile di quelli^ 
chefirivono^ il dovenfid bel principio dar cori" 

to al Lettore della propria intenzjione 9 e di quel 

fine particolare ^ in virtù del quale fi da mano ad una 
finale Operaz^ione . Dt più 9 che debole intendf mento fi 
debbono credere quei Scrittori 9 // quali nel corrente Seco- 
lo fi affaticano coni* Animo diàcqu^are gloria immorta- 
le^ e di piacere ad un Aiondo pur troppo naufeato dalle 
ScienZje 9 e con un Cuore 9 che giuftamente fi può dire 
divenuto tutto di ferro . Egli è pur troppo vero y chtJ 

avendo fino ^nÀ tir A Ia Reprébhlicd Litterarìa guftato il più 

fieporito Miele delle Scienzje fabbricMo dal perfetto in- 
tendimento delli paffati Scrittori , più non fia per degnar- 
fi di dare ntpure una (èmplice cortefi occhiata ali avarp- 
ZjO delle fole mfipideCeree . foper me conofiopur troppo 
per infallibile mefta verità 9 laonde debbo accertare il cor^ 
tefe Lettore^ cioè nel pubblicare il prejènieTr aitato ti uni- 
co impulfi non filo è fiato quello di facilitare alla Gio- 
ventù lo fludio tanto necejfario della trigonometria ^ ma 
ancora per corrifpondere in qualcbe parte alle tante gra- 
Zfie compartitemi dalla cortefi mano di chi regge la Mac- 
china di quefto Stud^ . La martcanz^ degli ejfimplari 
delle T^ avole t e delia trigonometria del Padre Cava- 
liero mi ha fatto intraprendere la prefinte fatica col 
filo oggetto di facilitare alla Gioventù la fhrada per lo 
confeguimento di quefia Dottrina 9 nella quale mi fino 
adoperato per ifpiegare queltanto^ che ho creduto necefiario 
per l intero confeguimento di quefia Profeffione ; intorno 
alla qiMle non pretenda) di avere firitto cofa di nuova in- 
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'venzJoHtl màfempUcementt raeeolte , tfiùgìuecon epul- 
l' ordine, che hofaputo, tpulU notizJt,cheappM-tengano 
alla Trigonometria . Ne creio di dovere meritare hitt- 
fimo per avere infpeme raccolte, e concatenate quelle fre- 
z^ioje Gemme , che fino ad ora fono fiate ritrovate da- 
gli Scrittevi dfl primo rango , per l' intera perfezione , 
€5' ornamento ai quefta vrand' Arte. Come in tutto fit- 
periore a qualuntjue amotZjione di gloria , e lontano dal- 
l'amore dime medefimo, unfimplice gradimento di quan- 
■ to òfaputo operare, fiuta da me giudicato haftevole ri- 
compenfia , conefcendo molto bene quanto poco s fendano 
le me forsiit . La Lingua Italiana ho giudicata più pro- 
pria della Latina , e quefto per giovare ancora a quelli, 
the non fofiiro pratici di quefia Lingua. Se la f rafie non 
fiora di quel buon gufto , che alcuni ricercane,- e (è le par 
rote faranno digerenti da (futile fiiremute colla fionda 
del Torchio della moderna Crufca , per unica mia difcol- 
pa bafla il ricordare, che le migliori Difiipline ricufàno 
U vano abbigliamento delle paròle , e fiono à pieno conten- 
te della jUa verità de^ propriiinfignamenti; e vivi felice. 
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DELLA TRIGONOMETRIA 

LIBRO PRIMO. 

IntroàuzJione alla trigonometria . 

C A R L . 

RA le molte figure confidcratc dalla Geometria v 
non y'è dubbio alcuno, che ben giuftamente il 
primo luogo fi dee a quella , che tì fi>rma di tré 
fi^Ie Linee rette , e da tre Angoli piani , chiamata 
comunemente Triangolo : non Colo a riguardo 
di eflère la più femplice di tutte le figure compofte 
di Linee rette; ma ancora per efiere cotanto nc- 
cefiana a tutte le parti della Geometrìa . Senza figura Triangolare 
il gran corpo delk Matematiche refterebbe affetto diftrutto , e come 

cadavcro difanimato, non trovandoli veruna parte di quefiagran* 

de difciplina , la quale non riconofca il proprio efifere dalla fleffa figu- 
ra Triangolare* 

Per pruova di qucfta verità baflerà il riflettere ,,come al riferire di 
Plutarco,eli Egizi col Triangolo Ortogonio figurarono la Natura del- p/^; 
rUniver/o ; e che Platone nella fiia Repubblica ^ volendo efprimere rye ifidi 
K Mifteri della Natura , fi fervi di quel Trigono , che chiamò Nuzia- ^ ^^^ 
le, il quale 5 oltre r eflère d'angolo retto , aveva la bafe di quattro jn\ef. 
parti 5 tre delle quali componevano la Perpendicolare , e cinque co- 
ftituivano la Sottefa all'angolo retto. Con quefto Trigono lo ftef- 
fo Platone volle additare gli occulti Mifteri della Natura , poiché il 
quaternario numero della baie dimoftrava T unìverfale , ed infiemc 
materiale principio delle cofe^ che volle, confi fteflc nelli quattro 
Elementi ; il qual numero , per effere il primo Quadrato pari forma-^ 
to dalla propria radice , appreffo degli Pitagorici fu creduto il Simbo- 
lo de! femminile 5 e dell'imperfetto: come parimente quel Cubo, 
che nafceva dalla moltiplicazione del due , e del quattro , in quefta 
Scuola reftava confecrato all' immortalità, per fer conofcere la pri- 
ma bafe fondamentale* della generazione, effere la corporeità degli 
Elementi . La Perpendicolare poi fegnata col numero Ternario, c|ic 
come numero difpari molto religiofamente riverito da tutta la Scuo- 
la de* Pitagorici, rapprefentava le fpiritofe, ed efficienti cagioni del- 
la Natura. E finalmente perchè nel Trigono Ortogonio tanto può 

B il 



jQ Della ITrigonometria 

47. Pri il lato fottefo air angolo retto, quanto poiibno la ba(e ^ eia Pcrpen* 
^^ì^^l^il^àkoHxt , come ne dìmoitrà lo ftcflb PitagOTa y quefto lato ben guifta» 
lliifir mente doveva rappreftntarc la prole, che in fé tutte le perfezioni di 
qucfiidueprincipiiàdequatamenteracchiude. 

Inoltre, conndcranda la maravìgliofa ftruttura di quelle partii 
che compongono lagraa Tela dellaGeometrìa,^ fi potrà chiaramen-» 
te comprendere , efiere quefla non che ordita , ma ancora tefTuta di 
Hgure Triangolari :: come apertamente fi vede nell' Aflronomia , nel* 
laGeografia , nella Nautica, in tutte lefpezie delle Mecaniche , neU 
Ja difciplina militare y ed in qualfi voglia altra dottrina ordinata alla 
confiderazionedella quantità^ 

Ciòfbnte^ fènzachè precedano ledovute notizie intorno alla & 
gura Triangolare,^ non farà poflibile il fare uapalfb ficuro negl' im- 
menfi fpazL della Terra, e del Cielo ^ Senza lafcorta dlquefla Dot«^ 
trina,, fuori dì regola farebbero li moti,, le fituazioni, egltafpetti 
de' corpi Celefli,^lc moderazioni de' Tempi, le difpofizioni delle par- 
ti dellaTerra ;. laonde il tutto fi potrebbe , per cosi dire ,, ridpttoalla. 
confufione del primo. Caos .. Senza V aj[uta della TrigònonictriàrAr-^ 
te delNavijgareappena batterebbe per fblcare un piccolo Mare;, là 
doveia oggi colte regole Trigpaomctriche ficuramente,^ e quafi per 
giuoco ,ii paffa dal vecchio ainuovoMondo^ 

Utticotef^imonio^dlquefta verità per ora voglio ,chenefià la dòtta: 

penna di YalentinaOttonevilquale nella ptefezionc della fuaOpera 

Palatina, parlando delLi dottrina dégliTriangoli,, fcriflequefteparo- 

le ^Quod infignaresMatbanatict^ cunt vetercs^j, cumrecentmes:^. tamcfierè 

lue .r^ in ex^ufrenda^yac propaganda, doàrina Triangulcrutnoccupatr^trinr^ minU- 

hThi^J^^ w/rf/m W^rt rff fef i«r/ii nawque-^ ^expcr.kntia^didkerf4ntybanc.unam.ad 

Cflrt ^ nobìiijftmam Tbiìòfopbia partem ,^ de ccclefliumcorporum Ahtibus doEìriaam 

VmUk aditum aptnre j naiuequemquamy nifi cogniitont daElrinATrianguIàrumim^ 

Butum ad divina artfs. intima JMjJìeria penetrare poffe : Eum verh , quibuita 

doSfrinés expers^ ^ & ignarusi e/ty, dum geometricas illas angularumxoJlamnes 

nonpore/ì percipercyjape bar.erey ncque fé expedircpojfr^ 

Stabifita quefia verità affai più chiara della Meridiana luce del So- 
le^tton doverà alcuno maravigHarfi,, che gli Autori più accreditati,, 
tanto ndie antiche ,, quanto nelle moderneScuole, a tutto loro pote- 
re fi fieno adoperati per dare una perfetta fo^ma a queftapietraTri- 
angolare, la qualeben gìuflamente fi può chiamare pietra fondamen- 
tale ài tutta la Geometria . 

Se adunque tale, e tanta fipruova la neccffità di conofcere li fon- 
damenti ^ e la pratica di quefl'Arte , non farà fuori di propofito il ma- 
nife- 
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tiifrftare fopra di ^ncfti fogli , di quale condizione quefta dottrina (la 
ftsftappfcMo gli Antichi Scmtorj, e quali perfezioni ella abbia rice- 
vute dairindtìftriadeglfnfioderni Profeflbi-i^ per far conofcere in fat- 
ti , a quale grado dJ jk^ffezione in oggi lia arrivata la Teorica^ e la pra- 
tica iht orno alla foluziotìt di qualunque Triàngolo; ma perchè que- 
llo itdn fi può bàftanf emente comprendere ^ fenza la cognizione non 
folo di quelle proprietà , che appartengono dlli TriingoU ; ma ancora 
di quelle diffinizioni, che debbono fervirc per intendere Teffenza di 
tato ciò 3 che fi dee adoperare in quefta dottrina ; fard neceflario di 
far precedere alcune notizie, che poffono facilitare T intelligenza di 
quefta difciplina. 

Quanto a quelle proprietà , che appartengono a qualunque Trian- 
golo piano ^queflc fi dano per intele <iolloftudio delli fei primi Libri 
degli Elementi di Euclide ) la cognizione de' quali , fenza veruna 6c- 
cczlione, è tanto neceflaria per comprendere fondamentalmente la 
Trigonometria 5 quanto per leggere è neceflaria la cognizione delle 

lettere dell' Alfabeto . 

La natura degli Triangoli Sferici fi doverà ricavare da Teódofio^ 
mentre quefto Autore nelli tre Libri delli fuoi Sferici a maraviglia 
fpicgati, ed accreftiuti dalla non mai a baftanza lodata penna dei Pa- 
dre Criftoifbro Clavio , dà a divedere ciò , che conviene a quei Trian- 
goli 5 li quali y perchè formati fopra di «na Sfera ^ ti dicono Triangoli 
Sferici. 

Quelle diffinizioni poi 5 che appartengono a quefta dottrina, piìi 
avanti faranno fpiegate, ediftribuite in quelle parti , nelle qualire- 
fieranno partite le materie di quefto trattata . 

Divi/ione della T^rigonornetria . 

C A P. IL 

Esfendo ch^ li Triangoli, oggetto principale della Trigonometrìa , 
fono di due fpezie ^ cioè Piani , e Sferici; per quefta cagione il 
prcfente trattato doverà eflere divifo in due parti, che faranno la 
Trigonometria Piana , e la Sferica . La Trigonometria Piana contie- 
ne la foluzione delli Triangoli piani ^ e la TrigonometriaSferica cfpo- 
ne le regole per ifcioglicre li Triangoli Sferici. 

Parimente confiderando quei modi, che vengono praticati dalla 
Trigonometria nella folùzione delli Triangoli ^ quefta li potrà divide- 
re in Trigonometria Geometrica , ed Aritmetica ^ ò fia Lineare , e Lo- 
fi a ga- 
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garitmica; fecondo gì' infegnamcnti del Padre Bonaventura Cavalie- 
ri . Trigonometria Geometrica farà quella , che nella foluzione delli 
Triangoli , fi ferve della comune regola dì proporzione , volgar- 
mente detta Regola del Tre, nella quale, come a tutti è ben noto, 
da tre magnitudini conofciute fé ne ricava la cuarta in proporzione 
Geometrica colle tre date, come infegna È\xc\\acneìlaprop. 1 2. ddìib. 
6. degli Elementi , parlando delle Linee : ed alUprap. 1 6. dello/ìeffo libro 6. 
jparlando delli Numeri, 

Trigonometria Aritmetica , ò fia Logaritmica farà quella , che per 
manifeftare ciò, che fi ricerca nella foluzione delli Triangoli, fi ferve 
della fola proporzione Aritmetica, la quale, come fi dirà parlando 
delli Logaritmi , ricerca , che quella ftefla differenza , ia quale fi ritro- 
va fra il primo ,ed il fecondo termine diquefla progreffione, fia quel- 
la flefla differenza, che èfi-a il terzo, ed il quarto: e perchè quefla 
proporzione Aritmetica èia bafe fondamentale delli Logaritmi, per- 
ciò quella dottrinarla quale prefcrive le regole per ifciogliere li Trian- 
goli colla fola proporzione Aritmetica , fi potrà ancora chiamare Tri* 
gonometria Logaritmica . 

Cogniz^ioni ne e e [far te dafaperfi da quelli 9 che penjknù 
di applicarji allofiudio della Trigonometria . 

e A P. 1 I L 

L'Efperienzadi molti anni mi ha fatto apertamente conofcere^ 
che il maggior pregiudizio della Gioventù, neir apprendere le 
difcipline Matematiche, da altro non dipende, che dalla mancanza 
di quelle cognizioni, le quali , come affolutamente neceflarie , vengo- 
no ìbppofte dagfi Scrittori 5 ed ognuno dee credere , che quanto di^'- 
Cile farà il leggere , ed intendere un libra,, fenza conofcereil fignifica- 
to di quei caratteri , colli quali fu impreflo, altrettanto impoffibile fa- 
rà il poter comprendere il fondamento delle regole di Trigonome- 
tria , fenza premettere la cognizione di ciò. , che ferve per baie fonda- 
mentale di qucfla fcienza . 

Ciò ftante niffuno , benché dottato di un chiaro ingegno , fi perfua- 
da di poter con profitto avanzarfi nello fludio Trigonometrico, fé 
prima non averà ben' intcfi li fei primi Libri degli Elementi di Eucli- 
de , che dimofìrano le regole fondamentali di tutte le Magnitudini 
piane, con di^più li tre Libri, cioè 11. 12. e impure degli Elementi 
dello flelfo Euclide ^ che maaifeftaao k proprietà deUi Solidi . la 

oltre 
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oltre 5 a riguardo della Trigonometria Sferica, farà "neceflaria la co- 
jnizione di ciò , che viene dimoftrato da Teodofio nelli tre Libri del- 
iifuoi Sferici. E per ultimo quello; che vorà fervirfi di qucfta Ar- 
te con ridurre alla pratica quelle regole , che vengono infegnate dalla 
Teorica , dovefà avere qualche notizia dell' Aritmetica pratica-, e che 
almeno con ficurezza pofTa maneggiare le quattro operazioni, che 
fono il fommarc , il fottrare ,il moltiplicare , ed il partire , tanto li nu- 
meri interi, quanto li rotti, per potere almeno ad ogni occorrenza 
formare le regole di proporzione, e fare Teftrazione delle Radici 
Quadrate , e Cube . 

Suppofte quefte notizie qualunque, benché debole intendimen- 
to , anche fenza V ajuto di un Direttore, potrà fperare di renderfi per- 
fettamente addottrinato in quefto fludio , con riflettere fcmplice- 
mente a quelle notizie , che pih avanti faranno propofte . Ma per lo 
contrario s' acerti pure, che non curando lo ftudio di Euclide , e di 
Teodofio colla (corta della fola Aritmetica , non paflèrà il termine 
di pm'o Pratico , il quale è bensì capace di operare fecondo le regole 
prefcritte, ma non già farà baftante di comprendere il fondamento 
dell'operazione, edifaper'emendarequeglierrori, che Ipeflc volte 
poffono accadere nella pratica Trigonometrica . 

Quantunque le accennate notizie poteffcro baftantementefèrvirc 
perpaflfare alle diffinizioni, che appartengono alla Trigonometria 
piana , che dee avere il primo luogo in quefto trattato , nuUadimcno 
non farà fuori di propofito rasgiugnere,che quella dottrina, la qua- 
le prefcrive le regole per la foluzione di qualunque Triangolo, infe- 
gnando,come,luppofte alcune notizie, fi poiTa rendere noto quel 
tanto , che fi truova d' incognito in un Triangolo , fi dice Trigonome- 
tria : come pure foluzione delli Triangoli altro non è , che il manife- 
ftare in un dato Triangolo quello , che prima reftava occulto , tanto 
à riguardo delli lati , quanto degli angoli . Se adunque in una figura 
Triangolare, nella quale fempre fi ritrovano tre lati, e tre angoli, 
farà conofciuta la lunghezza di tutti i lati , e la grandezza di tutti gli 
angoli, in quefto cafo farà compiuta la foluzione del dato Triangolo . 

Ben' è vero , che quefta foluzione non e poffibile, fenzachè prece- 
da la cognizione di tre parti del Triangolo, poiché quella notizia, 
chefiricerca,folamentefipuòmanifcftare colla Regola di Propor- 
zione , la quale indifpenfabilmente dee avere tre termini conofciuti , 
per dare la notizia del quarto termine , che fi ricerca . 

Quelle tre cognizioni , le quali fervono , come di premefleper ri- 
cavarne la notizia delle cofe ignote , nella Trigonometria piana pof- 
fono 
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fono eflcre li tre Iati y due lati, ed un' angolo; ò pure due^ingoli^ ed 
un lato 9 non potendo in verun conto fervirc per la foluzione delli 
Triangoli piani la notizia di tutti gli angoli, perchè la notizia degli 
angoli inqueftocafb non può dare la cognizione dclli lati. Kiguar* 
dando poi il Triangolo Sfèrico , ouei dati y che pofibno fervire per 
ifciogliere li Triangoli , pofTono eflcre i tre lati, li tre angoli , due lati , 
ed un'angolo, ò pure duoi angoli , ed un lato, Manteche nelli Trian- 
goli Sferici gli angoli fi poflbno mutare in la ti, il che non vale nelU 
Triangoli piani, come a fuo luogo fi dimoftrerà . 

Da quello farà facile il comprendere , che la Trigonometria altro 
non e ,che quella dottrina, la quale nella figura Triangolare , fuppo- 
fta la cognizione di tutti gli angoli, di tutti h latitò pure d'alcuni 
angoli, e d'alcuni lati, rende conofciute le altre parti del Triango- 
lo , comeiie dimoftrerà la fteifa efperienza , allora quando fi fpieghe- 
ranno le regole perla foiuzione delli Triangoli • 

Dffftntz^iom Jpettanti alla trigonometria Piana. 

C A R I V. 
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Diffinizione Trima. 

Riangolo piano è quello , che vi^c formato da tre lince rette, 
che il chiamano lati del Triangolo . 

Àngoh' poi del Triangolo fono quelli , che vengono formati dalle 
inclinazioni di quei lati , che formano il Triangolo. Se adunque la 
Jj*^;^'* figura ABC, (Tavola i. figura i. ) farà formata dalle tre lince 
rette A B, B C, C A, quefta fard un Triangolo piano , perche defcrit- 
toinuna fuperficic piana. Le linee rette AB, BC,CA, faranno li 
lati del dato Triangolo , come parimente l' inclinazione delli due lati 
AB,BC,coftituirirangoIoA BC, il che fi dee intendere ancora 
degli altri due angoh' C,& A. 

Nel Triangolo fcmpre due lati fi dicono coftitutivi di queir an* 
golo,chcviene formato dalli detti lati; là dove il terzo lato fi chia- 
ma lato fotteforifpettivamente al detto angolo. Come neir accen- 
nato Triangolo Icduclince AB, BC,coftituifcóno l'angolo B, ed il 
Iato AC, fi chiama lato fottefo al detto angolo B,il quale Iato AC, fi 
può ancora chiamare la bafe rifpettivamente all' angolo B. 



Dijfi^ 



LA tnifura di qualunque angola plano formatodaUnee rette, che. 
fi chiama comunemente angolo rettilineo^ è quella porzione 
ài circolo dcfcritca dalla punta del detto angolo^ come centro, e. 
comprefa dentro a quei lati y che compongono lo fieffo angolo * 

Come per efempio la mifura dell'angolo D E F, (Tavola i.Jtgura i.) ^^^ ^ 
farà la porzione di circolo GIH,^ defcritta all' intorno del centro )?ì;.z» 
E,, in qualunque diftanza, come £ G . 

Per avere quella porzione di circolo^che doverà iervirc per mifura 
di un dato angolo rettilineo > niente importa^ che quefio circolo fia 
de fcritto con maggiorerò minore diflanzadalpuntoE, poichètutte 
le porzioni di circolo di qualunque grandezza , purché defcrittedal 
punto E y come centro ^poifono fervireper giufla mifura del dato aa« 
golo D E F. 

Ora efiendo ,che la perfetta cognizione deUa generazione, e della 

mifura deir angolo dee nece{sariamente fervire per T intelligenza di 

ciò , che fa bifogno di fpiegare in queflo trattato ^ perciò fi dee atten* 
tamcnteconfiderare, come appreflodelli moderni Geometri il mo^ 
to di una linea retta» come di AB,. (Tavola i. figura 3.) fatto inr«v.i«. 
una iuperficie piana ^ ftando immobile unterminedelladettalinca^^^^' ^ 
comellpuntoB,.compiuta^intera rivoluzione paflando da A,^inC> 
da C, in D, &c. fino che ritorni nel fito B A , dove fi partì nel principio 
del moto, refterà defcritta quella figura piana, che fi dice circolo; 
nel qua! viaggio ripunto A, ter mine mobile delLi linea B A, fegnala 
circonferenza del Circolo A D F. 

In oltre confiderando la fiefià linea B A^muoverfidaBA,.finoa 
BF, che è r intero Semicireolo, per edere B A,, in diritura di B F , in 
quefto viaggiola detta linea formerà qualunque Angolo piano retti* 
linco,il maifimo de' quali, fecondo il parere dello Sturmio, farà allora 
quando la linea B F, fi troverà in dirittura di B A . Ora fuppongafi^ 
che la retta B A, ftando immobile col folo pmito B, fi fia portata in 
B C , coaquefto moto refterà formato V angolo piano rettilineo A B 
C , la di cui grandezza dipende dal moto del punto A,fopra dellaCir- 
conferenza A C : laonde la dettaCirconferenza farà la giufia mifura 
deirangolo A BCrcomeparimentelaCirconferenza A D,faràla mi- 
fura dell' Angolo AB Dx ilchìe fi deeancora intendere di qualunque 
altro Angolo , finoatantochè la retta B A, farà arrivata inB F , metà 
delfuo viaggio ^ dove compifce il femicircolo . Movendofi la detta 

linea 
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lineaBA, come fi è detto di ropra,infinatantochè non iàrà arrivata 

rormera ang 
tz parte di ci 
igoló del Qi 

drante: epaflaco il puntcTD, fempre gli angoli faranno ottufi, come 

l'angolo EB A. 

Per pofcia cleterminare la grandezza di quella porzione di Circo- 
Io., che dee fervire per mifura di un dato Angolo , fi dee avertire , co- 
me apprefso di tutti li Matematici Tempre fi ècoilumatoil dividere 
Qualunque circolo in ^60. parti fra di loro eguali , che chiamano Gra-> 
i del Circolo : qualunque di quedi gradi fi uibdi vide in 60 parti pure 
eguali , che dicono minuti primi di grado,per diftinguerli dalli minuti 
primi di tempo , che fono quelle 60. parti ^ nelle quali vengono diftri* 
buite le ore del giorno : in oltre qualunque minuto primo di nuovo fi 
divide in altre 60. parti , chi armate minuti fecondi di grado : Li fecon- 
di divifi in parti 60. conftituifcono delli terzi ^ &c. Per facilità del cal- 
colo, e per diftinguere li gradi, minuti, e fecondi, gli Autori coflu- 
mano di fognarli nella feguente forma. Gr. 40. ij\ 2o*\ 8^'\ , che 
fignificano gradi quaranta , quindici minuti primi , venti fecondi , & 
otto terzi , come dimoftra il numero delle lineette fegnate fopra delli 
fìeffi numeri, le quali lineette fignificano li minuti primi, fecondi , e 
terzi . 

Terminata queftadivifione del Circolo farà facilifllmo di avere la 
mifura di qualunque Angolo dato, baflando folamente di contare il 
numero di quei gradi, minuti, fecondi , Secche fono in quella porzio- 
ne di circolo^ che fi ritruova nel mezzo a quelle due linee , che forma- 
no il dato angolo . 
TéLv.x. Come per efempio fé V arco G I H, ( Ta'wla i. figura 2. ) di- 
fiS'^' vifo tutto il circolo , come fi è detto di fopra, farà gradi 40. io\ il 
numero delli detti gradi, farà la mifura dell' angolo D E F , che fi do- 
vcràdire un'angolo di quaranta gradi, e dieci minuti primi • 

E qui fi dee olfervare , che ficcome dalla notizia dell' arco fi cava 
la mifura dell'angolo, così ancora dalla cognizione dell* angolo fé 
ne dee dedurre la grandezza dell'arco ,eflrendo , e gli archi , e gli an- 
goli vicendevolmente V uno mifura dell' altro . 

A quelli poijche ricercaffcro di fi pere per quale cagione il numero 
jtfo. comunemente fia flato ricevuto per la divifione del Circolo, 
altro non fi dee rifpondcre , fé non che queflo nutnero fopra di tutti 
gli altri compofli di tre fole figure poflìede delle parti ahquote , cioè 
di quelle, che adequaramente mifurano il loro tutto, come fono 
. : i Tuni- 
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l'unita, ii^^Oj^ili^il^^il^, ilio, il 12, ili jr, il so, il 30, e il 60, li 
quali numeri tutti adequatamcnte mifurano il numero 60. Ma per- 
cnè il numero 360. è prodotto dalla moltiplicazione del 60. con il 6. 
( per V^Jpoma IO. dellib.y. degli Elementi di Euclide) ancora tutti quei 
numeri , che interamente mifurano il 60^ mifureranno ancorali 3^0. 
il che riufcifce di molto comodo per la pratica, come ne fa vedere la 
ileffa eiperienza .. 

Diffinizime Terza. 

COnfiderando il Triangolo in ordine a quei lati , che lo compon- 
gono. Triangolo Equilatero farà quello , che ha tutti li tre lati 
di eguale lunghezza , come il Triangolo A B C, ( Tavola 1 .figura i. ) r^v. x; 

Diffinizime Quatta. 

T Riangolo Ifofcele f! dice quello, che ha fèmplicemente due lati 
eguali , come il Trian&olo D E F , ( Tain^la i . figura /^.) Tav. u 

In quefto Triangolo Ifocere,il lato difuguale DF, fi chiama la Bafe, ^<* ^ 
e V angolo E, fi dice angolo Verticale • 

Diffinizicne Quinta. 

\ 

T Riangolo Scaleno è quello, che ha tutti li latifi*a dilorodifu* 
guali , come il Triangolo G I H , (Tavola i . figura 5. ) r^v. u 

Nel Triangolo Scaleno qualunque lato fi può flabiiìreper bafè/il H- f-. 
che fatto quell' angolo ^ che farà oppofto alla detta bafe , fi dirà ango- 
lo Verticale : come per e/empio , fé nel dato Triangolo G I H , per ba- 
fe farà determinato il lato G H, in quefto cafo l'angolo I, farà V ango^ 
lo Verticale , perchè oppofto alla detta bafeGH, 

Diffinizione Sefta. 

COnfiderando poi il Triangolo in ordine aglianeoU, Triangolo 
Rettangolo , ò pure Ortogonio farà quello , nelquale fi ritrova 
un' angolo retto; come il Triangolo GH 1, {Tavola i. figura^.) nel TmvVv 
quale l'angolo H, fia retto . ^*' ** 

In quefto Triangolo Rettangolo uno di quei due lati , che formano 
r angolo retto , cioè li lati G H, H I,fi dice la bafe , e l'altro la perpen- 
dicolare ,òpure ambedue fi chiamano Catetti ; là dove il terzo lato 

C op- 
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oppofto air angolo retto , fi dice particolarmente Ipotennfa : la 

nel propoftoTriangolo Rettangolo G HI, ilfaxoGH, farà la balc^ 
H l^ la perpendicolare > e G I, T Ipotenufa. 

Diffinizione Settima. 

T Riangolo obliquangolo fi dice quello^ che non ha alcun' angolo 
retto 5 come accade nel Triangolo K L M , ( TarwU i.fig. 6.) 
nel quale gli angoli fono Acuti, & Ottufi . 

Quel Triangolo , che ha un' angolo ottufo , fi dice Triangolo Ottu- 

ikngolo, ò pure Ambligonio : come parimente , quando in un Trian* 

golp tutti gli angoh faranno acuti , come nel Triangolo D E F, ( Ta^ 

T*^i. ^la j figura/^) fi doverà chiamare Triangolo Acutangolo , òpure 

*"** Oxigonio. 

Diffinizione Ottava. 

Compimento di un'Arco , ò di un'Angolo e queir Arco , ò quell' 
Angolo, che mancalo che fupera l'angolo retto. Come per 
efèmpio, fé unpropofto arco, ò angolo (ara di gradilo, il compi- 
mento del dato arco , ò angolo farà di gradi 60. perchè tanto appun- 
to manca per eguagliarel' angolo retto, che è di gradi 90. Parimente 
fé il dato arco , lo Aedo vale di un dato angolo , foffe di gradi 150. il 
fuocompimento farà digradi 40. perchè l'angolo di gradi 130. ecce- 
de di gradi 40. V angolo retto . 

Diffinizione Nona. 

Supplemento di un' arco, lo fteffo vale di un'angolo, è queir arco, 
ò queir angolo , che manca per arrivare al iemicircolo, ò fiaa 
gradi 1 80. laonde fé un dato arco , ò pure Angolo farà di gradi 60. il 
lupplemento doverà efière di gradi 120. tanto appunto, quanto man- 
ca alli gradi 60. per eguagliare li due angoli retti , che fono gradi 1 8o. 

Dtffiniz^ionijpett ariti a quelle linee y che vengono adoperate 

dalla dottrina ^trigonometrica . 

ESfcndochè la Trigonometria unicamente con l'ajuto di tre quan- 
tità conofciate nel Triangolo, adoperando la regola di propor- 
zione^ come fi e accennato difopra, può manifeftarefc altre tre 

quan- 
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4)ttaatità kco^we dello fteiio Triangolo .* e perchè U regola di pro- 
porzione non può adopersrfi ^ fc non quando refta determinata 
quella proporzione , che fi ritrova fra li primi due termini della detta 
regola : a caufa di qucAo, in primo luogo kmfxc la Trigonometria fi 
è adoperata per determinare quella proporzione , che fi ritrova fi-a 
le parti del Triangolo, parangonando non folo li lati con li lati, gli 
angoli con gli angoli , ma ancora a vicenda , gli angoli, eli lati . 

Ma perchè tutti gli Scrittori hanno Tempre conolcitìto imponibile il 
potete giuftamente determinare quella proporzione , che fi ritrova 
fra due magnitudini , una delle quali fia retta , e T altra curva , li detti 
Scrittori fi lono adoperati per mutare in linee rette tutte quelle linee 
curve , che fono neceflarie per la foluzione delli Triangoli ; come for 
no tutti gli archi , che mifurano gli angoli , & ancora li lati degh^ fieffi 
Triangoli nelli Triangoli Sferici , 

Per quella cagione nclli Triancoh' Piani tutti quegli archi , che mi* 
furano gli angoli , e nelli Triangoli Sferici , non folo gli archi , che fo- 
no la mifura degli angoli, ma ancora gli fteifi lati coftitutivi delTrian- 
;olo Sfèrico , fono ftati mutati in linee rette , chiamate con li nomi di 
aggio, di Corda , di Seno, di Tangente , e fimili , le quali in avenire 
fi diranno linee Trigonometriche , perchè fervono alla mifura delli 
Triangoli • 



R 



Diffinizime Duima. 

Aggio , altro non è , che la metà del diametro di qualunque cir- 
colo : laonde fi dice ancora Semidiametro * 

Diffinizime Undecima é 

Orda,o fottefa è quella retta linea infcritta nel Circolo,e che don- 
giugne li due eilremi di qualche aixo , come la retta N P, ( Tawla rav: i. 



e _ ._ . .. ^ 

I . figura 7.) che infcritta nel Circolo cógiugne li due punti eftremi deU* «•? 
arco l^ S P , minore di femicircolo, ò pure dell' arco N O P , maggiore 
difemicircolo. 

Quella linea fi dice Corda deir arco N S P, a caufa d! quella fimili- 
tudine, che ha colla corda diqueir arco , col quale anticamente fi git- 
tavano le faette, ò le freccie • Quella fteffa Unea alcune volte ancora 
.iìi chiamata fottefa dell' arco , & anche linea infcritta nel Circolo . 

Qualunque corda fempre ferve per fottefa di duefegmenti , che 
comppogooal' intero Circolo. Ciò perÒ4ion oflante^ per quello ri- 

C a guar^ 
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guarda la Trigonometria , le corde Tempre fono fotteiè ad archi mi« 
nori di femicircolo , come che qucfto può fervire per mifìira di qual- 
che angolo , il che non fi verifica degli archi maggiori di femicircolo, 
come u e /piegato di fbpra nel Cap. I V. alla Difi&iizione feconda . 

Diffinìzicne Duodecima . 

Corda 5 ò Sottefa del fupplemepto di un'arco è quella Corda, che 
ferve al rimanente del dato arco,per compire il femicircolo : co- 
rav\ I. me la linea P O, f Tavola i. figura 7. ) la quale ferve per corda aii'ar- 
'fiZ' 7- co PO, fupplemeoto dell'arco NSP, elfendo NO, diametro del 
circolo. 

Diffinizione Decimaterza. 



s 



Eno retto di un'arco , o di un' angolo è quella linea retta , che da 
una eftremita del dato arco viene condotta perpendicolare al 
diametro del Circolo : ò pure la metà della corda^he ferve a doppio 
arco. 
tav. u Se nel circolo A B C D E , (Tavola 1 .figura 8. ) farà , per efempio , 
^^' '• fegnato Y arco B C , mifura deir angolo B F C , la retta B G , che dal 
punto B, termine dcir arco B C, fi truova perpendicolare al diametro 
EFC, farà il Se no retto 5 tanto dell'arco BC, quanto dell' angolo 
BFC- Quello Seno ancora fi può dire 5 che fiala metà della corda 
di doppio arco , poiché prodotta la retta B G , fino alla circonferenza 
in D, quella farà la corda dell' arco BCDs e perchè tanto l'arco 
BCD,e doppio dell' arco B C 9 quanto la corda BD^è doppia di 
B G 5 farà vero il dire, che il Seno retto di un'arco fia la metà di quella 
corda 5 che ferve ad un doppio arco . Che poi l' arco B C , fia la metà 
di B C D, e che B G, fia la metà di B D , fi dimoftra , poiché firgnata la 
retta F D, li due Triangoli F G B, F G D, {per la 2 6. del primo di Euclide) 
averanno li due lati B G, G D , fira di loro eguali ,- laonde RG , farà fa 
metà di B D : come ancora (per la prop. 30. rf^/ 3. di Euclide ) la retta 
F G C 5 dividerà in due parti eguali l' arco B D , nel punto C : e perciò 
r arco B C D, farà doppio dell' arco B C . 

Corollario • 

DA quella verità ne fiegue , che conofciuta la corda di un arco , la 
metà della detta corda farà il Seno retto fpettantc alla metà 
del dato arco : come per lo conerario raddoppiato il fcao ^ì qualche 

arco. 
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arco, ne verrà h eorda di doppio arco:fc adunque faranno conofciutc 
le corde di tutti gli archi , con fbmma facilità fi potranno manifeftare 
li Seni retti delli detti archi : come parimente dalla notizia dcUi Seni 
tetti fi potrà paflkre alla cognizione delle corde • 

oi^nopazionc ^ 

T Anta è quella conneflione, che fi ritrova frali Seni retti, e fe 
corde degli archi, che ficcome le corde pofibno fervire a due 
archi , che compongono T intero circolo, nella fteffa maniera ancora li 
Seni fono feni di due archi , uno de' quali è maggiore , e T altro mino-» 
re del quadrante, purché non fupcrino, ne manchino dall' intero ie< 
mipircolo, che contiene gradi 1 80. 

Per meglio intendere quefta verità , che non è di poco conto pef 
avere T intera notizia delli Senni di tutti gli archi del femicircolo , fi 
dee attentamente confiderare la ^z,ura ottava della prima Tavola , 
nella qualela retta B G , non folo ferve per Seno dell'arco B C, mino- 
re del quadrante AC, e dcU* angolo acuto BFC, ma ancora laft^f- 
ià linea B G , è il Seno retto dell' arco E A B, maggiore di un quadrane 
te , e deir angolo ottufo E F B . 

Se adunque li Seni retti degli archi minori del quadrante fervono 
ancora per Seni di quegli archi , che fono li fupplementi , per avere li 
Seni retti ditutigli archi del femicircolo ( lo Aefib fi dee intendere di 
tutti gli angoli ) baAerano quelli di tutti gli archi del quadrante, men« 
tre quefti dovranno ancora fervire per gli archi maggiori del qua- 
drante , purché quefti fieno li fupplementi di quelli: come fi puòve* 
dere nella fola linea B G , {Tavola i. figura 8. ) la quale, non tanto fer- rav. u 
ve per Seno dell'arco B C , quanto del fupplemento B A E . ^<* ^' 

Diffiniziont Decimaquarta. 

■ 

SEno mafliìmo , ò Seno totale fi dice quello, che e eguale al raggio 
del circolo :quefto Seno maffimo è iempre il Seno del quadran- 
te, cioè di gradi 90. 

EfTendochè li Seni fempre crefeono con gii archi , e con gli angoli 
femplicemente,finoatantochè arri vano air intero quadrante, che va- 
le il dire a gradi 90. perciò il Seno dello fiefib quadrante giuftamente 
fi dovrà dire Seno maflimo , ò Seno totale, come la retta F A , che fer- 
ve non folo per Seno del quadrante A B C, ma ancora dell* angolo 
retto AFC. 

Difi- 
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DijfiniZMne DccMu^mnt», 

SEno fecondo, fi dke il Seno del comjMmeiito di un'arco , ò pare di 
un' angolo : come nella ( Tanola i . fiffira 8. ) eiifendo Y arco B A , 
fi>* compimento di B C, la retta B H, che è Seno dell' arco B A, farà Seno 
fecondo , rilpettivamente all' arco B C , & all' angolo B F C . 

OUandoH Scrittori fcmplicemente nomiiiaiio un Seno , km^tt 
intendono di ptrlarc del Seno retto primo, e non già di tu 
Seno fecondo. 

.AmoMzJum Setmia . 

DUE archi ^e due angoli , che eguaglino V intero (efflicircoiO) ab- 
bencfaè uno maggiore^ eraltro minore del <|uadrante, ficcome, 
per quello fi è detto di fopra » hanno lo fieflò Seno primo , cosi ancora 
debbono avere un medeiimo Seno fecondo, come i\ puè vedere nella 
''^' ^' ^ff»a%.àtlU i.r^rua/ii, nella quale la retta BH, non folo è Seaofe« 
^'*^''' condo dell' arco BC, ma ancora dcir arco B A E, fuj^lemento di 
BC^poichèBH^èScQodelcompimento dell' arcoBAE. 

DiffinizJoni Decimufejia. 

SEno kìverfo , che da^i Antichi fu chiamato Saetta , è quella por« 
zione del diametro , che fi ritrova fra il Seno retto , e la circon- 
jerenza del circolo ; come nella ftefik figura la retta G C , la quale (ì 
dice Seno inverfo dell' arco B Q e dell' angolo B F Q per effere quel* 
la porzione del diametro EC,^ che viene comprefa dal Seno retto 
B Q ) e dalla circonferenza B C . 

Li Seni inverfi fi dividono in Seni inverfi primi, e fecondi. Seno 
inverfo primo fi dice quello, che fi ritrova fra il Seno retto primo > 
e la circonferenza delcircolo,come G C: là dove fotto nome di Seno 
inverfo fecondo , fi dee intendere il Seno inverfo del compimento^ 
come la retta AH. 



Noti 
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^jàmotaxiìtiu . 
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IL Smo iavtrfa di 'i}ittlfiv<^ia zlco , ò angolo minore del qa»^ 
drante^^remf>re una^partedel la^io ; e quefto perchè il Sen* 
^etto di un'arco minore di gradi 90.<:ojneB G, taglia tempre il raggio 
FC. Per lo contrario il &no inverfo di un' arco maggiore del qua^ 
drante , è Tempre fuperiore allo fieflb raggio ^ come fi può tico^ 
fìofcere neir arco B A E , maggiore del quadrante A E ^ il quale arco 
ha per fuo Seno inverfo la retta E F G, compofta del raggio E F,e del- 
la porzione FG. E ficcomeappreflb degli Antichi li fegmenti dd 
circolo maggiori del femicircolo, come il fegmento B A E D , avea- 
no le loro Saette ,come E G , fuperiori al raggio , cosi ancora in oggi 
liSeniinverfi, che fono le fteffe Saette , dovranno per gli archi mag- 
giori digradi i9o. eflere fuperiori al faggio • 

Diffinizione Decimafettima. 

TAtigente prima di un' arco , ò pure dì un' angolo , è quella retta ^ 
la quale tócca il drcóio in una delle due eftremità dell'aito^ 
eviene terminata da un'altra linea retta ^ che pafla per lo centro dd 
Circolo y e per «r altra eftremità del propofio arco . Se adunque {ara 
dato r arco B F, ò pure V angolo B A F, ( TéPwla i . figura 9, ) e che dal ^-«t;. t , 
punto B, fi fègniia Tangente B C, la quale nel punto C, iia termi- ^^' ^* 
nata dalla retta A F , prodotta in G > quefta farà la Tangente prima 
delF arco B F^ e dell' angolo B A F . 

^vcrthnemo . Quando fi dice folamente la Tangente ditm' arco ^ fi 
dee intendere della Tangente prima • 

^annotazione • ^ 

Qualunque Tangente (perlaftop. 1%. del Uh. 3. di Euclide ) fèmpte 
forma un' angolo retto , con il diametro : laonde T angolo 
ABC, farà un'angào retto . 
» 

Diffinizmte pedmaottMva^ 

TAngente feconda e quella , che è Tangente del compimento 
del dato arco,ò angolo : come la linea D E, (Tavola i.fi^a 9.) tmv. u 
farà la Tangente feconda dell'arco BF,ipèrchè ferve di Tangente A«f 
all'arco D F, compimento di B F. Dif^ 




Della ^rigommetria 

Diffiniziùnc Decfmsnona. 



SEcCMte prima di un^ arco, ò angolo , èquella retta linea ^ la oualc 
guidata per lo centro del circolo^e per unVilremo del dato Arco, 
fuori del circolo fi unifce colla Tangente dello fte/Io Arco : come fi 
vede nella ftefla figura g. nella quale , la retta A C , dimoftra la Secan« 
te deir arco B F, che guidata per li due punti A^ &F ^ s' unifce alla 
Tangente B C , nel punto C . 

Diffinizme pinte/ima. 

SEccante feconda è quella , che ferve di Seccante al compimento 
del dato arco: come la retta A E , nella fteflà figura 9* la quale , 
per edere la Secante dell' arco D F , compimento dell'arco B F ^iarà 
la Secante ieconda dell' arco B F . 
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Corollario . 

Alle due Dìffinizioni delle Tangenti , e delle Seccanti ^ fener^ 

cava , che folamente gli archi , e gli angoli minori del quadrane 

te 5 che vale il dire di gradi 90. poflono avere le loro Tangenti , e Sec- 
canti , poiché nel quadrante B F D, (Tavola i., figura 9.) la Tangente 
B C 5 (pcrlaiS. del 1 . di Euclide) fi truova paralella alla linea AD, 
che dovrebbe eflere la Seccante del quadrante BFD: e perciò non 
potendofì unire le dette due linee, ne meno il quadrante iarà capace 
di Tan^ ente , e di Seccante; il che molto maggiormente fi potrà dire 
di qualunque arco, ò angolo fuperiore al quadrante. Ben' è vero i, 
che molti Autori, come infinite concedono al quadrante la propria 
Tangente , e Seccante ; e quefto perchè le dette linee , come paralcUc 
mai non pcjQTono concorrere, come farebbe neccifario, per avere il 
termine delle Tangenti , e delle Seccanti . 

Ma perchè le fuddette linee fono la bafc fondamentale di tutta la 
Trigonometria, non ho giudicato fuor i di propofito il difporle tutte 
nella feguente forma, acciò li principianti polfino con una fola oc« 
chiata vedere quanto occorre in queflia materia . 

Tiv. 1. B À F , Angolo dato acuto ( Tavola i . figura 9 . ) 

>^«^ A B, Raggio- 

B F , Arco , che mifura il dato angolo • 

f D 3 Compimento dell' arco B F « 

FDI, 
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F D I , Supplemento deir arco B F. 

F H, Seno retto del dato angolo B A F . 

F G , Seno fecondo . 

A D, Seno maffimo • 

H B , Seno in verfo (M-imo • 

G D 5 Seno in verfo fecondo J 

B C , Tangente dell' angolo B A F • 

D E , Tangente feconda dell' arco^ e dell' angolo B A F» 

AC, Seccante dell' arco B F . ' 

A E , Seccante feconda dello fteflo arco A F . 
Nella fteiTa figura confiderando V angolo ottufo F A I9 dato -^' 

FH^fani il Seno primo» ] 

F G , il Seno fecondo • 

H A I p il Seno inverfo primo . 

G D, il Seno inverfo fecondo • * 

Per quefto angolo mancano le Tangenti , e le Seccanti ^ tome fi à 
dimoffarato di fopra nei Corollario deUa Diffinizionc Ventefiina « 

Viffinizicm VcmtJimafTima. 

C Anone , ò Tavole Trigonometriche, fono quelle , nelle qinUcmi 
numeri refhi notata la lunghezza delle accennate linee per 
qualunque arco del quadrante , ftabilito il raggio di una determinatii 
grandezza , come più avanti fi dirà • 

Diffinizkne f^enteJSmafeconda » 

DAta , ò pure conofciuta mifura , fi dice quella , della quale (1 sì 
quel determinato numera ^ che la mifura . Come per efempio 
nelli Triangoli piani fi dice data la mifura di untato, quando fisa 
Quante Pertiche , Piedi, ò pure Onde fia il detto Iato. Un'angolo fi 
dice dato , quando refta accertato il numero di quei gradi y che Io mU 
furano . Li Seni, le Tangenti, &c. fi dicono conofciute,allora quandd 
determinatamente fi sa quante di quelle parti ^ nelle quali farà flato 
divifo il raggio , gli convengano » come per efempio ^ reftando noi ac«^ 
certati, che il feno di gradilo, fia 5000000. fupponendo ladivifio* 
ne del raggio di 1 0000000. in queflo cafo fi dirà, dato il Seno di 
gradi jo. il che fi dee anco^aintendere delle altre linee Trigonome^ 
Iriche . 
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a^ DelU ITrkonopmtriA 

te 

Regole fondamentali per determinare le Corde di tutti 

gli Archi minori del Semictrcolo . ^ 




nella Tavola dclk Sottcfc, che crcicono di mezzo grado, iit mezzo 
grado^^òfiadi 30. in jo^ininutr, principiando dalla cbtdadi mezza 
grado^cheèqudladi 30. minutile non più avanci. 

Qucfto Autore , volendo compórre la Tavola delle dette corde, 
fecondo ì\ coftume di que' tempi ^ divif e il raggia del Circolo fempli* 
CejncQK^in^o^ parti eguaU; ciiafchcduna deUe quali rcftava ripartita 
in altre^q^pajrti) che chiamavano, minuti prhbi i come parittiente il 
minuto primo divifo in éfo.partidava il minuto fecondo, e cosi fuc- 

celfivamentedelli terzi , &c^ 

Per pofcìa comprendere quei fondamenti,, eoa li quali daTolo* 
Vlt6»%f^ da' altri ahflorafona ftatefebbricateìeTavoledelle S6tfe{^ 
pcrciaCchcdunTarcamiDore del femicircolo, fi dovetanno offerva- 
ne ktfrgttc&ti ptopofiziofii y che fono il fondamento ài quefta doc^ 
Irina-. l • v 
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PitQPOsrzròKE Prìma^ 

Onofciu^0tè^Qrd0diiitn*'uéirc&mimrùiktfimm msmi^JtithiÌA Cori 
da del fuffkmema addetto ,^0^ 



7av. I.. Nel femidrcoLO' AB C, ( Tinxilai'U figura, 10*^ conofciuta la ret* 
/fr IO* taiBiC^, eorda deirarca RC^ minore di femicìrcolo ^^ fi cerei la 
p^ndesia della retcaB A^ corda ddrarco B A ; fupplcmento dell'ar- 
«o B C- Dmoflrazkmt. Dal quadrato del diametro AC, fi levi il 
^uadratodelk cetcì BC ^poichèil reftantc ( fer la 47. deTprma^ dì Eu^ 
ikde > farà il quadrato della retta B A y elTendo l'angolo A BC ^ rett6 
(periati, deìtarzadi Euclide i ) laonde /e dal quadrato diB A fé ne* 
ìeyarà la radice qjoadrata, quefta iarà la mifiira di A B ^ cdrdadell'ar* 
co A ^> ricercata,. 

Pro 
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PRÓPOSI2ftÓNÌ SeCÒKDA. 

E in fin Circolo fari inferma qualnnque figura di quattro Iati , iì 
fola Rettangolo firmato dalH due diametri farà eguale a quelli due 
Jlettangolf > <:be Jaranm f^tti 4ltHi lati Qpftifh del dct» ^uéitiìa* 
$ero. 



Se nel circolo A K C D, (f Tnvfk x..^gtfv* 1 1. .) fia àoioiira la ^ figlia 
KZ diquacQ-oUd Aflv^^>CD, D A;^coaii4ue«lianictri AC, 
P D j il (ole Rettangolo facto dalli deeii due diametri , farà eguale « 
due Rettangoli , uno de' <|naU iia formato dalli due lati oppofti AB, 
CD,el'aUroda fiC, &AD. Ali* arca AD, li coIUtuìica eguale 
r arco C E , fegnaa^o la retta fi E , la qaale taglieri la ivoc^ A C ^ 

in h 

Dimfir azione . Li du6 Triangoli &B C, B A D, fono fimiti ^ pecche 

V angolo C B F) < /vr ia frep. » i . dei $itsu> Libra di Euclide , ) egttt« 

Iia L' angolo A B.D : come ancora per la fteila )>ropefizione y<^ 
' angolo fi C F , il truova eguale all'angolo A D B ; laonde(^ ìi 
profo/izione ^ del fe/fo Lib. di Euclide^) la raggionediBQ aCF, farà 
quella di B D, a U A i f per confcgocnxa {per ia i6. del feflo Libro di 
Euclide^) il rettangolo tatto da BQ eda DA, eguaglieràìl rettan« 
golo formato da B D, e da C F • Nella. ilef& maniera fi dimòftraratf 
no fimili li due Triangoli A B F^ D B C ^ poiché aggiugnendo àllrduìt 
angoli eguali A B D, F B Q il comune D B Fj> {per il fecondo pronunziato 
di Euclide ) faià ^angolo A B F, egualte all'angolo D B C : come pari- 
mente {perla 21. del terzo di Euclide ) cflTendo eguali li due angoli 
B A F, e B D C, li detti Triangoli faranno fimili , e perciò il rettangok 
lo f^tto da A B, e da D C , iarà eguale al rettangolo di D B , e di A F; 
M4 (per la 1 . del fecondo di Euclide) lì due rettangoli fatti da B D, e C P^' 
e da D B^ & A F, eguagliano il folo rettangolo di D B , & AC : adun* 
que ancora li due ri&.ttangoli44ti.i iati.Oppofti del quadiailacerpv cioè» 
il rettangolo di B A, D C ; & il rettangolo di B C, e di AD, {perilpri^ 
mo^Jfioma di f/^cV^ )cguagIieranao il folarettaagolo delle diagona^ 
li A Q D B, come fi dovca dimoftrare . 
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.È Delh TrssottometrU 

Pi(,OPQsi<;ioNB Terza. 

COnofaute le Carde didne jfrcbi ^ msm/efisre UCfirdadi queìU dijfe* 
renzéf^ cbeji trtnyoa Jra h detti .Arcbt^ 



T4».f : j^j^i femicircolo A B C D, ( Tro^» i . .^«r« i a. ) fiano conofciute 
'^'"' le due corde AB, AC, fi cercala corda della difierenzafì-aquefli 
due archi, cioè la corda dell' arco B C . Si fegnino le corde delli due 
fiipplementi , che ibno B D, C D , come pure fi noti la retta B C 

Dim^nJme^ Conofciute le due corde A B, A C, {ptrUpn^.i, 
a qti^o ctfiMQ ) fi potranno maniièfiare le* corde delli uipplenientf , 
che fono B D, C D; il che £atto fi averà la grandezza delti due ret- 
tangoli AB^CD,AC,BD:ffla perchèilrettangolodi AC, BD, 
( ptr Ufnf. %. di ^efto cap.) eguaglia li due rettangoli A B , C D s A D, 
BC; te dal rettangolo fòtto dalle due rette AC, BD,conorciuto,fi 
levarà il rettuigolo di A B, C D , ilreftante §uà U rettangolo di BC, 
A D ; Quefto refiduo diviib per il diametro A D,conofauro,nel quo- 
ziente avremo la. grandezza di BC, corda della difierenza fi^agli 
propofti archi , che è quello fi ricercava . 
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Proposizione Quarta. 

y^ h Cera: £ due Ardii ^ mMmfefiarc I0 Carda delF a^regift> dkìli 
dettt%j6r€bt9. 



»M^ f • Nclk) ftcflb fcmjdrcolo AB, CD, (T avola ufigttra 1 2. } cono- 
ft*ii. fciuta la corda AB, (per la 1. di quejf& capitolo ) fi potrà manife» 
fiare B D, corda del fdpplemento . Come panmetite dalla notizia del- 
le due Corde D B, B C , (perla pfofofizjone 3. diqueftocap.} le ne avrà 
quella della corda C D » Colla cosniziorre della corda CD, {perla 
I. dipifjfo capitoh) (ara facile ilfapere la grandezza di AC, corda 
iteli' aggregato delti due archi A B^ B C , che è quello il ricercava » 
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P&oposiziONE Quinta. 

jita la Corde di «t^^rc», determinare la Ccrda deUa meti del dato Jkek 

J«fc 1. Nel femicirc(^o A B D, ( Tie\>ela i. figura 13.) fappofta la noti- 
fi''i' 2ia della retta A B, corda dell' arco AEB; fi cerca ài manife- 

ftarc la corda di m' arco, che iia la metà dell'arco A B. Io primo 

luo- 



/ 



• «I 



Lik Primo 9 Cap. V. 19 

IttOgo fi divida per metà la detta corda AB, inF: fecondariamcnte 
pcrilcentroCjCperilpuntoIsfifcgniil raggio C F E , il quale (per 
la^.dei^. di Euclide ) non folo farà perpendicolare alla retta A B^ ma 
ancora (per la 50. del ^. di Euclide ) dividerà per metà l* arco A B , nel 
punto E : laonde.la retta A E , ò pure E B , fari la corda ricercata . 

Dimi^azime . Conofciuto il raggio A C , e la metà di A B, cioè 
A F^ievando il quaarato di quella , da quadrato di quella, (^rr la/^j. 
del primo di Euclide ) il reftante farà il quadrato di C F, la éù cui radice 
quadrata farà la lunghezza della retta C F . La lunghezza di C F , \e* 
vata dal Raggio C E , il rimanente farà la linea F E . Finalmente f om« 
mati infemeli due quadrati di A F , e di F E , ( /^^ /« 47. del primo) la 
fomma di quefti due Quadrati , farà il quadrato di A E , la di cui radi^ 
ce darà la lunghezza della linea A E , che è quello fi ricercava. 
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Proposizione Sesta-; 

%A^a la Carda di urfxArco , travare la carda del doppia %/ùrca l 



Nel circolo A B C D , ( Tavola i. fi^a 14. ) fia conofciuta laref- y^, | 
ta A B , corda dell' arco A B , fi cerca la corda di un' arco dop- fig. i^ 
pio dei dato arco A B. Al punto B, (per la i. del 4. di Euclide ) 
nel dato circolo fi applichi la retta B C, eguale alla corda B A , che 
farà la corda dell'arco BC: il che fatto (perla iS.del^. di Euclide) 

Y arco B C ^farà eiTo ancora eguale air arco A B 5 e per confeguenza 

Y arco ABC, farà doppio di A B. Fatto quello fi fegni la retta AC, 
corda dell' arco ABC. Dal punto B, per il centro O, fi noti il diame- 
tro B O D , e le rette A D, C D . 

Dimoflr azione . Colla notizia fuppofta delle due corde A B , B C ^ 
(per la i. di quefto capitolo ) fi potranno manifeftare le due rette A D^ 
CD, corde delli due fìipplementi: e conciò refteranno conofciq^ 
te le quattro corde AB, BC, CD, DA: ma perche U due rettane 
goli fatti da A B, C D, e da BC , A D, (per lai. di que/lo calatolo ) 
eguagliano il rettangolo fatto dalle diagonali A C , B D ; nefiegue, 
che lafbmma delti due fopradetti rettangoli, divifa per la lunghezza 
del diametro B D, fecondo le regole dell' Aritmetica, nel quoziente 
darà la lunghezza della corda AC, ricercata • 
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Proposizione Settima. 

Colla cognizione d^lla Sottefa Mun' ^rco minore dei femicircoloy trovare 
la Corda deltriflo dej dato ^Arco . 

Tav. il Nel dato circolo A B , C D, ( Tavola i. figura 15.) conofciuta U 
fiS'^S' corda A B, fi dee manifcftarc la corda di un' arco triplo dell' 
arco A B • Nel dato circolo continuatamente ( per la 1. del 4. di 
Euclide ) fi applichino le due rette B C , C D^ ambedue eguali ad A B : 
in oltre fi notmo le rette A D, B D, A C, fira le quali A D, farà la cor- 
da di un'arco , che è triplo dell' arco A B, dato . 

Dimojhrazione . Efsendo eguali le tre linee AB^BC^CD^e fuppor 
nendoficonofciutala lunghezza di AB, ancora le altre due faranno 
manifefte. Se adunque larannoconofciute le due corde AB, BC, 
( per la 4.' di quefto capitalo ) farà nota la grandezza di AC, comr 
ancora, (per la (Icffa prop. 4. ) fi potrà manifeftare la corda , ò ^fi 
la retta B D . Ma perchè le quattro corde A B, B C, C D, D A, com- 
pongono una figura di quattro lati , infcritta nel dato circolo, ( ptr la 
2. di que/lo capitolo ) il rettangolo delle due diagonali A C , B D, 
farà eguale alli due rettangoli fatti da A B, C D; e da B C, A D , lati 
oppofti del quadrilatero : fé adunque dal rettangolo AC, B D, fi le- 
varà il rettangolo , ò pure il quadrato fatto da AB, CD, noto, 
quello ne refta , farà il rettangolo fatto da B C, A D • Finalmente di- 
videndo ouefio rettangolo per la corda B C, il quotiente farà la gran« 
dczja delta corda A D, che ferve per V arco A B C D, triplo di A B. 
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Proposizione Ottava. 

yfta la Corda di un* ^r co minore delfemicircolo , i$ijpeme colle Corde del 
dopjno , e del trinh ^Arco , trovare la Sotte fa di un' Arco , che Jia 
quintuplo del dato Arco. 



Tév.ù Nel circolo A B CGE F, ( Tavola i. figura 16.) fiippofta la no- 
fi.i^. tizia non folo della corda AB, ma ancora di A C , che fervcv 
al doppio arco, c'di AG, fottefa di un' arco triplo dell' arco AB, 
per avere la fottefii di un'arco quintuplo di A B, fi potrà operare nella 
feguente forma . Nel dato circolo ( per la i. del j\. di Euclide ) fi 
accomodino le due fóttefe G E, E F, eguali ad A B . Ciò fatto fuppo- 
nendofi manifcfta la grandezza delle due corde A C, A G, ( perla 29. 

del 
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del 3 . di Eucìide ) reftcranno ancora conofciute le dUe rette C F , G F, 

{)cr elTerc quelle eguali a quelle . Con quefte notizie confiderando 
a figura di quattro Iati A C G F , fé il rettangolo fatto da A C , G F , 
farà levato dal rettangolo AG^^CFj, (perla i.dlqueffo capitolo ) il 
Tettante fard il rettangolo di C G , A F : laónde partito queftò rettan- 
golo per la corda C G^^ conofciuta ^ il quoticntè/àrà la fottefa A F ^rt- 
cercata • 

Proposizione Nona. 
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o^ta la Corda di un* Arco ^ manifc/larela Corda dilla tetza parte dei 
datOs^rco^ 



Nello ftefTo Circolo A BC D, (Tavola i. figura ly.) fi ^i^ per co^ Tdv. u 
liofciuta la fola corda dell' arco A B C D, cioè la retta A D : fi cer- Pi^^s^ 
ca la corda della terza parte dell' arco AB CD, che vale il dire la 
corda di A B^ ógni qua! volta il detto arco folTc divifo in tre parti 
eguali ^ come fono gli archi A B, BC, C D • Per fare quefta operazio- 
ne no ho ritrovata itrada piii flcura di queUa^che viene infognata daM* 

Aritmetica 3^ parlando della regola chiamata comunemente difalf^ 
Pofizione doppia s mentre la detta regola , ancorché conofciuta h fo^ 
la corda di un' arco , può dare a divedere la grandezza di quella cor« 
da, che ferve alla terza parte del dato arco^ operando nella feguentc 
maniera. In primo luogo lì doverà dividere la data corda in tre par- 
ti eguali, come comporta la divifione del numero, lafciando da par- 
te in qucfto cafo il rigore geometrico . Secondo fi prenda una dello 
fuddette partì aggiugnendole qualche cofa di pib^effendo evidente , 
che r aggregato delle tre corde A B, B C-^ G D,, è maggiore della fola 
corda AD. Tèrzo adoperando quelle regole, che dall' Aritmetici 
vengono prefcritte a quelli,che vogliono lervirfi della regola di falfa 
Pofizione dopia , ne verrà la raifura della corda A B, ricercata • 

Ma perchè la mia* intenzione è fempre ftata d^inftruire ancora li me- 
no pratici, non debbo tralafciare un>fcmpio,chepo(Iafervire di fcor- 
ta a quefta operazione. Supporto che la retta AD, fia la fottefa di 
un* arco di gradi 50. e che la detta corda col raggio divifo in 
iot)aoooo. particole Ita 517^581. delle dette particole, per hotifi* 
care la corda di gradi io. fi dovrà in primo luogo partire per tré la 
corda di gradi jo. per avere la terza parte, che farà ij2%/^6o. Quefta 
terza parte fi faccia alquanto maggiore cotiftituendola per efempio 
17J0C00. Orafupponendofalfamente, che la corda digradi io.fia 
particole 1730000. (pa-la 6. di quejlo e apitoh)G potrà trovare la corda 

del 
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oppio arco^cioèqucUadigradiao. che farà ^447031. In oltre 
on qoeftcdue ÌQtitk(^ per la j. di quefto capitolo) avremo la corda di 
gradi ^o. che è r arco triplo di Quello di gradi io. Ma perchè queAa 
lottefa di gradi 3 o. veramente dovrebbe eflcre 5 1 76 3 8 1 . la detta cor- 
da farà minore del vero. In oltre fi faccia un' altra fuppofizione^cioè, 
che la corda di gradi i o. fia 1 740000. {per la 7. di quepo capitolo ) la cor-^ 
da ài gradi 30. farà 5167320. Ma perchè quefte due fotteio 
deir arco di gradi 30. ritrovate colla regola di falfa pofizione , nella 
quale la corda di gradi io.fi è fuppofta particole 1730000.Ò puro 
9740000. fono entrambi minori del vero, per edere veramente la cor«> 
da di gradi 30. j 1 763 8 1 . levando le dette due corde , che chiamerenv 
moiàfe^dalla vera corda 5 17683 1. ne veranno due differenze , là pri- 
ma delle quali farà 3 8 1 jro. e la feconda 906 1. La minore di quefte due 
differenze fottratta dalla maggiore^il reftante farà 2 9097. Fatto que« 
ilo la minore pofizione i7!}oooo. fi dovrà moltiplicare per la minore- 
differenza 9061. e la maggiore pofizione parimente 1740000. dovrà 
moltiplicarfi per la differenza maggiore 38 1 58. per avere due prodot- 
ti, uno de' quali farà 66394920000. e T altro 156755:30000. Dique- 
ili due prodotti , levato il minore dal maggiore ^ il reftante farà 
50719390000. 

Finalmente quefto refiduo 50719390000. partito per 29097. ÒiSc^ 
renza delle differenzerei quoziente ne verrà 1743 1 14« il qual nume- 
ro di una fola unità manca dalla fottefa di gradi io. che dee veramen- 
te effere 1743 115. Per caufa diqueflo divario nella ftefla maniera fi 
potrà fare un altra operazione fimile alla defcritta , colla' quale piìl 
ci avicineremmo alla vera corda di gradi io. che è quello fi ricercava . 
In quefta operazione folo refta da avertirfi , che occorrendo di do- 
vere calcolare le iottefe degli archi , e le altre linee Trigonometriche 
pct maggiore efatezza alcuni zeri fi dovranno aggiugnere alla magni* 
tudine data^perchè in aueflo cafo, tutto lo fvario compiuto il calcola 
fi ridurrà nella ultime ngure a mano delira , le quali lafciate da parte 
daranno quella mifura, che fi può avere nelle linee Trigonometri* ^ 
checche fempre fono alquanto difcordanti dal verojabbenchè la loro * 
differenza fia infenfibile, ogni qual volta il ra^io fia conflituito di 

una fufficientc grandezza ^ la quale non dovrà eikre minore di cento 
mila. 



i. 



Cd. 



Lih. Primo^ Cap. V. jj 

Calcolo deir accennata operazione. 

Sottefa di gradi 30. conofciuta j 1 7^381 
Terza parte della detta Sottefa 172 y 4*0 
Quefta terza parte accrefciata 173 0000 

1740000 
1750000 



ttmmm^m i ■ i n i ■ ■ 



Corda di gradi 3 o. cavata dalla prima pofizione 5138323 
li gradi 30. cavata dalla (ècoaoapofizione 5167320 



Pk'lma diflerenza minore 3S15S 

Seconda difiereoza minore 9061 

Differenza 29097 Divifore 
Ptimojprodotto 66394920000 
Secon(K> prodotto i $67^5: 30000 

Differenza 507 1 93 90000 da dividerfl 



Quoziente 1743 1 14 Corda dell'Arco di gradi io. ricercata . 

* 

Terminata quefla operazione , & aggiunta una fola unita al detto 
iguoziente 3 reitera notificata la corda y che dee fer vite alU terzapa;^* 
te del dato Arco^coU" ajuto della regola di falfa porzione . 



Proposizione Decima. 

ijta ìa Sottefa di pn^ofrcOy manije/lare quella Corda ^ che dee ejftre U 
Sottefa della quinta parte del dato ^rco. 



D 

Fatta la fuppofizione , che Parco A CF, (Tavota t.Jguta 16.) "fia Té^.t. 
di dieci gradi ^ e che la Tua fottefa A F , fia^ 1^45 iitì fi cfcrca la^^**^* 
corda deir arco di gradi a. che èia òUinta parte del dato arco .. 

Qjnefta operazione parimente fi dovrà fare , adoperando la regola 
della^Ha pofizione colle forme di fopra prefcritte , con quefto loia 
divano) che nella prefcnte propòfiZione la corda del dato arco^fi dee 
partire in cinque parti eguali , ricercandofi la cprda non della terZ|i , 
ma della quinta parte del dato arco * 

Partita dunque la corda di gradi IO. che fi fuppone 1743115- per 
' E 5-il 
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quoziente farà ^48623. Quefta quinta parte alquanto accreicìu* 
ta, e fatta 34900^. fari u corda di gradi 2. per la prima falfapofi» 
zione * 

Conquedacofdadtdue gradi» coirajuta daWotttm^jropopzìmeii 
f»ry?«c«^</9/<},iìdQvr2^ trovale Ucocda di gradi iq« che (ara 174287;» 
alquanto minore del vero « 

Pi nuovo fuppofta6i>iramence lafieUà corda diducgradt 349x00. 
(^<r l*. fTopo£vziivK, %^ di <^c/7« càM» ) ne verrà la corda diia^adl 
VJAIvf^'^ alquanta maggiore del vero . La prima di<|uefte due cor* 
de farà minorfe del vera di 240. e la fècondaéccederàdi 498; 
Quefte differenze fòmatc tnfieme^comc ricercano le regole della fòU 
0pQGzlonc^<][ueUa(amiDa,, chcQérifultz4<^8.farà ilpartitorcdella 
IbmmadelUdue prodotti ^ una dcqualidecnafcere d^dla prima po« 
fizionc moltiplicata per lafecoodadi^srenza , e X altra dalk feconda 
porzione m,QltipKcata per la ^imadifferenza ^ la. iòmma dc*^quaUfa-^ 
ri 173^8260.00^ Quefta numera partita per 498; di quoziente darà 
349048^ che lenza alcuAaCfariacla corda delTarca di due gradirti 
cercata^ 

Sottefàdlgradj 10^ che lappone 1745x1]^ 
- JLa quinta pane diqueftalinea l^^^$ 



$ ■ 



IPtìma pofTcìone^ cbcpcme kCord^ di i.gradì ^4Jiaaoa 

Pa qutfia Corda ne vienela Corda di i ol gradi 17433.7 % 

Quefia Corda verameate dovrebbe eìTere 1743,1 1 % 



Mancanzadalvera a^a 



Seconda poffaMoe^^cBepcmel» Coidadl^ 

Daquefianafire la Cordasdì gradi la ^743*^$ 

Chedovrcbbceilercwrameace: 1743 iisr 

Adunque ecceda di «j:* 



1 * 



« t 
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Mao» 



^- V 
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Mancanza 240 
Eeccflo 3]:S 

QueAa fomma farà il divifpi'e 




» • -t « 



" . f 



ftodotto della prima pofizione^ e dcll^ tcct^ . 83^8400© 
Prodotto della feconda pofiàione^t delia inancanra 90042000 

/' Somm^ 173825000 



QueftaSomnwdfViiàpeP4^;daràil ifBozìente 349048. grande!' 
za della fottefa di due gradi ricercata . - * m 



Q 



pROvosiz^ioN» Undicima. 

ìfeìU àifferen%» , ri» / tnns» firk ìe Corde ài due jtrtbi quMÌmme é^- 
^ ftanti dMlf .iérco dignuli t »o. epu^ia kt Corde di qttett^a ^cbee 
different,»d«iU'fredettis^chi^ìtjtn»^ff'4di i%o. 



Nel dato cìrcolo ABC, (T^wiA* i , figura i %,) fuppongafi^che Fjuto _ 
A B , fia di gradi 1 20. e che ti due archi A D , A E , fiano egualmente f^.il 
dìftanti dall' arco A B . Dico ^ che la diflferenza delle due fottefe A D, 
A E , fi trova eguale alla corda dell' arco D B, ò pure B E . Si fàccia U 
retta A F, eguale alla corda A D, e fi fegnino le linee D B, B E, corde 
della diiTerenza dellr propoftì archr dall' arco digradi t zo.eperHne 
fopra della linea A B,fiel datocerchio s'mlcriva irTriangolo regolare 
A B G , mentre la cosdz di gradi 1 20. è un lato dd Triangolo infcrit- 
to nelcircplo . \ ' 

pimojfirazJofie . Nel Triangolo di lati eguali A B G, (per t! Cetotl. deììé 
;. del I . di Euclide ) tutti gli angoli faranno fra di loro eguali : laonde 
( per U li. dell, di Euclide ) V angolo A G B , farà la terza parte di d uè 
angoli retti : ma ritrovandbfi^i due ìungoli' A G B, A E B , nello fteffo 
feeimento di cerchio AGEB, (per ìaìt.deì^, di Euclide ) faranno 
fradilòroegualiyc per trìnfeguehza ancora T ai»goIo A E B, fatala 
terza parte di due angoli retti . In oltte, perchè li due lati t) A» A B , 
hcl Tdangolo D A B , fono eguali alli due lati F A, A B, nel Tria ngolo 
F A B, e gli angoli comprefi dalli detti lati , che fono gli angoli D A B> 
B A E, ( per Uiy.deì^. dì Euclide ) fumo egualiHe due bafi D B , B B » 
(per'h 4 del I. di Euclide) faranno eguali : ma perchè fi è fuppoftOj cHe 
)a rettaD^Bj fia eguale a fi'EyanjporaBF^eBEj faranno' eguati fra di 

£ a loro 
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Irò : ladore (^ ta^.dglt. di EtuIiJt) nel Triangolo B F, E, li due an* 
geli alla bafe B F E, B E F, iaranno eguali. In oltre e0c!ndofi dimo- . 
Arato r angolo B E F, ana terza parte di due angoli retti, ancora fan» 
gelo B F E, farà un'altra terza parte di due angeli retti ; laonde (far U 
1%. dei I . di Euclide } ancora il terzo angolo F B E^ dovrà effere la terza 
parte di due retti . ElTendo adunque tutti gli angoli del Triangolò 
B E F, eguali ( per U Caroli, della 6.delu di Euclide ) il detto Triangolo 
B H F> farà di lati eguali . Se adunque la retta F E , fi truova eguale al« 
la retta B 6, ò pure B.D , fari vero il dire , che la linea FÉ, difierenza 
delle d uè corde A D, A E, eguagli le corde D B , B E , che fono le fot- 
tefe delle diflèrenzc detti due ardii A P, A £ , dall' arco A B, di gradi 
t so. come (i dovea dimoiare . . 

9 

. CwtTollirìOf 

X^ A quefta verità ncfiegue, che per la cofirmìone della Tavola 
tj, 3 dette corde ^ per tutti gli ardii del meuo cerchio ^ bafterà di 
avere le corde di tutti gli archi ièmplicemente fino alli gradi i ao. poi« 
che le corde di quelli archi inferiori alli gradi 120. accrefciuti colle 
corde delle diflCTenze,daranno le corde per gli archi altrettanto fupe* 
riori alli flefli gradi 120. fino air intero (èoiicircolo . Come per efem- 
|>ia»fe alla corda di gradi ii8.fi aggiugnerà la corda di eradi 2. la fom- 
. ma farà la fottefa di gradi 122. come parimente la corda di gradi 1x5. 
accrefciuta colla corda digradi;, darà la corda digradi laj.&c II 
' che fi verifica ancora al ro verfio , mentre dalla corda di gradi x 25. le- 
vata la corda di gradi 5. il reftantc eguaglia la corda di gradi i z ;• 

Bjtgole fpettanti alla compofizjone iella Tavola 

delle Soitefi, 

C A P. V i 

T^ Sfèndochèquellepropofizioni, le quah fi fonodimofirate nel prc« 
m2j cedete capitolo fervono per bafe fondamentale alla coflruzione 1 

della Tavola delle corde per gli archi minori di femicircolo,per quefla \ 

cagione ora fi dee riflettere ^ come flabilita la fola grandezza del rag- 
^10 del cerchio , dalla fola ifcrizìone di alcune figure regolari compo» 
e dìlinee rette, fatta nel circolo , ne nafce la cognizione di akun^ 
corde ^ le quali bea giufUmente fipofTotio chiamare fondamentali^ 

per 
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{xereflere quel fondamento, dal quale, coir ajutodellepaflace prò 
.pQfiziopi,i< pollbno conofcerele fottefi: di tutti gli altri archi lino 
all'intero femicircolo • 

Quefte corde fondamentali fono il lato del Triangolo di lati egua* 
li, quello del Qiiadrato,dell^ Efagono, del Decagono , e del Pentago- 
no regolare , come apertamente fi potrà comprendore dalle fegucnti 
propofizioni • 

Proposizione Prima. 

IL quadraw del Raggio, di un Circolo triplica» ^eguaghsit quadrato del lato 
del Triangohregolare defcritto nello fleffo Citcolo. 

Dimq/lr azione . Il lato di un Triangolo di lati eguali defcritto in un 
cerchio ( per la prop. 12. del 1^. d$ Euclide ) può vuì Quadrato triplo di 

3uellofofle fatto dal raggio del detto circolo; adunqueil quadrato 
el raggio di un circolo , preflb tre volte , darà il quadrato del Trian* 
{;olo regalare fegnato dentro dello fteflb circolo : e per confèguenz a 
a radice quadrata di quella magnitudine , faxa il lato del Triangolo y 
cioè la corda di i ao. gradi . Se adunque fuppofta la notizia delrajggio 
. farà formato il quadrato del detto raggio ; quefto quadrato preio tre 
voIte,ne verrà il Quadrato del lato del Triangolo reeolare^del quale la 
radice quadrata,(arà la lunghezza di quella cordacene icxve per Tarco 
di gradi laa 

Proposizione Seconda. 

IL quadrato del Ragffo duplicato ^ egjuaglia il quadrato fatto dal lato di un 
quadrato ijcritto rullo ftejjo Cìrcolo . 

Se in un cerchio farà inicritto un quadrato ; dico, che il quadrato di 
un lato di quefia figura, eguaglia ildoppiodel quadrato del raggio, 
come fi dimoftra {nelUprop.^y. del i.di Euclide) laonde, fi: daldop* 

E io quadrato del raggio fi leverà la fua radice quadrata, ^uefla farà 
i corda dell' arco cu gradi 90. 



I 



PROPOSrZIONB TE112A. 

L Rétgsìfl di qualunque Circolo eptagligillétodeir EfogOMiJcrìttoMl détto 
Circolo. 



( HeU: £ragoQoiegc]are</«r UCorolU deUsiy del 4. di ÉttOidcyd Iato 

del- 



3 8 DelU ^rigonamstria 

della detta figura eguaglia la lungliezza del raggio del circolo ^ |>erl<>» 
che lo fteflb raj^io farà eguale alla corda di gradi tfo« mentre li lacf 
dell' Efagono iono corde digradi 5o» 



Proposizione Quarta*: 

■ * « 

LsA radice quadrata della fomma fatta del quadrato del Ra^sò^t del qua* 
drato della metà delle flejfo Ra^h^menolametà del detto Ra^iofitruova 
eguale allato del Decagono ijcritto nello ftefjo Circolo • Come partmeme I^Uj 
fomma del qiiadrato dei Raggio col quadrato del lato del Decagono ^ egùa-^ 
glia il quadrato fatto dallato del Tèntagono ifcritto nelmedejìmo Cirrolo • 

• La dimoftra rione di quefta verità fi potrà facilmente comprendere 
T^-f . confiderando il femicircolo A B C, (Tavola i. figura 17.) nel quale il 
^'* '^* centro fia il punto D j la retta D B , perpendicolare al diametro A C . 
Il ra ggio D C, fia divifo in due parti eguali nel punto E^tfi noti la rer« 
taBE: ParimentefifegniEFjeguaìcaEB^aggiujgn^ridtiFB. Ter- 
minata quefta coilruiione dico , che la linea D F , farà il hto del De- 
cagono del dato circolo A B C, e che la retta F B ^ farà quello del Pen- 
tagono parimente defcritto dentro dello fieflb circolo , come ora fi 
dimoftrerà. 

La linea D C, raggio del cerchio, efiendo divifa in due parti eguali 
nel punto Ey(per la 6. del 2. di Euclide) il rettangolo di C F , F D , con 
di più il quadrato diET>,fitruova eguale al quadrato di E F^ò pure al 
squadrato di E B , efiendofi coftituite eguali quelle due linee ; ma il 
quadrato dìEB^( per la 47. del 1 . di Euclide ) eguaglia li due quadrati 
fatti dalle rette E D, D B, ò pure D C, D E 5 ancora lo ftcffo rettango- 
lo CF, F Dj col quadrato di DE, eguaglierà il quadrato di DC, 
col quadrato di DE: da quefle due fomme eguali, fé fi leverà ilcp- 
mune quadrato DE, refterà il rettangolo C F , F D , eguale al qua^^ 
drato è C .- Fondata quefta verità (per la 3. difdelS. di Euclide)h ret- 
ta F C, fari divifa -, come fi fuole dircepctrema^ & media rattone 5 eflèndo- 
chè (perlai/^ del 6. di Euclide ) la raggione di F C , a C D , è quella di 
C D, a p F: laonde (per la 9. del i^.di Euclide ) D F, farà il lato del De- 
cagono ifcritto nel propoftó circolo i del quale il raggio fia eguale a 
D C . Ma perchè la retta E B, ò pure E F,e la radice della fomma del- 
ti due quadrati D C, D E, (per la 4-7. deli.) levando da E F, la porzio- 
ne D E, metà del raggio , refterà D F, lato del Decagono . 

In oltre (per la io. del i^.di Euclide) la retta F B, farà il lato del Pen- 
tagono, poièhfè il quadrato della détta F B/z^er/* 47^ deli . df£*lilide) 
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egua- 



Db. Prtmo^ Cap. VI. 39 

eg^agIia li due quadrati di F D ^ D B ^^ il primo de^quall fi è dimoftrato 
lato del Decagono,^ & il fecondo quello deU^EiTigono : laonde farà 
veroii dire: che il quadrato di F Dilato del Decagono ) con di più il 

Quadrato di B D, raggio (j^cr hj^j. deludi Ewlide) eguagli il quadrato 
i F Belato del Pentagono . 

DA aue(b^dimo(lrazione ne fieguc>come colla (bla cognizfonc 
delraggio del circolo^ per manifeflare il lato di quel Decagono^ 
che iarà ifaicto neUo. (ledo circola,, baderà £ire la fomma del quadra^ 
to del raggio , e del quacbxito della metà dello fiefTo raggio, e doppoi 
levarne la radice quadrata: di nuovo da quella radice quadrata^levata 
Il metà del raggio^ ilreibnce farà il lato del Decagono^ che vale il 
dire lacordadi sracU j^^come (i pud vedere nella fteifa figura^ nella 
quale la radice c!elia fomma deUi due quadrati D Q D E^ eguaglia la 
linea £B»ò pure E F: laonde fedaEF^ (i leverà la metà del raggia 
DE^ilrefiante faràlarecta DF^^lato del Decagono^ cioèlacorosidi 
gradi i6^ 

Caroììariù Secondo^ 

ES&ndofidimoftratalaretta FD^IatodelDecagono^eD^^quel^ 
lo deU'E/Iàgono^ò pure il raggio (^ per la ^j^^fi^ di Euclide )l^ 
radice delìi due quadrati F £>^ D B^^ eguaglierà la line» F B > che (i è di« 
iiK>(bratatatadelPen^ono;eperconi^guenzala radice deUa £bm« 
madet quadrato didl Decagono^ e del quadcajca del raggia darà la 
coirdadi/a^g^adf» . . 

f^xmefTe queflie quattropropofizìoniognutia potrà comprendere 
il fondamento delle prime corde ^ che fono il lato del Triangola^ del 
Quadrata, delT Ein^ono ,, del Decagona, e del Penta^ono^ le qua* 
Ikìervono agli archi di gfadii^0^r9o. 6q. 35.72. p^^cf^ prima refti 
detcrmir»ta la dividane del raggio, come alfòlutjyneijMce neceitaria 
per la notizia delle corde» le quali &m{irc vpgpno r?guagliate ie* 
condo il numero dette parti <£cl detta raggio . Come ancora coU^ 
ayfuta di quelle propollzioni^ che fono (late propofte nel Cap* V* 
fi potrà formare la Tavola delle fottefe per qualunque Arca miaore 
. d& mezzo cerchia^ pckicipiafKlafitalla corda4iio» minuti^ & avanzane 
eloft fenipre colla fteila di&renza di mezzo grada fino air intera {è« 
joroircoto^ come fece Tb^lomeo neilibro i.del Jua Aìma^ffoy dovele 
corde del femicitcolo fono calcolate dijo» ia jqw nuauti^t col rag- 
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gìo divifo y fecondo il coffaime degli Antichi , m fble 60. paref 
eguali • 

Per maggiormente dare a divedere alii meno intendenti la prati- 
ca rpettante alla compofizione delie Tavole delle corde , fuppofta la 
divisone del raggio, come coftumano li Moderni, in iooooo« partì* 
celle eguali , ò pure in 1 0000000. e più ancora , (e fi vorrà camminare 
con maggiore efattezza^fi dovranno oflervare le feguenti Regole, che 
baflantementepoifono fcrvire per tuttele corde del (cmicircolo^ prin- 
cipiando lion folo dalla corda ài un minutò, ma ancora' da quella di 
un fecondo. 

• Prima regola . Colla notizia del raggio {per la 3. del 6. cap. ) fi po- 
trà conofcere la corda di gradi 60. 

Seconda . (TerlapropoJÌTjone t.ielcap. 6. ) ne verrà iliaco del Trian- 
golo , che è la corda di gradi 1 20. 

Terza . ( Ter la prt^JizJone 2. deló.eapifoh ) fi manifefierà la corda 
di gradi 90. 

Quarta. (Ter la frt^JhJone^ del 6. capitolo ) refierà manifefìatoil 
4ato del Decagono, e quello del Pentagono, che fono le corde di gra» 
dijtf.eya. 

Quinta . Conoiciuta la corda di gradi 60. {perla prop. y. deltap. j. ) 
fi potranno manifeftare le corde di gradi 30. di gradi 1 5. di gradi 7* 
3o\ di gradi 3. 43r\&c, 

Sefta . La corda di gradi 90. ( per la ftejja y . prop. delcap. 5. ) darà le 
corde d i gradi 4; . di gradi 2 2 . 3 o\ di gradi 1 1 . 1 5\ &c. 

Settima . La corda di sradi 3 6. {per la medefimaprop.^. delcap.^.) da* 
rà le cordexii' gradi 1 8. di gi^adi* 9. di gradi 4. 3 o\ di gradi 2.15'. &c. 

Ottava. Colla notizia della corda di gradi 3.43:". e con quella di 
gradi 2. 15'. (perlaprop.^.deUap.y^) refterà manifèftata la corda di 
gradi o.45\ 

Nona. Dalla notizia deila corda di minuti à^^\ (per la prop. 9. del 
tap. 5. ) non A^o fé ne ricaverà la corda di i j\ minuti, ma ancora quel- 
la di cinque ìMfìuti: 

Decima. Dalla cognizióne della còrda di foli 5. minuti {per la prop. 
10. delcap jr. ) fc ne potrà ricavarelafottefa dell'arco di un folo mi- 
nuto. Come parimente adoperando la dctu { prop. ^. del cap.^^) fi 
potrà paflareallacognizione della corda pétTarco di 30. fecondi, e 
peri' arco di i y. fecondi : e per fine ponendo in opera la {prop. 9* del j^ 
cap.) refterà manifefhta là corda di y* minuti fecondi , come ancora 
-mediante la (^<y>. lo.delcap.^.) faràpoffibilcilriconofccrclafottcfii 
di Un folo minuto iGrcondìo .' •* 

Ri. 



ri 



lÀh.Frimo^ Cap.Vh 41 

per Inarco di un fólo minato primO) (Io fteflo vale 
di un foIo minuto fecondo) volendoti con quefta principiare la Tavola 
delie corde per tntti gli archi del mezzo cerchio ^che c^efcono Tuno 
fopra dell'aitilo di un (blo minuto: 60. dequali cópongonoun^ intero 
grado : queftofi potraefeguire operando nella feguente forma. 

Primo • La corda di un minuto conofciuta {per la 6. delcap^ 5 . ) daii 
rà la notizia della corda di 2. di 4. di 2 5. di 3 2. minuti . 

Secondo . Colla ibttefa di un minuto , e con.quella di due minuti 
(per la prop.^. dei cap.^ .) a potrà avere la corda dij. minuti. 

Terzo . La corda di 3 . minuti (per laprop. 6. dei up. 5. ) darà la fotte^ 
fa di ^. di 1 2. di 24. di 48. minuti &c. 

Quarto. La corda di 3. minuti, con quella di due minuti {perU 
ffop. 4. delcap. j.) potrà manifeftare la corda di y. minuti . 

Quinto. La corda di 5. minuti (j^fr/^/^o/^. ^.i^/c^r^.jr.^dardla Tot- 
tefa di IO. di 20. di 40. minuti &c. 

Sefto . Le due lottefe dr 3. e di 4. minuti ( per Uprop. 4. dclcap. ^.) 
daranno la corda di 7. minuti : come parimente le due corde di 4. e di 
jT* minuti notificheranno quella di 9. minuti : le corde di 5r.e di 6.minu« 
tuperlafie§apropofizÀonefitvìttnvio per maniieAarela ibtteTa di 1 1. mi« 
nuti , ecosi fucceflivamente di tutte le altre corde Cina alli 60. nunutf^ 
che compongono Y intero grado . 

Settimo . Conofciuta la corda di un'intero grado (per la ó.prop. del 
£0p. 5.) fi potrà determinare la corda di gradi 2. quella di gradi 4. &c 
e continuando avanti V operazione in quella fleflfa maniera , che dalla 
cognizione della corda di un folo miiiuto fi è arrivato a manifeftare 
la lottefa di 5o. minuti, cosi ancora colla cognizione della corda di 
un folo srado fi potranno determinare tutte le altre corde, fino a 
quella , che ferve per V arco di gradi tf o. che è eguale al raggio del e ir- 
colo 5 come fi è avertito di fopra , nelcap. ó.prop. 3. mcncrcXi corda di 
un grado jclacorda di un minuto (^rr/tf/^ri5p^^i^ y.^ da-» 

ranno la fottefa di^i\ minuti > che è quella di un grado, e di un mi* 
nuto* • •/ i 

Ottavo ./Compiuta^la tavola delle corde, che fervono per gli archi 
delcerchio^aoaUi eradi é&. {per Uprop. i.deitìtp. jr.) fi potranno co- 
nofcere tutte ie corde delli iupplemetiti fifto alii gradi 1 80. Come per 
cfempio, colia corda di ungrado.adoperandofcii.j^rflj^.<&/tdr;^.y. fa* 
nfaci{e41£if3ieré la lunghezza dellia corda digradi 179. e cucilo fi è 
detto drik corde degi' Inberì grfdi;, dee àncora intenderfi di quelle ^ 
che fervcxioa gli archi oómpofti di gradì, ominuti , mentre dalla not^ 
JuadeHa corda deU' araordi gì adixjuimici ao\ (per. h i« prop. ^/ (Mr^t ;^ 
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k ne ricaverà la corda per l'arco di gradi i77.inÌBiitI 4o\ che &il 
iuppicmento diradi t^ so\ 

Nono« Tertiunataquefta operazione refterìt compiuta la Tavola 
delle fotcefe per i acgradi ^ colla dtferenza di un minuto fi:a una coiv 
da e r altra : cioè ouelle , che fono fra un nunuto ^ e gradì 60. e quelle^ 
<he (i ritrovano nra li gradi lao^e T intero femicircolo ; laonde per 
terminare la prefente operazione unicamente remeranno da manife^^ 
jftarfi quelle corde^ cheièrvonQ adi archi fupertori alli gradi 60. (ino 
alli gradi lao^ il che facilmente u potrà effettuare coir ajuto della 
frop. i udcUap^ $^ la quale c'infegna y che levando le corde degli ar« 
chi minori di gradilo, da quelle degli archi fuperiori alli gradi 120^ 
de verranno Te còrde per gli archi, mag^'ori di gradilo, e minori di 
eradi 1 2p« come fi potrà chiaramente comprendere^ riflettendo alla 
•mddétta^ro/r.i i« del cnp.y nella quale fi dimoftra^ che perefempio 
quella ditterenza ^ che fi ritrova fra la corda di gradi iix.z quella di 
gradi t x8. eguaglia la corda di gradi 2«. dififerenzadelli detti archi 
idairarco di gradi iskq^ adunque fé dalla iòttefa di X2a. gradi fata 
levata la corda di a. gradi ^la differenza faràla corda di gracU 1 18. e fé 
aUa corda di g^adi 1 1 8. fi aggiugnerà qudk di gradi 3. la foouna farà 
)z grandezza della corda per T arco di gradi 1 2 %• il che fi dee intende^ 
re di tutti gli altri archi comprefifiraTarcQ di gradi tfo^cqucUadi gra* 
di i aox con ciò refterà perfettamente compiuta laTavoJa delle fottc- 
ie per tutti gli archi del mezzo cerchio^ che èqucUo fidoveacfeguirc^ 

t • 

. ' ' t 

A Solo fine, che il calcolo delie corde rìeCaL con ogm pofitbif 
ie cfkecEza, fi dee avcrtire, come per lo.mii il computo del- 
le già dcfcri«ie corde unicamente depende dalla /ola cftrazionc delle 
Azdid quadrate da quei numeri^ die non fono numeri quadrati ^ft 
-Jierciò non pofioBoaverclaloro radice uniformealvero^ma fcmpre 
congiunta con qualche divario di piìi^ò di meno; laonde per emenda- 
re in parte quefta errore ^ ùxi hdiarf diaggiugnerc alla ^andewadcl 
raggio ftabiliu iholtì zeri a mano defira , cioè tanti quanciiboo quel^ 
li, che fi trovano nel raggio pollo pet regola fondamentale delle fot* 
4ele»tagliando poi nel fine dell'operastone da mano dcftra akretta»- 
tefigure» quante faranno Ikteild 2ifrea^uuuii£aUa:9iàidekaattel 
.nggio. Come per eiempio chiunque v<£ofe con tutra-pcrfeziorie 
-calcolare le corde degli archi di fopra deftritte a paragone xiel ta^ 
'^o divìfi) m I oooooo». dovsi accjw&erc il dstto to^Ui difetice aeri», 

i che 
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che &rà toMooooooooooo. e con cyoefto raggiocàTcoJate le corde 
per riddurlead unagjufta mifura^da manadefica (i dovranno tagliare 
ièrte figure ) perchè il re^butre (ara iaccprdÀ ricercata, laf{QaIcnon 
porterà feco aletta divario fenfibile ; non dovendofi alcuno dare a 
credere dì potereawKttna totale efatena. nelle linee Trigonome^ 
triche, quando quelle parti, heUe quali refia divifo il raggio , non hù 
fifro infinite , come fiippone la Geometria • . 

Orafuppofto con ogni pof&bìle efattezza^il computo delle fottele 
per qualunque ateo del mcsuo cerchio , come fu co&ime degli an^, 
tichi, non v^ è dubbio non £bIoefleremanifefta quella poporzione^ 
che fi rkrovsa fra le parti db! raggio , e quelle delle fottefc di qualun« 
que accatcomeancora quel deiero^nato numero diporti del diame^^ 
tro, che compete. alla corda di qualunque aieo minorexli femicirco*^ 
lo: laonde coirajuto di quefta Tavola dalla cognizione delle corde 
fi paflava a riconofceregU archi del ledette corde > e perchè gii archi 
fono la mìfìirà degli angoli ncllì Triangoli 5-còir ajuto della TavoU 
delle fottefe^ dalla notizia degli angoli fi {^(feiva a quella delli Iati , e 
dalla cognizione delli lati aìla nociùa de^U angoli . 

Compiutala Tavola , ò lìa il Canone delle fottefe^per manìfeftare 
le parti dcllì Triangoli adoperando la detta Tavola, fi ricercava la di- 
moflrazione di alcuniPròblemi , che pòtéfTero fervire per ficur ò JRbn* 
da mento di quella operazione : laonde in ordiiie a qttedd^.gli ^nricbl 
furono obbligati a ftabilire alcuni pridci pii , lì quali aflktirauero h fo- 
luzione dielli Tria«)Rolt coir ajuM delle fole' corde y il che fopra dS; 
qualfivoglia altro ^ ni con fomm:( dottrina efeguito da Tolomeo ne^ 
itto Almagefto , che ancora a riguardo di ciò ben giuftamente meritò* 
il glotiolSi'tìwne di I^ncÌDe degK Afttonomi • 
; Quali 9 e quante però fieno ftafeele dificultà incentrate dagli An«/ 
tichi nella foluakme deUi Triangoli ^ fi può a bafianza comprende^ 
(edaciò) che lafciò Icritto lo fieflb Tolomeo in quefto particolare! 
mentre chiaramente fi vede, che nella foluzione delli Triangoli^ fefl[ 
fendo il raggio del Cerchio femplicemente divifoin 60. parti ^ come fi 
èaccennatodtrpm,quafi'fempi« nel calcolo oltre alli numeri interi;' 
k incontravano ^li rotti, 'li quali oltremodo rendeano difficuìtofa 
quella pratica, che fi ricerca pe^avere la foluzione delti Triangoli, 
perche, quafiiempre fi doveano quadrare numericompofti d'interi , e 
rotti, ed ancora bifognava moltissime volte cavare la radice dalla 
fomma di pih quadrati, formati parimeiite dimimeri interi , e rotti • 
r In oltre colla fola Tavola dclfofottefenelhirotuzionédelliTrian- 
goli filprova mfakta al£dconfiderabile^dìfiisi4^^ àcbd^doveodofi 
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oglicre un Triangolo Obliqaangolo^quefta oj 



Triangoli Rettangoli coli' ajuto di una perpendicolare : il che obbli- 
ga à dupplicare Toperazione per manifeftare ciò , che fi ricerca^ come 
mi per iuado eiTere ben noto ancora alli meno pratici di queftadoe^ 
trina. 

Finalmente intorno atti Triangoli sferici la (bla Tavola delle corde 
difopra ipiegata bene fpeiTo obbliga lipraticiafervijrfidiauellare^ 
^ola, che Tolomeo chiamò delle 6. quantità , nella quale aue volte 
J dee comporre la regola di proporzione , chiamata comunemente 
Regola del Trè^a quale altrettanto difficile^ quanto lunga coftituifce 
k pratica Trigonometrica coli' ajuta della Tavola dcUe corde per 
gli Archi dèi femicircolo . 

Fondamenti /gettanti alla compofizJone detta 

favola delli Seni. 

C A P. V I L 

QUeUe difficuttà , che fi ritrovavano nella fbIu2Ìone deUtTriao- 
golV adoperando le regole prefcritte da Ipparco , da Mileo , da 
k Toloflaeo , e da altri Matematici dell^aatica Scuola,dopo lun- 
go tempo obbligarono li Saraceni nella Scuola degli Arabi a tenta- 
re una nuova firada per facilitare la pratticaTrìgQnxMnetrica^ perciò 
quefti Autori con riflettere, che non iolo la ftcfla proporzione fi ritto» 
vava fi-a le corde , e la metà étìlk dette c<^dc : ma ancora che ilcaU 
colare con num^-i minori era alSài piii £iciie di <)iieUo foITe cpUt 
maggiori jlafciarono da parte lecorde, efi appigliarono alla fola me> 
tà delle dette corde» alle quali diedero il nome di Seni Retti primi , 
per dìftinguerli dalli Seni Rettilècondì , e dalli Seni Inverfi . 

Per comprendere interamente T eflenza di quefti fcni retti primi» 

e fecondi foftituiti in luogo delle cotde degli Antichi , e come li detci 

^ni fieno la metà delle corde del doppio arco , baderà di confiderare 

ìcmv. I. il circolo A BC D E,(T<rt»Ai i.^«r<» 8. ) nel quale la retta B Dèfot- 

*«• ■• tefa dell* arco B C D, e la retta B G, mete di B D ,è feno retto dcU* ar» 

co B C, e dell' angolo B F C . 

Ora riflettendo a quelle diffini2Ìoni , che di fopra fono flxite propo- 
ile intorno alle linee Tri gonometrìche , la retta B G, metà della cords 

B D , farà il fcno retto pdmo , tanto ddl' arco B C , quanto dell' to< 

golo 
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goloBFC* Come parimente la retta BH, metà della cordaBK 3 la* 
rà U feno fecondo, a riguardo delT ^co B Q e dell' angolo B F C, per 
efTere la retta BH. feno dell' arcoB A, compimento diBC. Finat 
mente la retta G C , fard feno in verfo primo , ò faetta rifpettivamente 
air arco B Qin ordine al quale H A , farà feno in verfo fecondo , per 
edere feno in verfo del compimento B A^ 

Eflendofi di fopra accennato , che li feni fono fempre la metà delle 
fottefe di doppio arco ,per pruova di queih verità batterà il conlidd* 
rare , che nella fteffa figura^eflènda i' arco B D partito per metà nel 
punto C, ancorala corda del detto arco B D , farà egualmente divifx 
in G, ( per la 30. del j. ài Emhde ) laonde in quella guifa appunto » che 
apprefTo degli Antichi la corda B D, mifurava Tarco BC D , e T ango- 
lo B F D ^ cosi fecondo r ufo moderno la retta B G , metà della cordA 
B D ,mifureràrarcoBQe Tangolo BF Qeflendo quelle due ultime 
quantità^metà delle due antecedenti. 

Prima di fpiegare quei fondamenti, che devono fervire per com« 
porre la Tavola di quefli feni 3 bifbgna a vertire , come in quella guifa 
appunto 3 che la fte0a corda. ap^cwi degU Antichi > ferviva per cordai 
di due archi , uno de* quali era maggiore , e Taltro minore del femicir« 
colo , purché ambedue^[ufcfii archi cfuaglia&ro T imeracircolo ; co« 
sì nella Tavola moderna delli feni, lo fteflbfèno dovrà fervire, tanto 
per un^ arco ( lo fleflb vale degli angoli ) minore del quadrante, quan- 
to per un^ arco maggiore del quadrante , purché amhidue li detti ar^ 
chi compiano T intero femicircolo • 

Da queflo fé ne deduce , che fé 1^ Tavola delle corde fi effondeva 
£no alli gradi 1 80. che fono V intero femicircolo, quella delli feni non 
dovrà pauare li gradi 90. che compongono il quadrante , che èia me« 
tà del mezzo cerchio , mentre il feno ài un'arco minore del quadran* 
te , ferve ancora per feno di quell' arco maggroft del quadrante , che 
manca per compire il mezzo cerchio . 

Tutto quefto dà manifefbmente a divedere quel vantaggio, chs 
apporta T ufo di quefli feni , tanto per eflere la loro Tavola la metà più 
corta di quella delle corde, quanto perché fi truova la tnetà di quella 
delle. Ibttefe , non confiderando prefèntemente quel comodo gran** 
de, che per altri capi apportano li detti feni nella foluzione delli Triattf 
goli,come fi conofcerà oelU ftefia pratica • 
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« 

Frcfopìuom fimdamentali per c^nporre U 

favola delli Seni . 

• - ♦ 

C AP. VI IL, 

QUantunijfUe^coine fi è accennato di (opra, li feni retti fieno la jne«> 
ti delle corde di un doppio arco , eche per qucfia cagione dal^ 
<^ la Tavola delle rottele facilmente fènza vernn^altra notizi4 
fi pofla avere la coilruzione della Tavola delli feni) fecondo Y ufo, mo*i 
demo colla fola divisone delle corde, edegli archi in due parti egua- 
U> nuUadimeno perchè in oggi piànon fi oD^uma la Tavola dcBe det« 
te corde , fard neceflario di proporre quei fondamenti , colli quali Cu 
curamente fi pofTa fabbricare la Tavola delli feni^fenzàr avere riguar^ 
do alla Tavoila delle Corde» . 
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PjLOPOSl^IONSi P&XMA. i^ 

xAto il Sem di uff^cù^ matfifi/lénrt USéfio delxmfìmim^ dtldat^ 
x4rco. 



Tmv. I. ^' quadrante B A C D^(Tavoìa u^uta ig.) conofduta la gran^ 

fy. 19. dezza della retta D E, che è feno delTarco D C ; fi cerca lannifiura di 

DF, fcno dell'arco DA, compimento dell' arco DC. Per avtre 

2uefta notizia fi formi ilquadrato di DE, che fifuppone ImeaconoK 
:iuta : il detto quadrato fi levi dal quadrato del caggio B D , poiché 
la di&renza di qucfti due quadrati farà il quadrato delia retta D F« 
: Dimo/hrazime . Li due quadrati fatti dalle rette DE^hEy(per U 

37. del t . di Euclide ) fono eguali al quadrato di B D : laondefe dal qua^ 
rato di BD, noto per euere il quadrato del raggio, farà fottrato il 
auadrato DE , ilrefiduo farà il quadrato^di B E , ìa* di cui radice qua# 
rata jfarà la lunghezza della retta B E : ma perchè le due rette B E ^ 
FD fono lati oppofti nel paraldlo grammo hD^ (per la ^j^del i.di 
Emlidc ) ancora la radice del quadrato B E , farà la lunghezza di F D ^ 
la quale,per elTere il feno retto delP arco D A, compimento dell' arca 
D C , refterà effettuato ciò^ che fi àovea efeguire^ 
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PHOPOSjEZ.IOKl SbCONI^A. 

(^^ Onofciuto. USaudi m* w^9, mta^ifiim fulStm ^ cieftrve « tm d<f» 
J fìOs/Ù-CQ* 

Nelquacb-ante A B C DF, ( TavoU i. fyura ìq^) fiippongafico- rn. ». 
nofcjuto il feno dell' arco C D : fi cerca il feno di un'aiuto ai'co ^ che H* *9.- 



ita doppio del dato arco C D . Si fàccia V ateo C B eguale all' arco 
dacQ C D : fi firgni la corda D fi , la quale {per fa 50. del y di Euclide } 
farà divifa per metà iii E ^dallarettaF C . Dal punto B^ Copra di F D^ 
<finoti la perpendicolare BG. Terminata queAa operazione {perh 
éif. lydel c»p. 4. ) non folo D £ farà feno retto deU' arcò DC> ma ao* 
Cora B G , farà fèno dell' arco D B , doppio dell'arco DC« 

Per riconofcere la lunghezza di BG, fèno retto dell'arco fi CD, 
doppio dell * ateo C D ^ baflerà di raddoppiare il Teno del data 
arco, cioè DE: e quefto numero raddoppiato fi dovrà moltiplica- 
re col fèno del compimento dello ftcf]^ arco ^ che à F E , parten* 
do poi il prodotto per lo raggio, perchè il quoziente di quefla divifio- 
neiaràlaluaghezzanclUrcttaBG, fèno di un'arco doppio dell'aia 
coDC. 

DimoftrazJme . NcUi due Triangoli D E F» B C D,non folo fi ritro- 
va r angolo comune E D F, ma ancora li due. angoli retti BG D, 
D EF ; laonde ( ftr U 4. del 6, di Euclide ) li detti Triangoli D E Fj, 
BG Di faranno fimiU fra di loroi e perciò come flà il rag^o detcircor 
lo F D , ad F E, ièna del compimento dell' arco D C^ cosi fiarà la retta 
JBD, doppia diDE, aBG, feno dell'arco BCD, Se adunque le 
dette quattro liRoe fona prc^rzionaU moltiplicando la feconda per 
la terza, &ii prodotto diviib per il raggio, che è il primo termine del^ 

la regola di proAooàoite» il (ptarto termine farà la retta BG,rìcet« 
.cjita». . • • ^ , ■ ..." 

• 

Come FD, Raggia del Circolo > 

a<£ F E. ^t£ikd«l.cOmpiawnto dell'Arco CD. 
Cosi BD. Senoradoppiato dell'Arco CD. 

a BG.^eQoddl'ArcfllBCD^ricercato. 
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4^ Della ^rigonometrU 

PROPOSIZIONB TbR2A. 

U^oilScMdiun'^rc»^ mmife/fareilfeno della metà del dato ^Ano.' 

T4V. X, Nello ftcflb quadrante A B C D F, ( Tavola i. fìgttra 20. ) datalt 
«•»<>• retta B G , feno dell' arco B C D , fi cerca il feno della metà del dato 
arco,cheèlarettaDE. ^ 

In primo luogo (/>«• U i. di quefto capitolo) fi truovi il feno del com- 

S>imento dell' arco B C D , che farà B H . In fec ondo luogo , quefto 
èno fi dovrà levare dal raggio , facendo il quadrato della diflferenza , 
che farà il quadrato di D G . Terzo , quefto quadratoti aggiunga al 
quadrato del dato feno B G, e di quefta fomma fé ne prenda ^ radice 

auadrata , la quale (/>rr la 47. deli, di Eucltde ) farà la retta B D : laon- 
e prendendo la metà di quefta radice, cioè D E, refterà compiuta 
r operazionc,mentrc D E , ferve per feno all'arco D C , metà del data 
arcoBCD. 

Proposizione Quarta. 

COnofcimili Seni di due ^nbi , manifeftare U Seno detta fomma/ana datti 
detti due ^rcbi. 

y^^ j. Nel quadrante A C B, ( Tavola t. figura i.) conofciuti li km delli 
f^. I. due archi C D, D E , fi cerca la grandezza del feno E H^ che ferve per 
feno della fomma delli detti due archi C D, D E . Per fare quefta ope- 
razione fi fegni la retta B D,come ancora D F, perpendicolare a B C ^ 
& E I, perpendicolare a B D , che faranno (per la diffin, i^.del cap. 4. ) 
li feni deili due archi E D ^ D C • In oltre dal punto E ^ fi fegni E H ^ 
perpendicolare a B Q che farà il feno di tutto V arcò E D C • Per fine 
dal punto I, fi fegnt I G, paralella a D F, & I K^ paralella a B C. 

Terminata quefta operazione colla fola notizia delli due feni D F^ 
E I, fi potrà manifeftarc la grandezza dì £ H, feno dell' aggregato del- 
li due archi C D , D E , adoperando due volte la regola di proporzio* 
ne comporta nella feguente forma . 
Come il raggio B Dj al feno DF . 
Cosisi, feno del compimento dell' arcoED^ ad un'altro, che 

faràlG. r i 

nuovo fi componga la fteifa regola in quefta guifa • 
Come il raggio B D, a B F, feno del compimento d^ arco D C . 
Cosi E I> feno dell' arco E D, ad E K« 

Con 
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Con quefle due regole di proporzione refteranno tronofciute le 
due rette I G^ E K : e perchè IG^ (per la ^^. deli, di Euclide ) eguaglia 
K H; la Toma di E K^ I G, eguaglieri la retta E H^che è quello fi ricer^ 
ca in quefta proporzione. 

Dimoftrazione . Lì due Triangoli B D F ^ B I G , per avere V angolo 
comune D B C , e gli angoli retti D F B , I G B ,. (/^rr /<* 4. rf^/ 6. di Eu* 



angoli retti G I K, E I O, fi leva V angolo comune K I O, ancora que« 
fii due Triangoli faranno fimili ; laonde ( per la 2 1. del 6. di Euclide) ìi 
due Triangoli E KI, BDF, faranno fimili fra di loro. Dimoftrata 
quefta fimilitudine y farà vero.il dire , che il raggio B D , Aia a B F , fe« 
no del compimento dell^ arco D Q come E I> kno dell* arco £ D ^ ad 
£ K^che è quello fi dovea dimoArare . 



e 



PicoposiziONB Quinta. 

Onofciuti H Smi di due Archi ^ truovare il Seno della differenza fra U dctH 
Arcbim 



Nello fterib quadrante A C B , ( tavola t. figura i. ) fuppbfla la no- */^^ *• 
tizia delli feni dcUi due archi C D, C E, che fono le rette D F , EH , fi ^*- '^ 
cerca il feno dell' arco E D , cioè la retta EI, per eflere l'arco ED, 
quella differenza ^ che fi ritruova fra li due propofti archi C D, C E • 

Suppoftotuttociò^che fi è detto nella coftruzione della propofizio» 
De antecedente ) per manìfèftare la rettaEI, fi dovranno ordinare 
due regole dà proporzione nella feguente forma • 

Come B F , feno del compimento dell' arco D C > coaofciuto {per 

lai. di quello capitolò^ 

ad F D^feno del dato arco DC, 
Cosi B H y feno del compimento deir arco E C , ad HO • 
Ma fupponédofi conofciuta la lunghezza di EH^feno dell'arcò EG 
levata OH^da tutta EH^refiérà ancora manifeftata la gràdezza di EO, 
il che farà a bafianza per formare la feguente regola di proporzione » 
Come B D^ raggio a B F, feno del compimento dell' arco D C » 
Cosi O E ) ad E I) f efto della differenza delli dati archi . 
Dimoftrazione di quefle dueAnahgie.ìicUa paffata propofi2ionee/sedo«' 

fidimoAratala finulitudine delli due TriangoU BFD^B HO^C^^ ^^^ 
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ie/«.</f£M/i</0BF,ftaràaFD,coineBH,adHO. In oltre e/rendo*' \ 

fi ancora provati fimili lì due Triangoli B F D , O I E , (^«r /« 4. <fc/ tf. i» ' 

Euclide ) il raggio ED, ftarà a B F , fcno del compimento delf arco 1 

DC'comeftaO E,ad£l, (cno dell' arco ED, differenza fra lidue | 

dati archi £C,DC. . 1 

uinnotszme . 

Quantunque li di fopra propofti cinoue problemi pofl^o ha« 
ftantemente fervirc per comporre l'intera Tavola delli leni, 
nuUadimeno per faciliure quella pratica li dovranno avvertire 
^ fcguenti Teoremi . 

Proposizione Sesta. 

OVtìh differenza , che firitruwa fra li feni didueotrcbi epidlmente di* 
ftanti daW jfrco digradi 60. Jì nuova eguale al Seno della detta difian^ 
za da gradi 60^ 

"TM. X. Kel quadrante A B D, ( Tofvoìa 2. fgura 2, ) fieno dati li due archi 
«•*♦ BEjBFj egualmente dittanti dall' arco B Q che fi fuppotie di gradi 
6o. cioè^ che tanto F arco B E manchi dall'arco B C ^ quanto 1* arco 
B F eccede Io Aeflb arco B C i il che Tempre fari vero 3, ogni qual volta 
li due archi CE^^CF faranno fra di loro eguali. laqueflo cafodicò, 
che quella differenza y la quale fi ritruova h'ailfeno deirarco B E ^ & 
il feno delT arca BF, farà egu^e al feno delT arca CE, òpure 
CF.C 

CoflritzJme^ Dalli due punti F, & E, iì fegnino te due linee F H ^ 
B G, pe rpendicolati a B D, che faranno li feni dellidue archi B E, B Fi 
iìgaidiiIareficaDC^la quale taglierà FHnelpuntoK: parimencefi 
guidùio le due rette £ K^E F^come ancora E I perpendicolare ad F H^ 
Fatto quefio reità evidente ^ come F I ,. izti ladifferenza fra li due feni 
F H^E G, e che E L farà il fcn odeE' arco ECi diftanza dellidue archi 
B E, B F, dall'arco B C di gradi tfo. 

Dimq/irazknc. Eflendochè la rettSLF E, ( per Ta 30. dely: H Euclide) 
dalla linea D C,YÌcnc divifa per metàin L,& adangoli retti^ li due lati 
K LJLF nel Triangolo KL F, farannocguaU allidue ktiK L^L E , nel 
Triangolo K L E: laonde (feria ^del tJhBuc^notbCoìo faìannaegua- 
Ufeduebafi KF,K E^a ancorali due angoli FKL,EKL. In otereef* 
lend^kkdiiciia^ AX>,Fil^paralcUcC/»er/Aat^4/«/ t.4UE$4eL)i'mtgo\ò. . 

cftc- 
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efteriore F K C ,farà cgu jtle all' intcriore A D C : ma perchè V angolo 
jA D C fi fuppone di grarf i 3 o. tanto appunto , quanto è V arco A C : 
ancora T angolo F K C farà gradilo, e tutto l'angolo F K E farà gradi 
So, Ora coniìderando il Triangolo F K E ^ nel quale li due lati K F , 
KEfifonodimo(fa-atiegnak',eranEoloFK£di gradilo, (perla ^2^ 
del i . di Euclide) li due angoli alla ba^ K F E ^ K E F, faranno feparata^ 
mente gradi 60. Dì più, ellèndo eguali tutti gli angoli del Triangolo 
F K E, (fer lo Carol. della €. del i. di Euclide ) ancora li tati K F , F E , E K 
del dato Triangolo faranno eguali • Finalmente coniìderando li duit 
Triangoli K I E, F I E, nelli quaM li due angoli K I E, F I E, e U due an- 
goli I K E, IP E, parimente eguali \ come lì è dimoilrato di fopra, & il 
lato I E , comune ad ambidue li Triangoli {per la 26. del t . d$ Euclide) 
li due lati F I, & I K ) faranno fra di loro eguali : laónde F I farà la me- 
tà di F K: e perchè L E^ancora fi è provata la metà di F E^ne fiegue^che 
F I ^ L £^ fieno eguali fra di loro , cheè quanto fi dovea dimofbare . 

Proposizione Settima. 

DAfi due ^Arcbi egualmenfe diftamì dalP xArco dt gradi 3 o. si quadrai del 
Seno della difianza del minore ^Arco dalV xArco diradi 3 o. eguaglia la 
terza forte del quadrato fatto dalla differenza delti Seni delli pre detti 
^rcbi. 

• Nel quadrante A B C D, (Tavolk 1. figura 3.) l'arco B C ^ fuppon. J'^-*' 
gafi di gradi 30. li due archi CF^ CE, fieno egualmente diftanti 
dall' arco B C , cioè , che di quanto V arco C E fupcr a V arco C B , di 
altrettanto l' arco C F dee mancare dallo ftcffo arco C B . Dico , che 
il feno dell'arco F B, eguaglia la terza parte del quadrato fatto dalla 
differenza delli due feni degli archi C F, C E . 

Co/ìruzione. Si fegnilarettàDB^edaili due punti V\8cE^ fi notino 
F K, E I, perpendicolari a D Q che faranno li feni delli due archi C F^ 
CE. Per lo punto F^fi noti F Hyparalella a D C, laquale fegarà D B, 
in G . Finalmente fi notino le duerette £ G , E F. 

Dimoftrazime . Con quelli fteffi fondamenti , coHi quali nella piH>- 
pofizione antecedente li è provato, che il Triangolo F K E, ( Tavola 2. tav. i. 
^gura 2.) fia di lati eguali , fipotrà ora prò vare , che nel prefenteca»» ^^' ^^ 
io fia ancora di lati eguali il Triangolo F G E : laonde li due Triango- 
li G L F, E M F, iK>n foloiperavere 1^ angolc^G F E commune ad am- 
bidue li Triangoli , e gli angoli G L F^ E M F eguali ^ perchè retri , ma 
ancorali duelatiGE^FE eguali {petph6.MT.d$é^U(b}ùncorti)k 

-.. G a due 
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<IuelaciMF,FL, faranno fra di lorp eguali. Ma perchè nelTrisinso* 
lo rettangolo E MF, ( per la é^f^.M udì Euclide ) li due quadrati E M 
M F , eguagliano il quadrato E F ,& il quadrato "S.^^ {per Uà, deli, 
di Euclide) è quadruplo del quadrato L F, ancora li due quadrati E M* 
M F, faranno quattro volte maggiori del quadrato L F: la onde k daf 
la fomma delli due quadrati E M , M F, larà levato i) quadrato M F 
eguale al quadrato L F , refterà il folo quadrato E M , tre volte mag« 
giore del quadrato L F: ora éflèndola retta EM, differenza fralifè* 
mi degli archi dati, & LF, feno della differenza delli due archi dati 
dall' arco di |radi 30; ne fiegue , che il quadrato della diflPerenz» fra li 
feni delli dati archi fia triplo di quel quadrato, che refta formato dal 
feno della diflèrenza fra li propofU archi, e l'arco di gradi 30. <;oine 
fidoveadimofirare. 



Proposizione Ottava.' 



D 



Ati due fjércbi egualtnente df/lami daW^co di gradi 4^- »' quadra^ 
J to fatto dal Jeno della differenza delli detti otrcbi da gradt/^^.fark 

la metà del quadrato di quella differenza , chefitrtuma fra li predetti 
Seni» ' 

Jn** ^ NcIqua^'rantcAECB, (Tavola t, figura j^) fé li dùearchiCF, 

«•* C D faranno egualmente diftanti dall'arco CE di gradi 4j. Dico 

che il quadrato della differenza delli feni degli archi C F, C D, e dop. 

pio del quadrato fatto dal feno della differenza delli due archi CF, 

C D, dall' arco di studi 4^ . cioè dal feno dell' arco E F, ò pure E D. 

Cqftruzime. Si feenino le due rette FL, DG, perpendicolari a 
B C, che faranno \i fcni delli due archi dati C F , C D : fi noti la retta 
BE, la quale dividerà per metàil quadrante nel punto E ,etaglierà 
U retta DG ,in H . Finalmente fi legni la corda F D , e per li punti 
*^j & F, fi guidi la retta F H K . Terminata quefta operazione H D, fa- 
rà la differenza delli feni delli due datiarchiCF, CD,elalineaFI, 
5 e «no dell' arco F E , differenza degli archi C F , C D jdalT arcd 
C E , che fi è fuppoflo di gradi 4 j. metà del quadrante . 

Dtmofirazione . Eflendo pacalelle le due hnee DG , A B , (^cr /< 29. 
^e/i.i/i Euclide) l'angolo efteriore D HE, farà eguale all'interiore 
A B E ; ma effendo divifo il quadrante per metà in E , l'angolo A B E^ 
farà di gradi 4^. come ancora l'angolo DHE. In oltre, perchè li 
due Triangoli D IH, FIH, hanno li due lati D I, IHegualialliduc 
lauFI, IH, egli angoli comprcfi daUixlettikti DIH,FlH,fono 

rcc« 
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xetd (ferhj^deli.JiEmìiJe) ncmfololeduebafi HD, HF,maan< 
Cora li due angoli D H E, F H E, faranno fra di loro eguali : ma perchè 
iinodi quefii è di gradi 4;. tutto l' angolo D H F, ùtz di gradi 90. che 
vale il dire angolo retto > laonde (/vr UtZ.deli.di EmUde ) le due ret- 
te FHK, CB, faranno paralelle , e la figura GF^ hti unparalello 
grammo , nel quale F L, eguaglia H G, e perciò H D, farà la differen- 
za delli due lèni F L , D G ; ora confìderando il Triangolo rettangolo 
D H F,quefto avrà li due lati H D^F eguale per confeguenza (per là 
^jjeì I . di Euclide ) il iblo quadrato di D H, farà la metà del quadrato 
dell' IpotenufaDF: ma perchè il quadrato di¥l^( per la4.deli.tS 
Euclide) è la quarta parte del quadrato D F : il quadrato DHÙxi 
doppio del quadrato di F I , come fi dovea dimofirare . 

^AmmszJme Trima, 

Colla fola notizia delli feni degli archi fino aUi gradilo. adope« 
rondo la 6. propofizkne^ di qucflo capitolo , colla (bla operazione det 

fommare facilmente fi potranno formare gli altri feni^ chereftano 
fino alli gradi 90. per compire Y intero quadrante , perchèil fèno per 
efempio digradi 58. aggiunto a quello di gradi 2. darà ilfenodigra* 
di62.&c. 

Annotazione Seconda. 

ADoperando hj.prop.édqu^ocap. conofciuti li feni degli archi 
fino aUi gradi 30. terza parte del quadrante, fi potranno rico* 
nofcere quei feni , che fervono per gli archi fino alli gradi 60. con tri« 
plicare femplicemente il quadrato del ieno deUa dtScrcn?a , e levare 
da quefto numero la radice quadrata , la quale aggiunta al feno dd 
dato arco minore di gradi 30. darà il fcno di un^ arco egualmente 
maagiore di gradi 30* Come per efempio conofciuto il fcno dell' ar- 
co di gradi ii. che manca di a. gradi da gradi 30. triplicando il feno 
di gradi 2. e levata la radice quadrata di quefio nun^ero fi aggiugnerà 
alleno di gradi 28. ne verrà il feno di gradi32.comefièwmofiratO 
nella detta frop. j. di quefto capitolo . 

Annotazione Terza ^ 

L^ Ottava pfopùfizione di quefto capitolo^ potrà (ervire alla compofizio*^ 
r ne della Tavola delli ieni^ogni quabolta reftafsero conòfciutili 

kxà per gli archi fino alla metà dei quadrante ^ poiché aggiugncndo 

al 
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al dato (èno un'irco minore di gradi 4)*. la radice quadrata cavji 
ta dal doppio qnadrato £itto cbil feno della differe<iza da gradi 47. ne 
verrà un feno per an' arco egualmente fupcriore alli gradi 4^^. Come 
perefempio conofciuto il feno di èradÌ44. iè al detto feno fi ageiu- 
gnerà la radice quadrata levata dal doppio quadrato fatto dal feno 
di no grado , la iomma farà il feno dì gradi 45. &c 

Proposizionb Nona. 

LI Stni degli otrchi minimt fra di hro fono cotta fro/wzhne degK 
sAtcbi, 

Per maggiore intelligenza di quefta propofizione fi dee oflervare , 
comefotco nome d'archi minimi fi deano intendere auclli ,che fenfi- 
bilmente non fono differenti da quella linea retta, che foflecorda^ 
dellidetu arehi . Come per crempio», fé Parco di io. minuti non fa- 
ta lei^bilmente maggiore della fua corda ^quefto fi dovrà dire un'ar- 
co minimo: ma {>erchè quefta fenfibile differenza dipende dalla divi- 
fiope del raggio del Circolo , perciò parlando pia deterìninatameii- 
ce , fi potrd dire arco minimo quello, che meno di una intera parte dì 
quelle, nelle quali è flato divifoil raggio, fi truova differente dalla 
propria fottefa. Come farebbe a dire T'arco di xjr. minuti col rag- 
gio divifo in looooo. parti, farà496.e73J.milIe,equatrocentoqua- 
rantefimi delle dettejpartir, e la corda del detto arco farà 43 6. e i. 
ottocentofeflantafèenmò. Dal che manifeflamente fi vede cometa 
corda dell' arco di i y. minuti , non è dififerente dal fuo arco , che di 
an femplice rotto , il quale ha per flio numeratore 80^. e per denomi- 
natore 62; 5 20. che quafi fonoi29.centomillefimi. Di quefli archi 
minimi ora fi dee dimoflrare, che fi rìtruovano nella proporzione del- 
li loro feni , che vale il dire quella proporzione , che per efempio farà 

fra r arco di 1 2. e quello di i ;. minuti , farà ancora fra li feni delli detti 
archi. 

y— ì: " ^^^ adunque propoflo il quadrante A B C , ( T^riìoh 2. figura y . ) "^ 
fi.\J Quale fi prendano li due archi minimi B D , B E , fegnando li feni delli 
detti archi E G, D F . Dico, che li detti feni fono fra di loro nella pro- 
porzione delli loro archi B D , B E • 

Dim^flr azione . Come fi fuppone,quefli due archi non faranno 
fenfibilmentc differenti dalle fottefe B D, B E : laonde V arco B E , 
fenfibilmente farà un Triangolo rettilineo, nel quale (^per Io CcroUario 
.della 4. del 6. di Euclide ) la ragione d«il' arcoJiE^ aU' arco 3 D^ 

farà 
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&rà quelU dei &ao E G^ ^ fcao D f t (:ome fi dovc& dimo^ 

f 

CcroUdrìo Trìmo . : 

DA que/la propofizione fc ne deduce una regola ^ colla quale Q. 
po/Tano coflituire li fèni degli archi minimi , che è quella , la 
quale comunemente viene chiamata regola di proporzione. Come 
per efempio^ fé neUo fteflb quadrante ABC, farà dato ilfenx) H I di 
gradijo.&iìfenoMN digradijo. 14* per ricoftofccreil feno digra^ 
di 50.7. fi potrà operare nella fegucnte forma. Uarco HM di 14.' 
minuti s' intenda divifo per metà in K : dal punto K , fi fegni K L per- 
pendicolare a C fi : come anche dal punto H^ noti H P perpendicola^ 
readMN. 

pimqflrazJone . U arco HM^fiipponendofi arco minimo ^jprr ìafro^ 
pofizionc antecedente 3 non farà fenfibilmente differente dallalinearett^ 
condottadaH^in M «.laonde iLTriangolo H M P, fenfibilmcnte fi po« 
tra dire compofio dilinee rette;, e perchè U retta KOfi^truovapara* 
Iella ad M P, (fer lo Caroli., della 4. del 6. di Euclide ) li due Triangoli 
H M P, H KQ> faranno fimili fi:a di loro 5. e per queftacagione , la pro- 
porzione delT arco H M, all'arco U K, farà quella della retta M P, alla 
retta K O • Ma perchè in quella analogia reftana conofciuti li tre 
primi ter mini, cioè l' arco HMdi i4.minuti: rarcoHKdÌ7. minuti, 
e la retta M P, differenza fi*a li due feni H I, M N , colla regola di prò- 
porzione fi potrà manifefiarelarettaKO, la quale aggiunta al leno 
H I , darà la grandezza della linea K I^ feno di gradi ; o. 7'. con^e fi ri?^ 
cercava. 

CaroHdrio Secondo^ 

ADoperando <ia ilefla propofizione fi potrà ancora riconofcere 
qualunque altra feno d'arco «ùnimofi-apofto a due ièni dati^, 
adoperando lafolaregoladierl tVè^ poiché fé Tarco H M^fbflfè diun fo-» 
to minuto, fùppofto V arco B H di gradi 5 ov in quefto cafo T arco B M, 
farà gradi 50. i . Fatta quefta iuppofizione della cognizione degli ar« 
dii cu gradi 50. e di gradi 5 a. i\ fi potranno manife^re lifeni di que-^ 
gli archi , che fi ritruovano fra li due archi di gradi 50.. e di 5 o. i\ col- 
la fola regola di proporzione ^ che non apporterà akun divario fenfi- 
bile : poiché , fé V arco H M s' intenderàdivifo in 60. parti , cuefie fa« 
«anno tanti fe€ottdÌ9<iaUi qualitutccle lince guidate paraleile alla li«^ 

nea 
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nea M P^ nel Triangolo H M P , faranno le differenze deUi fenl mteiw 

medifralifeniHI,MN: laonde (per lo Caroli, stella^ del 6. di Eucluie) 
la proporzione di tutto V arco H M , che fi fupponedi 60. fecondi ad 
M P , differenza fra li feni M N , H I , farà quella per efempio di 20. fe- 
condi ad un'altra differenza, che farà quella, che fi ritruo va fra il le- 
no di gradi ;o. e quello digradi jo. o\ 20^ 

%j6inotazi(«^* 

QUefto Corollario dovrà fervlre per intendere il fondamento di 
queUa operazione, che comunemente viene praticata per for<- 
mare li feni di quei archi compofti di gradi , minuti , e fecondi , 
che non fi ritruo vano nelle Tavole Trigonometriche ; la quale fi £1 
colla regola di proporzione , nella forma , che fi dirà più avanti,quan« 
do fi parlerà del modo di fervirii delle Tavole Trigonometriche per 
la folttzionc delli Triangoli. 

jilcune regole Pratiche Jpettanti alla compojìzjqne della 
favola delti Semper tutti glt Àrcht del^luadrante • 

C A P. IX. 

Spiegati quei principi , che neceflàriamente devono fervire per 
determinare li Seni convenienti a tutti gli archi del quadrante , 
refladamanifeftarfila pratica più facile, e più ficura per formare li 
detti feni , ancorché faceffe di bifogno principiare la Tavola delli Se<» 
ni da un minuto fecondo di grado . 

Sul bel principio di queua operazione fi dee ftabilire il numero di 
quelle parti, nelle quali fi vuole, che reftidivifo il raggio del Cer- 
chio : il quale numero di parti , quanto farà maggiore , altrettanto più 
ficura farà V operazione , e più elatta la Tavola deUi feni • 

Quefladivifionedelraggio, in ordine alla quale reftano calcolati 
li ièni per tutti gli archi del quadrante, dalli primi inventori delli fe- 
ni , che pigliarono la fola metà delle corde di fopra defcritte, fu fatta, 
fecondo ilcoftume degli Antichi , in parti 60. come fi è accennato di 
fopra: ma perchè con quella di vifione del raggio cotanto corta, re- 
flava molto incofnmoda anche alli più Pratici fa Tavola delli feni, per 
cagione di quei rotti , che frequentemente accadevano nelli numeri ; 

perdòGiorgioPurbachio,ilRegiomQniano,&altripeaiarQno ài nop 
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iiócoVStasgioladrvtiìonedelraggioin looooo.òpurein tooooooa* 
parti eguali , calcolando poi li kni di tutti gli archi del quadrante con 
queftadivifione:nelqualcafononvièpiù alcuna neceffità didiftia« 
^uere le parti del Semidiametro in minuti » e fecondi , come fu prati* 
cato da Tolomeo , e dalli primi Inventori della Tavola delli feni, poi^ 
chèdiftribujcoilrageioin 100000. parti, due fole di quefte parti di 
poco eccedono un fecondo di Tolomeo: dividendo poi il raggio in 
1 0000000. parti, una fola di quefte parti eguaglierà un terzo diTo« 
lomeo con di più 37. centovinticinquefimi • Laonde dividendo il rag« 
gio in parti 1 0000000. il lakiare una delle dette parti , fari fvario po« 
co maggiore di quello farebbe il gittar via un terzo di quelli , che fi 
ritrovano nella Tavola delle corde, fecondo T ufo Tolemaico ; efi 
fendo certiffimo , che lafciando una fola parte di quelle del raggio di« 
vifoin 1 00000. altro non (i perde, che una centomilefima parte: ò 

3uando il detto raggio foflediftribuito in dieci millioni diparti, una 
elle dette parti iarebbe un diecimillionefimo : quando un minuto 
terzo di Tolomeo importa un ducentofedici mileumo, rotto molto 
maggiore di quello fia un diecimillionefimo , come fi vede nelli fé** 
guenti rotti , che dimoftrano unaparte dei femidiametro paragonate 
collo fteffo diametro * 

Una péirte del Semidiametro divi/o fecondo Fufo degli %yùititbi^ 

Jì^utoTfimo^ Mnuto Secondo . Minuto Terzjo. 



60 3600 ai6ooa 

Vna parte del Semidiametro diftfibuìto fecondo Fufo Moderno ; 

Minuto Trimo. Minuto Trimo. Mnuto Ti imo. 

I 1 I 



I 00000 xooooooo loooooooooooo 

Il Padie Cavaliero nel fuo Direttorio Uranometrico compofe la 
Tavola delli Seni col raggio divifo in loooooooooo. che fono dieci 
mila millioni diparti, nel qual cafo una fola parte del raggio fi tro« 
veri molto minore di quello fia un quinto di Tolomeo : quefio Auto* 
re però nella fua Trigonometria riftrinfe la detta divisone del raggio 
aUì foli dieci millioni > e non più o!tre . 

H B»* 
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Bartolomeo Pitiichio ordinò le Tue Tavole Trigonometriche col 
raggio divifo in looooooooooooooo. parti ^ che fono T unità ac« 
compagnatacon quindici zeri . 

Stabilita adunque la divifione dekaggio , la quale non dovrà e£fe« 
re minore di 1 00000. per dare principio alla compofizione della Ta« 
vola delli feni per tutti gli archi del quadrante colla fudetta divifio« 
ne, in primo luogo fi dovranno calcolare le feguenti corde , cioè la 
corda di gradi 60. la quale {per Ui^.delj^. di Euclide ) fi truova eguale 
allo fteifo raggio * Notificata la corda di gradi 60. (per la ^. del s»cap.) 
fi potrà conokere la fottefa di gradi 30. Adoperando lapropoJkJme ^. 
fi potrà ricavare la corda digradi io. e fervendofi della io. propofiztane 
delhjlejjo 5. eapitolOyfìc verranno le corde di due gradi, e di un folo gra^ 
do . In oltre coli' ajuto delle fudette propofizioni y ne verranno lo 
fottefe di 20. minuti , di dieci minuti y di due minuti , e di un folo mi^ 
nuto ; di 2o, fecondi , di dieci fecondi , di due fecondi, e di un fèmpli^ 
ce fecondo . 

Accertata la grandezza delle Suddette corde {per la prop.i. del cap.^^ 
£ potranno fapere le corde delli fupplementi, che faranno le corde 
|)er gli archi di gradi lao. lyo. 170* 178. 179.179.40*. i79.jo\i79. 
58'. 179.59'. i79.y9\4o'\ 179- 59 '5o'\ i79-y9'-y8'\ le quali corde 
calcolate col raggio divifo in 1 0000000. fono le feguenti . 
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Conofciuto il fcno di un fecondo , adoperando la i.propofizione del 
top. 8. fi potranno manifeflare li feni di 4. di 8. di 11$. e di j 2. fecondi . 
11 fcno di 2» fecondi , & il feno di un fecondo ( /^cr /^ 4. del cap. 8. y da* 
ranno il fèno di 3. fecondi • Quefto feno dì 3. fecondi, {per taprop. %. 
del cap. 8.) darà li fèni di 6. dì ii. di 24. e di 48* fecondi. Il feno di 
$. fecondi con quello di 2. fecondi ( per la 4. del cap. 8. ) darà la gran* 
dezza del feno di j. fecondi , e cosi fucceffivamente di tutti gli altri 
fecondi fino all'intero minuto • 

Con quefla regola non folo fi potranno calcolare quei 60. fecondi ^ 
che compongono un' intero minuto ^ ma ancora quei 60. minuti , che 
coflituifcono un grado : il che fatto fi dovrà continuare l'operazione 
fino alli gradi 30. terza parte del quadrante . 

Compiuta la Tavola delli feni fino alli gradi ^Q.(per la 1. prop. del 
tap. 8.) ne verranno li feni del compimento^che faranno dalli 60. fino 
alli 90. gradi) mentre Tarco di gradi 30. ha per fuo compimento l'arco 
di gradi 6o. Il feno di gradi 2p. 59-'. fi compifce coir arco di gradi 

Colli feni della prima ^ e deirultlma terza parte del quadrante , 
facilmente fi potranno conofcere li fciji ^ che fervono a gli archi com- 
prcfi fra li 30. e li 60. gradi, adoperando la fola /rc>/^. y. dei cap. S.effen- 
dofi dimofbrato nella luddetta propofìzione , che il feno di un minuto 
levato dal feno di gradi 6oiiMa differenza farà il feno dell'arco di gra« 
di5^9*y9\ 
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DOvendoficoftituIre la Tavola delli fenf per tntti gli archi del 
quadrantecon dare principio al fcao di un folo minuto fecon* 
do 9 e profeguendo colla uefla differenza , fa di bifbgno adoperare 
jun raggio affai grande , a caufa che nel principio del quadrante fi 
poflano avere le neceflarie differenze fra U feni ^le Tangenti^ e le Sec- 
canti , e perchè nel fine del detto quadrante non manchino affatto 
quelle differenze ^ che fi ritrovano fra li feni degli archi; 

In ordine a quefto fi dee offervare,effère fiato dimoftrato y come le 
differenze fra li feni di quei archi , che crefcono egualmente , fempre 
più fi fanno minori^quanto gli archi fi accofiano al fine del quadrante» 
dove le dette differenze fi trovano quafi infenfibili , abbenchè foffero 
molto gradi nel principio del quadrante • Per ifchi vare un tal^ errore, 
altro rimedio non v' è , fé non di prendere un raggio affai grande , pox^ 
che in quefiaguifa maggiori ancora faranno le differenze, e per con^ 
ieguenza tanto facilmente non fi renderanno infenfibili; e fé nelcal^ 
còlo delle linee Trigonometriche fi potefle adoperare un raggio di 
tante parti , di quante lo fuppone compofto la Geometria , che vale 
il dire infinite , certamente il tutto riufcirebbe conforme alle dimo« 
fir azioni Geometriche, poiché la Geometria fuppone infiniti, &m« 
divifibili li componenti di qualunque linea . Per quefta , e per al- 
tre cagioni li due primi , e li due ultimi gradi del quadrante fo^ 
lìo flati feparatamente calcolati col raggio del cerchio divifo in 
loooooooooooo. colla quale le accennate differenze ^mantengono 
fempre fenfibili fino al tìne del quadrante , ancorché li detti feni 
crefcano di un folo fecondo : là dove per lo contrario , fetta la divi- 
€one del raggio femplicemente in parti looooo. quefte differenze 
mancano affatto nclf arco di gradi 89. 44' 30''. obbligando quei feni , 
che fuccedono ad effcre uniformi contro del dovere, perchè neceffa« 
tiamcnte debbono crefcerc V uno fopra dell' altro^ 

Princtpjy e Regole fondamentali Ipetianti aUa 

T^ avola delle tangenti. 

C A R X. 

E Sfendo certiffimo, che la tanto faticofa compofizione delle Ta- 
vole Trigonometriche ^ per altro fine non é fiata iftituita,che per 
facilitare quanto mai foffe poffibile la pratica della foluzione dclli 

Trian* 
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Triangoli, per quefia fola cagione il Regiomoatano^dopo^ì avere 
interamente compofta la Tavola delli feni , di fopra fpiegata , & infie- 
me confiderato » come unicamente nel Triangolo Rettangolo V Ipo- 
tenufa poteva eflere feno maflimo^c non già gli altri lati, licjuaii 
erano feni di quei due angoli acuti , che fono neSo fteflò Triangolo, 
è che per confèguenza , la fola Ipotenufa poteva eguagliare a rag- 
gio di quel circolo, cheavefleper femidiametro quel lato, il qua- 
le fi truova fotto del angolo retto . Come per efempio nel Triangolo 
rettangolo A C B, ( Tavola 2. figura 6.) il folo lato AB, può eflere J^«- »• 
feno maflìmo , eflendo gli altri due lati A C, C B feni delli due angoli '*• ^' 
acuti A B C, C A B, perchè, fé dal centro A colla diftanza A B, ò pu« 
re dal centro B colla didanza B A , farà defcritto V arco £ B F > in que« 
fio cafo la fola retta A B , farà eguale al raggio , e li duelati AC , C B^ 
fono feni de^li angoli acuti A B C, C A B . 

Ma perche la pratica face va conoicere , chela foluzione delli Tri- 
angoli rettangoli era bensi molto facile,allora quando era conofciuta. 
la mifura di A B , perchè dovendofi adoperare la regola di proporzio« 
ne,fi rifparmiavala divifione ba(l«indo di tagliare dalprodotto tante 
£gure (damanodeflra, quanti fono quei zeri, che fi ritrovano nel- 
la grandezza del raggio : il che non è praticabile ,fuppofh la fola co- 
gnizione dcUi due lati AC, C B, non effendo la mifura di auefle linee 
compofta di foli zeri accompagnati coir unità, ma bensì d'altre fi- 
gure fignificative , che obbligano ad una affai faticofa , e lunga opera- 
zione, come è quella della di vifione di un numero grande, fecondo 
che ricerca la flefla regola di proporzione • 

Per rimediare aqueilo incommodo, che riguarda la fola pratica, 
il detto Autore conofcendo ben chiaramente, come nello fleffo 
Triangolo rettangolo ACB, (Tavola 2. figura 7. ) pofto per raggio Tdv*%. 
di un Circolo il lato A C, e dal centro A defcritto V arco C D, ( fer ìofii-r- 
CorolL della 16. del i. di Euclide) l'altro lato BC, diventava Tangente 
dcir angolo C A B , il che parimente fuccedeva quando il centro del 
circolo foffeflato in B,&il femidiametro BC, nel quale cafo il lato 
B C , ( Tavola z.fgura 8. ) ferve per raggio del circolo : C A, per taui- 
gente dell' angolo C B A . 

Su quefto fondamento ililegiomontano fi pofe in animo di cofli- 
tuire la Tavola delle Tangenti per tutti gli archi del quadrante , col- 
la quale in tutti li Triangoli rettangoli per ifcioglierli qualunque lato 
fi può determinare come raggio, e con ciò rc(h appieno facilitatala 
divifione ricercata dalla Regola del Tre, per le caufe di iopra^ 
cfprefse. 

Ma 
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Ma perchè la compofìzione di quefta Tavola non fi truova lenza 
li necefsarj fondamenti, foprade' quali refta a0bdata lafàbbrica_ 
della Tavola delle Tangenti , perciò farà bene di brevemente fpiega- 
rc ciò, che fi ricerca per la ficura compofizione della fuddetta Ta- 



vola. 



Proposizione Prima. 
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L Sem dtl compimento Ji un'otrco minore del quadrante fta al Seno del 
detto ,Arto , come il Raggio alla Tangente dello fiep oirco . 

r*v.ii Nel quadrante ABC, (Tavola 2. figura 9.) datGl'arco C E, mino- 
^*' •• re del quadrante , del quale arco il fcno retto fia la linea E F : il fcno 
del compimento E G : la Tangente C D . Dico, che il fcno del com- 
pimento G E, fta ad £ F , fcno dell' arco C E , come fla il raggio A C , 
alla Tangente CD. 

Dimq/hazione . U due Triangoli A F E , A C D , (per lo Caroli, della 
i^ del 6. di Euclide) fono fimili fra di loro: laonde la ragione di AF 
ad F E, farà quella di A C, a C D : ma perchè G E , ( perla ^^ deli, ti 
Euclidi ) fi truova eguale ad A F : ancora là ragione di G E , ad E F 
(per la 7. del s. di Euclide ) farà la ftcfla , che quella del raggio A C, alla 
Tangente C D , come fi dovea dimoflrare . 

Proposizione Seconda. 

NEL Quadrante il Raggio è fempre la mediaproporzmale fra la Tan- 
gente di un'sylno^ e la Tangente del empimento del detto .^rco . 

Tav.i. j Nel quadrante A B C, ( Tavola 2. figura io.) dato l'arco B F, dalli 
fis. 10. due punti B, e C, fi notino le due liuec B E, C D,quella perpendicola- 
"5^ AB,cqueftaperpendÌGolaread AC: di piùper li due punti A, 
&F, fifegmiaretta AFED: il che hno (per la Dif. 17 Juap.^) 
B E farà la Tangente dell' arcoB F, e C D, la Tangente dell' arco F C, 
compimento di B F . Fatta quella fuppofiz<one dico, che A B raggio, 
e la media proporzionale fra le due Tangenti B E , C D 

Dirnoftrazime . Nelli dueTriangoh ABE, ACD, non folo fono 
eguali li due angoli retti A B E , A C D, ma ancora li due angoli acuti 
v> u A, D A B, per efiere alterni fira le due paralelle A B, C D: laonde 
(perla 4. del 6. dt Euclide ) h ragione di E B, a B A , farà quell a di A C, 
a c D : ma perchè B A , & A C fono eguali , perchè raggi dello ftcflò 
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creolo; nefiegue, che la ragione di B £ , alraggioAB,ÌìalafleiIà, 
che quella di A ^ a C D, come fi dovea dimoftrarc. 
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Proposizione Terza. 

E Tangenti degli ^rcbi del quadrante fonore€Ìprocamente prof orzionaìi 
colle Tangenti detti compimenti detti detti sj4rcbi . 



Nel quadrante ABQC Tavola 2. figura 11.) fiala retta Bl^tangen^ 
te deirarco B D : B F^ tangente dell'arco B E : A H^tangente dell'arcb fl\\\ 
A D compimento di B D : A G^ tangente delF arco A £ compimento 
diBE. Dico, che come la tangente BI alla tangente BF, cosila 
tangente A G alla tangente A H .. 

Dimq/lrazione • Efiendofi dimoflrato nella propofizione antec&i 
dente , che' il raggio è mezzo proporzionale fra la tangente di un'arcoL 
eia tangente del compimento del detto arco : ne fiegue , che tanto il 
rettangolo di B I , A H » quanto quello di A G, B F , ( /?fr /^ 17. del 6. 
degli Elementi ) eguaglieranno il quadrato del raegio ; e perciò faranno 
fra di loro eguali. Se adunque il rettangolo cJÌBI, & AH fitruova 
eguale a quefio di AG, eBF, (per la 1 6. del 6. degli Elementi ) la retta 
B I, ftarà a B F^ come ila A G, ad A H : che è quanto fi dovea dimo^ 
(bare. 

otnnotazione Trinia. 

CON quefle iole propoiizioni , e colla Tavola delli feni fi potrà 
formare quella delle Tangenti , mentre (per la i.prop.di quefto 
capitolo) il feno fecondo ila al feno primo , come il raggio alla tangen- 
te prima , e per la feconda propo/tzione , come la tangente prima al rag- 
gio , cosi ilra^gio alla tangente feconda , che è quella del compiraen* 
10 : laonde nei comporre la Tavola delle Tangenti, farà molto como- 
do fino alli gradi 45. adoperare la prima propofizione , e dalli gradi 
45. fino alla fine del quadrante ci dovremmo fervire della feconda 
propofizione . 

%Annot$zione Seconda, 

Compiuta la Tavola delle Tangenti , fecondo la forma prefcrittz 
per tutti gli archi del quadrante, nella foluzione di quaUifia 

Triangolo rettangolo, qualunque lato £ potrà confiderare come ragr ^ 

gio^ 
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gio di un circolo , come più chiaramente fi conofcerà , allora quando 
iì fpiegheranno le regole pratiche per la foluztone delli Triangoli ret- 
tangoli . 

Fondamcntifiettanti alla favola delle Seccanti . 

C A P. XI. 

TAle,etantaln ogni tempo dalli Matematici è Tempre (lata co- 
noé:iuta la neceflìtà ài quefta dottrina, che non contenti di 
avere compiutamente fabbricate le Tavole delli feni, e delle Tangen- 
ti , hanno in oltre proccurato di aggiugnere la Tavola delle Seccanti , 
calcolate ancor quefte a proporzione del raggio , in quella guiik ap- 
punto , che fi è detto di (opra intorno alli feni , e Tangenti . 

Il primo, che nella Trigonometria fi fervi delle Seccanti, fujoachi- 
mo Retico, il quale chiamò quefte linee Ipotenufè : e perciò la Tavo- 
la delle Seccanti fii ancora nominata Tavola delle Ipotenufè , la qua- 
le riufcirà afiài fòcile, fuppofte le due Tavole delli Seni, e delle Tan- 
genti , e le due fcguenti Propofizioni , dalle quali dipende la bafe fon- 
damentale di tutta r operazione . 

Proposizione Prima. 

IL RagffO del Cerchio è ferace una maptitudine media fropemÀmdlt^ 
fi a il Seno del compimento dt un dato oircOy e la Seccante del detto 
%Arco. 



7*v,%, 



TMv.%, ^^^ quadrante A B C , ( Tavola i. figura g. ) determinato l' arco 
fSjj.g. ' C E , la di cui Tangente fia C D ; la Seccante A D ,• il Seno del compi- 
mento G E . Dico che la retta G E, ftarà al raggio A C : come lo ftcf- 
foraggio A C,fta alla feccante A D. 

Dùnqftrazjone . Lì due Triangoli AGE, ACD, avendo eguali 
li due angoli retti A G E, A C D, e li due acuti G E A , E A C , per ef- 
fere alterni fi-a le due paralelle A C , G E , faranno fimih i laonde (per 
la /^el 6. di Euclide ) la ragione di G E , a E A , farà quella di A C , ad 
A D : ma perchè E A eguaglia A C j ne ficgue, che la ragione di G E , 
feno del compimento al raggio A C , farà quella dello ilelfo raggio 
A C, alla Seccante A D . come fi dovea dimolfarare . 



Pro- 



L 



Zih. Primo 5 Cap. XL s^ 

PiLOPosiziONE Seconda. 

Jt r agirne della Tangente di un' offco paragonata colla Seccante delh 
ftejfo u^rco i è quella dei Maggio colla Seccante del compimento . 



.Dato il quadrante A B C, ( Tavola 2. figura i o. ) & in quello fegna* r^v. »• 
to r arco B F , del quale la tangente prima fia B E, la tangente fecon- ^** ^•^ 
da C D , la feccante prima A E , la feccante feconda A D . Dico» che 
B E ) alla retta A E , avrà quella fteiTa ragione» che tiene il raggio al« 
la feccante feconda A D . 

Dimqftrazime . Nelli due Triangoli A B E , A C D » non tanto fon* 
eguali li due angoli retti A B E, A C D » ma ancora li due acuti B A E» 
C D A 5 a caufa delle due paralelle A B , C D ; laonde < per la 4. del 6. 
di Euclide ) come (là la Tangente B E» alla Seccante E A : cosi il raggia 
A C 3 alla Seccante del compimento A D» che è quello fido veadimo- 

Arare • 

Qucfti due foli Teoremi a baftanut potranno fcrvirc , per formare 
la Tavola delle Seccanti per tutti gli arcl^j^minori del q uadrame » pur- 
che fi componga la regola di proporzione nella conformità» che vie- 
ne prefcritta nelli luddetti Teoremi . 

Compiuta la Tavola delle Seccanti , refierannoterounate tutte le 
Tavole Trigonometriche fpettanti alle Corde, alli Seni» alle Tangen* 
ti ,& alle Seccanti in diverfi tempi mtrodotte n^Ua Trigonometria» 
per facilitare la foluzione delli Triangoli , adoperando la fola regote 
di proporzione » e conofciuti quei principi , dalli quali dependono le 
dette Tavole » per foddisfàre in parte alla brama di quelli^ che non 
contenti delle Tavole Trigonometriche» vogliono ancora intendere 
la loro compoiìzione , la quale per quello riguarda la Tavola delle 
Sottefe 5 viene diffufamente fpiegata da Tolomeo : in ordine alli Seni 
dalla fcuola degli Arabi » dal Regiomontano rifpettivamente alla^ 
compofizione delli Seni, e delle Tangenti ; da Joachimo Retico per li 
Seni » per le Tangenti » e per le Seccanti . In oltre li fondamenti delle 
fuddette Tavole fono fiati affai diffiifamente» e dottamente fì)iegati 
dalClavio, dalRaimaro, dal Finchio» dalRheinoldo» dalLansbor- 
gio , e da moltifldmi altri Scrittori di fommo fapere , li quali non hanno 
mancato di compiutamente /piegare tuttociò,che appartiene alla dot- 
trina delle Corde » delli Seni » delle Tangenti » e delle Seccanti . 

I Trin* 
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Frincipj per formare la T^ avola delli Seni Inverfi^ ò Saette . 

C A P. X II. 

ESièndochè fra le lince Trigonometriche fi contano ancora li Seni 
Inverfi , che dagli Antichi furono chiamati col nome di Saette , 
non fi dee tralafciare di fpiegare quei fondamenti , dalli quali depen- 
de la compofizione della Tavola di quefti Seni, che unicamente nafce 
dalla fegucnte Propofizione« 



I 



L SenoJnverfadiundatOxJrco minore dei quadrante eguaglia quelUdifft- 
renza^<beJitru(yDafia il Seno fecondo del detpo sArco^ & il Raggio del Cer- 
chio. Il Senojnverfo del quadrante eguaglia lo ftejjo Raggio. Et il Seno 
Inverfo di un^ sArco maggiore del quadrarne ft truava eguale al Raggfo del 
Cerchio accrefciuto del Seno fecondo del dato Arco. 



rkt. i. Nel femicircolo I D B, (Tavola i .figura 9. ) dato l' arco B F 3 minore 
H' 9' del quadrante , fé dal punto F fi noterà F H perpendicolare ad A B , 
& F G perpendicoiare ad A D , (per la Dijf, 1 6. del cap. ^) la retta H B , 
, farà feno Inverfo dell' arco B F ; come ancora G D farà feno Inverfo 
dell'arco F D, ambidue minori del quadrante. Se poi V arco B D 
farà eguale al quadrante, il fuo feno Inverfo farà A B . Quando fi- 
nalmente r arco dato foflc maggiore del quadrante, come V arco 
F D I5 il feno Inverfo di quefto arco farà la re tta I A H • 

La prima parte di quefia Propofizione fi dimoftra , perchè efiendo 
il quaarilatero G H un paralello grammo (per la ^/^. deli. di Euclide ) 
il lato G F , farà eguale ad A H : laonde , fé dal raggio A B farà levato 
il feno fecondo GF, la differenza farà H B , feno Inverfo dell'arco 
BF. 

Si pruova la feconda parte della fuddetta Propofizione , poiché 
( perU Vijf. 1 6. delcap. ^) feno Inverfo , ò pure Saetta è quella parte 
del diametro \^ che fi ritruo va fra il feno retto , e la circonferenza del 
Cerchio, ne fiegue, che nel quadrante B D , cffendo D A il feno re t- 
to 9 A B farà il feno Inverfo eguale al femidiametro . 
Finalmente la terza parte diqueflaPropofizionefidimoflra^che 
• efiendo l'arco IDF fuperiore al quadrante , il fuo fcnoinvcrfo firà la 
lineai AH, come-fi e detto néìbi Annotazione della Dijf. 16. del cap. j^ 
laonde per elfcre la detta linea l A H comporta del femidiametro l A, 
e del feno retto del compimento G F, eguale ad A H , farà vero il dire^ 

i che 
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cheli feno Inverfo di un' arco magiore del quadrante fia lafomma 
del femidiametf o , e del feno fecondo dello fteffo arco IDF. 

Con quefia fola propoiizione farà facilismo il formare la Tavola 
delle Saette ^ purché rem compiuto il Canone delli feni retti , mentre 
^altro non fa di bifogno in quella operazione ^ ienonchè fi aggiunga* 
no ,ò fi levino dal raggio li feni delli compimenti dejli archidelqua^ 
drantc . Come per efempio, volendofi il leno Inverfo dell' arco B F , 
minore del quadrante , baflerà levare dal raggio A B il feno fecondo^ 
G F, eguale ad A H , perchè il refiduo H B farà il feno Inverfo ricerca- 
to, (^ando poi fi volcfle conofccre il feno Inverfo dell' arco I DF^ 
al femidiametro I A , fi dovrà aggiugnere il feno fecondo G F, perchè 
, la fomma di quefle due magnitudini^ cioè la retta I A H ^ farà il feno 
Inverfo ricercato . 

Per efierc cotanto facile il riconofcere qualunque feno Inverfo ^ 
fuppofla la Tavola delli feni retti 5 gli Autori tralafciano la Tavola 
delli detti feni , calcolando femplicementc quelle delU feni retti , del- 
le Tangenti 3 e delle Seccanti • 

Ufi delle 11' avole trigonometriche nella fòluz^ione 

delli 11' ri angoli. 

C A P. XIII. 

AFfatto inutile farebbe ftata quella fatica , colla quale gli Autori 
hanno compofto il Canone Trigonometrico delli Seni , delle 
Tangenti , e delle Seccanti 3 qupndo quello non fbfle per effere profit- 
tevole a quella operazione , per la quale è flato ordinato, che è la fem- 
plice foluzione delli TriangoliJn ordine aqueftofa di bifogno avver- 
tire 3 come per manifeftareciò , che refta non conofciuto nelli Trian- 
goli, per Io più ci dobbiamo fervire della regola di proporziònc,coUa 
quale dalla notizia di tré magnitudini, fé ne ricava una quarta non 
cotiofciuta» 

Per intenderequcl vantaggio, che apportano legià defcrittc Ta- 
vole nella foluzione delli Triangoli, fatta colla regola di proporzio- 
ne, fi dovrà riflettere allafeguente propofizione .. 

IH qualunque Circoìo il Raggio^ bUfempre la fieffa ragione alle Sottefe^ alli 
Seniretti^ alli Seni Inverji ^ alle Tangenti y & alle Seccanti di oinhifi- 
mili . 

I 2 Nel- 
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Tév. t. Nelli due fenicircoli A B C , I K L , ( Tu Wn 2 . figura 1 1 . ) fc gli ar- 

^^'"' chi CE^ML faranno (imili, cioè a dire di eguale ftumero digradi^ 

quella ftefla ragione , che ha il femidiametro D C ^ al fcno retto FÉ, 

alla Tangente C G , &c. avrà ancora il raggio H L, paragonato al feno 

retto M O , alla Tangente N L , &c. 

Dimojf razione per le Tangenti . Li due Triangoli D C G , H L N , han- 
no li due angoli retti D C G^H L N eguali^e li due angoli acuti C D G, 
L H N, pure eguali , fupponendofi eguali li due archi E C , M L , che 
mifurano li detti angoli : laonde (perla 4. del 6. di Euclide ) come il rag* 
gio D C , alla Tangente C G^ cosi il raggio H L , alla Tangente L N . 

Ter le Seccanti . Pofta la detta fimilitudine nelli Triangoli D C G , 
H L N , ancora il raggio D C , (per la 4. del 6. di Euclide ) darà alla Sec- 
cante D G , come il raggio L H , ftà alla Seccante H N • 

Ter li Seni retti . Ellendo fimili li due Triangoli D F E , H O M, 
per effere d' angoli eguali , ne fiegue , che come il raggio D E, al feno 
retto E F , così il raggio H M, al feno retto M O . 

Ter li Seni del compimento. Efiendo fimili li due Triangoli DE F^ 
H O M, come ftà il raggio E D, a D F, cosi il raggio M H , ad H O: ma 
perchè D F egualia E Q, & H O, P M , ancora (per la 7. del^. di Euclide) 
la ragione di D E , ad E Q, farà quella di H M, ad M P . 

Ter le Corde. Éflcndò le corde degli archi doppie delli feni (perla 
i^del^. di Euclide) b raggi delli circoli avranno lafteffa ragione al- 
le loro corde , purché fieno corde d' archi fimihVò pure eguali quanto 
al numero delli gradi • 

Ter li Seni mver/i . Nelli Triangoli D C G , H L N , eflendo fimili, la 
ragione di D C , a C G , farà quella di H L, ad L N : ma ( per ilCorolh 
della ^ del 6. di Euclide) Iz ragione diOC, aCG^ediHLjadLN, 
è quella di D F , ad F E , e di H O , ad O M : adunque ancora la ragio- 
ne diDC, aDF,faràlaftefla, che quella di H L , adHO: e per U 
converfione della ragione, DC ftara adFC, comeHL^tadOL, 
cioè come il raggio D C , al feno Inverfo F C , cosi il raggio H L , al 
lèno Inverfo O L . 

_ « 

Dimoftrataquefta verità 5 che è T unico fondamento delle Tavo^ 
ic Trigonometriche , per quello riguarda la foluzione delli Trian- 
gòlijbifogna oflcrvare^come nella regola di proporzione dalla notizia 
di tre foli termini 5 ne nafce la cognizione del quarto proporzionale 
ricercato . Come per efempio , fé faranno conofciute le tre lince D F, 
FÉ, cDC, (perla 11. del 6. di Euclide) fi potrà manifeftarc la quarta 
proporzionale CG, eflfendofi dimoiate le dette linee della flefla 
ragione : ma perchè quei numeri , che fi ritrovano nelle Tavole , 

fono 
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fono foftituiti in luogo delle linee , e fra di loro confervano quelle 
ragioni , che fi ritrovano frale fteffc lince : ne fiegue , che ancora nel- 
le Tavole di Trigonometria colla notizia di tre numeri, adoperando 
la regola di proporzione, ne vengala cognizione del quarto numero, 
il quale 9 perchè corrifponde ad una linea Trigonometrica, darà la 
grandezza della detta Unca, a riguardo Tempre del raggio del fiio 
circolo. 

Efendo adunque li numeri delle Tavole coflituitì nella proporzio- 
ne delle linee , quefti Tempre potranno efTerc due termini della regola 
del Tre , alli quali aggiunto che farà un' altro termine conofciuto in 
altra maniera , farà pronto quanto balla per manifefhre il quarto ter* 
mine proporzionale colli primi. Come per efempio, fuppofloche 
la linea C G , fia la Tangente dell'arco C F di gradi 30. nelle Tavole 
Trigonometriche,la ragione della linea D C, alla linea C G, farà quel- 
ladi looooooo. a 5773503. In oltre fé farà conofciuta la vera , e de- 
terminata lunghezza di una delle dette linee , \n Pertiche , Piedi , 
Oncie, ò in altra determinata mifura , fi potrà comporre la regola di 
proporzione , eflcndo noti li tré termini , che fi ricercano per \^ detta 
regola , la quale farà formata , come fiegue 
Se D C looooooo. da C G 5773 T03. 

La fleffa D C Pertiche 50. da C G Pertiche 28. e 8575 lyo. dieci mx- 
lionefimi , mifur^ della linea C G ricercata . 

Effendo adunque certiflimo ,che le Tavole Trigonometriche altro 
non fono, che tante linee Trigonometriche ragguagliate nella loro 
lunghezza col raggio del Circolo, le dette Tavole potrano dimoffa-are 
quella proporzione , che fi ritrova fra ledette linee, confi derate col 
numero di quelle parti , nelle quali prima farà flato divifb il raggio del 
Circolo; laonde no fi dovrà ncgare,che fi come le ragioni delle magni- 
tudini dimoflrate dalla Geometria , fervono per la mifura delle dette 
magnitudini : cosi ancora flabilitc quelle ragioni , che fi ritrovano fra 
quei Iati, che compongono li Triangoli, fi potranno riconofcere le 
dette linee, come più chiaramente dimoflrerà la flefla pratica. In 
pruova di che per ora baflerà il riflettere, come fé da Archimede non 
fofle fiata ftabilita la ragione, che è fra il diametro , e la circonferenza 
del Circolo , mai non farebbe flato poffibile colla fola cognizione del 
diaìnctro di un dato Circolo^ ricavarne la lunghézza della circonfe- 
renza ; cosi ancora fenzale Tavole Trigonometriche farebbe impoffi- 
bile di potere manifeflarc quello fi ricerca di lati ^ e di angoli nella fi- 
gura Triangolare . 



f 



70 Tacila trigonometria 

Delle H' avole Logaritmiche. 

GAP. XIV. 



SEcondo gr infegnamenti del Cavalieri al cap. 3. del Tuo Direttorio 
Uranometrico ^tutte quelle difEcultà , che fi pofTono incontrare 
nella foluzione delli Triangoli j^ fi riducono a tré foli capi principali , 
che fono le Tavole^ li Problemi da adoperarfi nella foluzione del- 
li Triangoli, e T applicazione delli detti Problemi » per quello ri- 
guarda ja pratica Trigonometrica . 

La prima difficultà , che riguarda le Tavole , fh fcmpre di fbmma 
confiderazione appreflbdi Tolomeo, e di tutta la fcuola degli Anti- 
chi Matematici , come fi e fatto conofcere di fopra nel capitolo delle 
corde , a caufà della divifione del raggia in fole 60. parti ^ le quali 
obbligavano li pratici nella foluzione delli Triangoli a calcolarecon 
numericompofti d* interi, e dirotti, il che riufciva di molto difturbo , 
e co» perdita grande di tempo ncU*operarc» la oltre la. fola Tavola 
delle Sottefe obbligò gli Antichi a fervirfi di Problemi non poco di^ 
ficili da adoperarfi, mentre qualunqueTriangotononfolofidovea 
partire in due Triangoli coU'angolo retto : ma ancora eraneceffario di 

Quadrare, e di levare la radice da moltinumericompofti d'interi, e 
i rotti : come ancora Tolomeo nella foluzione delli Triangoli sferici 
non potè fchivare quella regora,che il detto Autore, chiamò delle fci 
quantitàjcolla quale era obbligato a raddoppiare laregola delTrè, co 
che r operazione riiifciva non poco lunga, e laborioia per giugnerc 
ariconofcere ciò, che fi defiderava di faperenclli Triangoli. 

limoderni Scrittori hanno interamente rimediato tanto alla diffi- 
cultà delle Tavole , quanta a quella delli Problemi da adoperarfi 
nella pratica Trigonometrica, avendo coftituiteleTavolc delli Seni, 
delle Tangenti, e delle Seccanti, colle quali molta piìi facili fono 
quei Problemi,, che in oggi fi adoperano nella foluzione delli Trian- 
goh, di quella foflcra li coftumatt dagli Antichi , come fi: può inte- 
ramente vedereappreffo del Regiomontano, ed' altri ancora^che af- 
iai dottamente hanno fcritto intorno aquefia materia . 

Ben* e vero, che quantunque l'introduzione di nuove Tavole in 
quefta dottrina levate aveife molte difficurtà^nulladimeaoreftò fem- 
pre in vigore quella dell' applicazione delli Problemi, mentre fi do- 
Yca neceffariamente operare colla regola di proporzione , la qual 
regola da tutta la fcuola Moderna fu creduta infeparabilc dalla pra- 
tica Trigonometrica . * la 



t 
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In ordine a qucfta verità mi pcrfuado effcre a tutti ben noto , come la 
regola dì proporzione fondata fopra della 1 9. f della lo.prop. delLib.j, 
di Euclidc^^ parlando Aritmeticamente , dalla fola pohzione di tre 
numeri mukiplicando, e dividendo li detti numeri, fecondochè ih-" 
legnano gli Aritmctiri^ fc ne ricava un quarto numerocolli tre pri- 
mi dati Geometricamente proporzionale : ma perchè quefte due opc« 
razioni del moltiplicare,c del partire, fupponendo il raggio diftribui«- 
to in leoooo. òpure in looooooo. & anche più, riefcono affai diffi- 
cili , e ricercano non poco tempo a caufa della grandezza di ouei nu- 
merijche fi denno maneggiare , li Moderni incontrarono un* altra ben 
grande difficultà , niente inferiore a quella ^ che fi provava nella 
fcuola antica, nella quale colla fola Tavola delle coixlc fidoveano 
^maneggiare numeri interi , e rotri , fecondo il coflume di Tolo- 
meo. 

Per levare In qualche parte queir incomodo , che nafce nella Tri- 
gonometria dal doverfi continuatamente moltiplicare, e partire quei 
numeri affai grandi) che fi ritrovano nelle Tavole di fopra dcfcritte, 
il Raimaro nella fua dottrina, che chiama Poflafcrefi, & ilMagino 
nel fuo primo Mobile, benché con differenti principi , talmente ordi- 
narono quei problemi , che doveano fervire alla foluzionedelli Tri- 
angoli, che il fenomaflìmo, ò il raggio del Circolo fempre fofTc il 
primo termine nella regola di proporzione, per ifchivare l'incomodo 
della divifionc, ballando in queflo cafo per dividere un numero ta- 
gliare dalla parte dcflra del detto numero tante figure, quanti fono li 
zeri contenuti nella divifione del raggio, come infegnano comune- 
mente gli Aritmetici pratici. Anzi di più il Magino nel luogo accen- 
nato al Lib. 1. Tf&r. 53. unitamente col Clavio in tal modo avanza- 
rono la Poflaferefi del Raimaro , che foflè ancora applicabile , ancor- 
ché nel primo termine della regola di proporzione fi rftrovaffe un nu- 
miero differente dal raggio ,iniegnando ambidue quelle regole , colle 
«juali tutti li numeri delle Tavole fi_poteflero ridurre, a quello del feno 
maifimo, la quale operazione chiamarono Poflaferefi fecondarla, 
mentre la primaria era quella delRaìmaro,come fi vede appreflb dello 
fteflo Magino al Lib. i. Teor. 33.0» al Lib. 2. cap. 2. del Trirno Mobile ^ 
Intorno a quefto però mi fia lecito il dire , che quanto lodevole è V in- 
venzione delli fopracennati Autori, altrettanto difficile è il praticar- 
la, a caufa di quelle diverfe avvertenze , che fi denno ofTcrvare da chi- 
unque volefle fciogliere li Triangoli colle regole della Poflafèrefi 
fecondaria, e pare, che in fatti affai più fpedita ricfca l'operazione 

fatta colla comune regola del moltiplicare, e del partire, di quello 

acca- 
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accade adoperando le Regole della Poftaferefi: laonde ciò non ottan- 
te la pratica Trigonometrica non reftò punto utilizata dall' invea-^ 
zione della Poftaferefi > & obblijgò Tempre più li Profefiori di quefta 
Dottrina a tenere in cura quefta (ola imperfezione, introdotta nella 
Trigonometria , per efTere dalli Moderni Aat^dimfa^ ìì nggio del 
Circolo in molto maggiore numero di parti , di quello fofle flato pra- 
ticato apprefso degli Antichi. 

Per quefta fola cagione Gio: Nepero Uomo di fommo fapere , e 
defiderofb di facilitare al poffibile la pratica Trigonometrica fuUe 
prime proccurò di facilitare le due operazioni del Moltiplicare ^e del 
Partire, inventando alcune linee legnate con numeri determinati, 
le quali linee ordinate, fecondochè ricercavano quei numeri, che fi 
doveano moltiplicare , e partire , non poco facilitavano quefte due 
operazioni , dalle quali interamente depende la pratica della regola 
di Proporzione , come dimoftrò il detto Autore nella fua Raddolo-^ 

Ìpa . In fecondo luogo lo fteffo Nepero per ^cilitare fempre più la 
oluzione delli Triangoli , ordinò alcuni numeri , alli quali fui bel 
principio diede il nome d i numeri Artificiali , per diftinguerli da quel- 
li delli Seni, delle Tangenti , e delle Seccanti , che difle numeri Na^ 
turali ,e poco dopo chiamò con nome di Logaritmi , e poftiin luogo 
delli numeri aflegnati alli Seni , alle Tangenti , & alle Seccanti, col fo- 
lofommare, efottrare poflTono manifeftare tutto ciò, che fi può ri- 
conofcere colle due operazioni di moltiplicare, e di partire, molto 
più laboriofe del fommare , e del fottrare , 

Ma perchè quefti Logaritmi fono uno de'primi ritrovati delli Mo- 
derni Scrittori , mentre hanno a maraviglia facilitata la pratica più 
difficile della Trigonometria , cioè quella , che appartiene alli Trian- 
goli sferici , perciò in quefto luogo non farà fuori di propofito il dare 
una ben diftinta notizia di queftinumeri introdotti dalliModerni nella 
Trigonometria , fpicgando la loro effenza , le più principali proprietà, 
a quelle regole fondamentali, che fervono per la generazione delli 
detti numeri, fecondo gì' infegnamenti deUi più moderni Scrittori > 
che hanno parlato di quefta materia • 



pel^ 
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DeW efienz^a delti Logaritmi . 

GAP. XV. 

OUcfto termine Logaritmo è voce Greca, la quale fti prefa dal 
Nepero per fignificare quei numeri , che accompagnati con 
altri numeri Geomefrici,fcmprc confervano eguali le loro differenze. 

Per comprendere interamente T efiènza di quefti numeri chiamati 
con nome di Logaritmi , fi dee oflervare , come , fecondo gì' infegna^ 
menti di Euclide , fra le Progreffioni una fi dice Geometrica , e T altra 
Aritmetica • La progreffione Geometrica è quella , nella quale quei 
termini , che la compongono , fi-a di loro mantengono la flefia ragio- 
ne ; lado ve nella progreffione Aritmetica li detti termini camminano 
con eguale differenza • 

Ora efsendo certiifimo , che quefle due progreffioni fono V unico 
fondamento delle Tavole Trigonometriche, edelli Logaritmi, non 
penfbfiiori del dovere il dare qualche piii compiuta notizia intorno 
alle fopraddetteprogreffioni,principiando dalla Geometrica, la qua* 
le accade ognivoltachè la ragione del primo termine paragonato al 
fecondo eguaglia la ragione del fecondo termine in ordine al terzo, 
e cosi fucceffiva mente di tutti gli altri • Come per efempio, le la ra^ 
gione di A , a B , farà quella di B , a C , &c. refterà formata una prò* 
erefsione Geometrica , che può efiere di due fpecie , cioècontinva, 
o pure difcreta • 

Progreffione Geometrica continva dicefi quella, nella quale quei 
termini , che la compongono , fono talmente difpofli , che fi ponno 
dire infieme legati , mentre il fecondo termine ferve per confeguente 
di quella ragione , che ìS ritrova fra il primo , 6c il fecondo termine , e 
di antecedente per quella,che pafsa fra il fecondo,& il terzo,&c.come 
fi può vedere nella feguente Progreffione Geometrica continva, 

A B C D E F 

Progreffione Geometrica continva : 2, 4, 8, i5, 32, ^4, 5cc 



Nella quale il primo termine A , flà al fecondo B, come lo ftefso fe# 
condo B, al terzo C, e cpsi fucceflivamente di tutti gli altri ternuni in 
infinito • 

Sotto nome poi di progreffione Geometrica difcreta intendefi 
quella , nella quale femplicemente fi verifica, che il primo termine 
|Ha al fecondo ^ come il terzo al quarto , il quinto al feAo &c. come fi 

K può 
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può comprendere ofservando li feguenti numeri , che compongono 
una ProgreifioneCeomecrica dilcreta« 

Progreffione Geometrica dilcreta ^314: 10^20: ijr, 3o:&c. 

In aucHa Progreifiòne foiamcnte fì verifica^che il 1^ ftia al 4; come il 
10^ al 2oi e non già che il i, al 4. abbia la ftefsa ragione che il 4, al i o. 
poiché fc quella fof$e vero ^ oueftl ancora farebbe una progreifione 
Geometrica cótin va^e non diicreca^cótro quello fi è fuppofto di fopra. 
Aritmeticaprogreflìòne èquella^nellaquale li termini camminano 
CoUa Qc&jL differenza r un dair altro; come fi può vedere nelli fe- 
guenti numeri 2, 4,63^ 8, lOj^&c. li quali efeendo colla differenza di 
^ue unità, compoiranno una progrcflìone Aritmetica ^ nella quale 
unicamente fi confiderà quella diéerenza , che fi ritrova fi^a li termini 
^ellaprogrclfione, ladove nella progreifione Geometrica fi attende 
quella ragione , che fi ritrova fi-a un termine ^e.r altro • 

Pirogreffione Aritmetica a, 4, 6^ ^> i o, 1 2, &c. 

Quella progrefllbne ancora fi divide iacontlnva^e difcreta • La con- 
tinva è quella^nella quale tutti li termini camminano colla fiefla diffe- 
tenta , il che non fuccede nella diicreta ^come fi può ricavare dalli fe^ 
guenti numeri y delli quali li primi compongono una progreifione 
Aritmetica continva ^e li fecondine formano unaxlifcreta . 

Progreifione Aritmeocacontinva 2, 4, 5^ 8,, 10^ 12^^ 14, &c. 

Progreifione Aritmetica difcreta 2^ 4^ lo,^ 12^ 20» 22„ &c. 

* Di quelle Proprietà j che appartengono alla 

Frogrejpone Geometrica . 

C A P. X V L 

Spiegata Teiscnza delia progre/fione Geometrica, fblorefta di ve- 
dere qucHc principali proprietà , che convellono a quella pro- 
greffione , a fòlo fine di meglio intendere T efsenza ^^ e la generazione 
dell! Log^itmi. 

Proposizione Prima. 

DMc tri Màffìiìudini in^fro^QnJìme'CwtwoéGetMm^ ilRettsngph 
fanùdallc^ditce/fremceg$i^isiìquadra$0^delUAéed^i 9 fi 
gQÌadeJIcducc/hfmJ^k^ak mI Quadrata delhàff4i4 ^ k trèM^gnitu^^ 
dmidatt^aranm Gcomctricamente/rop^rzimah. Que-^ 
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Quefta verità per le linee retta dimofìrata da Euclide neìh "Prop. 17. 
dtlLib. 6. degli Elementi } e per li numeri w//^ Trop. 20. de ILik 7. 

PROP0S1210NE Seconda» 

D^re quattro Magnitudini^ cbejra di lorojitravino in proporzione Geome^ 
trita ^ il Rettangolo formato dalle due eflreme eguaglia quelh delle due 
Medie i e fé il Rettangolo delle due eftreme farà tguale a quello delle due 
Medie , le dette Magnitudini faranno Geometricamente froporzionali^ 

Quella verità a riguarda delle linee è Aatadimoftrata da Euclide 
alla Trop. 16. delLib. 6. degii Elementi ^ e per li numeri alla 7rop. 19. del 

Lib. 7. de/li detti Elementi . 

. « 

xAhnot azione . 

DA quefta Propofizione ne deriva la pratica della Regola chia* 
mata comunemente del Tré ^ coftumata dagli Aritmetici > la 
3uale moltiplica il terzo termine per lo fecondo , partendo poi il jpro- 
ottoperloprimoterminc; mentre il quoziente di quefta diviiione 
farà il quarto termine geometricamente proporzionale con li primi : e 
ciò aviene perchè neceftariamente operandofi in quefta forma il Ret* 
t angolo fatto dal primo ^e dai quarto numero ^dee eguagliare quello 
delliduemedj« 

PR0P0S1210NE TER.2A. 

D^te tré Magnitudini con quejlaproporzione , la prima agghmta alla teri^a^ 
fupera quella dimeT.zo^ e fé faranno quattro Magnitudini nella detta 
proporzione^ iafomma della prima ^ tdcÙa quarta^ ttcedcrò quella deììe 
due medie . 

Ciò è ftato dimofirato da Euclide alla Tre^. tj. del Lib. j. éegU 
Elementi. 



D 



PR0P0S1210NE Quarta» 

sj4te quante Majfittudirn Jin)cfrraìmo tontifìUatavhente propwzìonali in 

prò^effione Geometrica , il Rettanp>lofòrmato dalle due eftreme^ fa^ 

ra fempre eguale a quel Rettami^ ^ tbe fora fatto da due meoHe \ ptir^ 

K i tbi 
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cbè egualmente dé/léfiti dèlie due eftreme , à fure ài quadrato di quella 
di mezzOy agii qual volpa ti numero delle date Magnitudini fojje dijparo: 
e per lo contrartofe il Rettangolo delle due eflremefarh [empre eguale a 
quello delle due medie y le dette MagfmudifA faranno Geonutricamemc^ 
proporzionali . 

ProgreiCone continva Geometrica i^ 4^ 8, 1 5, 32^ 64, 128, &c. 
^ ata la prcfence ordinazione di numeriincontinvataproereiTione 
geometrica ,(lo fteflo dccfi intendere delle linee, )dicOj che ilRettan- 
golo delli due numeri efiremi 2, e 128. eguaglia il Rettangolo di 4, e 
64, che fono due numeri intermedi egualmente dittanti dalli due 
cftremì , e perchè li numeri di aucfta progrcflìone fono difpari , il qua- 
dratro di 1 6y che è il termine di mezzo , larà eguale al Rettangolo for- 
mato dalli detti due efh-emi 2, e 1 28. 

Quefta verità fi può affai facilmente dimofbare , poiché fupponen- 
dofi la detta progreflione una ferie di numeri continvatapnente prò- 

})orzionali in proporzione geometrica, la ragione del 2, al4,farà quel- 
adel4,al8, del 8,alitf,&c. laonde (per Tu. del s. di Euclide) lara- 
gionc del 2, al 4, farà quella del 64, al 1 28, e per confeguenza (per la 
2. di quejlo capitolo) il Rettangolo del 2, e del 128, farà eguale al Ret- 
tangolodel 4, e del 64. In oltre effendo la ragione del 2, al 8, la dup- 
plicata del 2, al 4, è la ragione del 52, al 1 28,la dupplicata del 32, al 
64, che èlafiefsa,che quella del 2, al 4; ancora la ragione del 2, al %^ 
farà quella del 3 2,al x 28; laonde (per la 2. diauejlocap.) ilRettangolo 
delli due effa-emi 2, e 128, eguaglierà Quello del 8, e del 3 2, numeri 
egualmente difland dalli dueeflremi, che fono il 2, &il 128. Final- 
mente efiendochè tanto la ragione del 2, al x5, quanto quella del i5, 
al 128) (perla Diff. x o. del 5. dì Euclide ) e la ragione triplicata del 2, al 
4, ne fiegue , che la ragione del 2, al x 5, termine di mezzo , farà quel- 
la del 1 6, al 1 2 8; laonde (per la x. diqueflocap.) ù. Rettangolo delli due 
efhremì , che fono 2, e 1 28, farà eguale al quadrato del x tf , come fi do- 
vea dimoflrare . 

La feconda parte di queib Propofizione fi dimoflra colli medefimi 
fondamenti , colli quali fi è dimOflrata la prima fenza alcun divario . ^ 
Da quefb verità fc ne potrà ricavare una pratica , colla quale , dati 
per efsempio dieci termini di una continvata prog^effione geometri- 
ca, fi potrà notificare il dicciottefimo termine della detta progreffio 
ne, poiché il Rettangolo formato dal nono, e dal decimo termine., 
come egualmente lontani dalli due effa-emi, che fono il primo, &il 
diecionefimo ,farà eguale a quello, che retta formato dal primo , e 

dal- 
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dall^uittmo termine: laonde (e il detto rettangolo fi dividerà per lo 
primo termine , il quoziente farà il dieciottefimo termine ricercato . 

. Quefta geometrica progreffione fi potrà eftendere quanto fi vorrà, 
moltiplicando fempre il fecon^do termine colla ragione del primo al 
fecondo , nel crefcere delle Magnitudini : ò pure partendo in fecondo 
colla detta ragione del primo al fecondo; ò pure partendo il quadra* 
to del fecondo ter mine per lo primo termine; poiché il quoziente di 
queda divifìone farà fempre il terzo proporzionale ricercato. Se^ 
adunque fi vorrà continvare la progreffione geometrica del 2, al 4^ 
efsendochèil 4^ e doppio del 2, fi dovrà moltiplicare il 4, per a, per- 
chè il prodotto 8, fiira il terzo termine di quefla progreffione : di nuo^ 
vo r 8, moltiplicato per lo due y darà di prodotto 1 5, quarto termine 
della progreffione, e cosi fucceflivamente di tutti gli altri termini . La 
defila progreffione fi potrà ancora continvare partendo il quadrato 
del 4) che e i^^ per fo primo termine a, perchè il quoziente di quefi:a 
divifìone farà U terzo termine ricercato • Quando poi il fecondo ter- 
mine della proereffione folse minore del primo, in quello cafo il fe- 
condo termine fi dovrà pattare per la ragione del primo al fecondo, 
perchè il quoziente di quéfia divifione farà il termine ricercato s par« 
tendo il terzone verrà il quarto &c. 

Tutto quefio fa manifeflamente conofcere , come tutte le progref* 
fioni geometriche nafcono dalla moltiplicazione, e dalla divifione: 
quanao il fècódo termine farà maggiore del primo fi adopera la mol- 
tiplicazione ; e quando il fecondo tofse minore del primo , fi pone in 
opera la divifione, come fi è detto di fopra : fé poi ci vorremmo fcrvi- 
re di una regola generale per awanzare la progreffione continva 
geometrica , baflerà di partire il quadrato del fecondo termine per lo 
primo termine, perchè il quoziente di quefla divifione farà fempre il 
termine fufeguente : nella progreffione difcreta, il Rettangolo del fe- 
condo ) e del terzo termine partito per lo primo darà nel quoziente il 
quarto termine della progreffione difcreta. 

Proprietà Jpettanti alla progreffione Aritmetica . 

c A p. X V I r. 

Esfendo la progreffione Aritmetica quella , fopra della quale fono 
fondatili Logarittni, per quefta cagione prima dipaisare alla 
ipiegasàone di quefti numeri, farà necefsario il dimoftrare quelle prin- 
cipali proprietà ,che compettono a quefta pro^rdEone, per feciiitarc 
la cognizione delli Logaritmi. Pro* 



yS 'Della 7rìg<mometrm 



PROPOSI2IONE Prima. 



D 



sjiti tré Maffiitfiiim in progrefffonc conmva aritmetica y U fomma 
delle due eftremcfarit deppia della media ^ 



Datili tré numeri A, B, C in continva progrcifio- ABC 
ne Aritmetica , cioè a dire , che la differenza fra li 4. j. 10. 
ducnumcriA>cBifialaftelsa,chcquellafraBjcC; D 3. E j. 
dico 5 che la (bmma delli due numeri A ^^ C, farà F 4. G. 7. 
doppiadel numero B. i- • /• 

Dimoftrazicm . Se dalnumero B, farà levata ladifferenza D^ refteri 
il numero F eguale ad A : e fé dal numero C farà parimente fottratta 
la differenza £^ il reftante farà il numero G eguale a B : feadunque 
al numero Afiaggiugnerà il numero G, (perio2.oiJpc.diEuvlide) la 
fbmma fkrà eguale a quella di B con F • In oltre fé alìedette due fom- 
me di A con G^ e di B con F , che li Ibno provate eguali , fi aggiugne- 
ranno le due differenze eguali D^Sc E, ( per h.fteJfo2.^£to7)hxi\z 
ibmma di A^ G^E eguale alla fomma di B, F, D. Ma percheG,con E, 
c/fendo le parti, eguagliano il loro tutto Ci ancora A, con C egua- 
glieri B^con F, e D: e perchè F, e D^conse parti^eguaghano il tutto B; 
per confeguenza la fomma delli due numeri efiir mi A , e C farà dop- 
pia del numero medio B^ come fi doveadimoilrare . 



D 



Proposizione Seconda. 

n^te quattro Magnitudini Jlrirmakameìite prop(yrzumali i la fomma 
delle due ejlrtms €guagtierà quella delle due $nedie. 
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Sieno proponili quattro numeri A,B,C,D, 
nella proporzione Aritmetica: dico, che la 

fomma delli due numeri eftremi A , e D egua- 

glia quella delli due medj B, e C . G 4. H i o. 

DitM^razione . Dallidue numeri B ,e D, i[è fi leveranno le differen- 
ze E , & F , il reffiduo di B farà G eguale ad A , & il refliduo di D farà 
HegualeaC, e le due differenze E, &Fper cficre !i numeri in Arit- 
metica proporzione fra di loro faranno eguali : Ciò ftante fé ad A fi 
aggiugncrà H , & à C fi aggiugnecà G( perlai, ,J^om* di Euclide ) A , 
•& H eguaglieranno C, e G . Di nuovo le ad A con H fi aggiugnerà U 
differenza TjSc d Ccon G fi aggiugncrà i' altra di&renza£> A,H, con 

i^egua- 
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F eguiglieratino C G con E . Ma perchè A, H,F pareggiano U due 
numeri eftteaù A^ D, ne ilegtte,che 11 detti efiremi eguaglino C,G,E: 
e perchè G , & E fono tofice le parti di B , ixcì vero il dire , che li due 
eftremi A, e D pareggino li due medj B, e C : che è qudlo fi dovea di- 
moftrare » 

Proposizione Terza* 

SE faranno fropoftt quante Jt vogUanoMAgmmdm cmtinvatammte prfh 
parzhnali in progrcffsone .aritmetica , la fomma delle due eftrernefarh 
eguale alla famma di quelle due medie y che fi tremano egualmente di/fan^ 
ti dalle dcttedUe: e/freme : à pure farà doppia, di quella di mezxfiy nelca^ 
fb che le magnitudini fiffero di numero difparo^ 
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K 2^ L X2. 

Data la prcfcntc^fèrie di numeri A, B, Q D, E, F, G io jx'ogreffiofie 
Aritmetica continva :. dico , che la fomma. fetta dalli due numeri 
eftremi A 9 eG, farà fempreegualealh fomma. di due numeri inter- 
medi, purché egualmente diftantidallidettieffremi A, eG, come fo- 
no B, &F, àpureC, &E&C.. Dica in oltre, che fé li termini della 
progreflione faranno in numero, difparo-, la. fomma fatta, dalli due 
eftremi A ,eG farà doptpiadetterminedi mezzo D;. 

Dimojlr azione . QuellìEidifFerenza, che fi ritcovafraì A, eB eguaglia 
Ila differenza di F, a G, come fono, le due differenze H , & I : fc le dette 
due differenze faranno levate dallr numeri B, eG, rèfleranno li due 
numeri K,&L, de quali K fata eguale ad A, &L ad F; laondela fom- 
ma di A^ &L ianieguale aauella diF, e K :. & aquefteducfommo 
egualifiaggiugnerannoleduedif&renzeeguali H'>&I, la fòmmadi 
A, L) & I farà eguale aquella di F; K, & H ;> ma perchè t, & L eguaglia- 
no G, per efferle parti di quel tutto , & U , e K pareggiano B ; ancora 
li due eftremi A , e G eguaglierannoli due med>, B, 6cF, come fi dovea 
provire. 

V altra partcpoi di quefta Pk^opofiziòne , cioè , che la fòmma delli 
fopraddetti due efh-emiA, e Gfia doppia del termine òi ipezzoD^fi 
può aiTai fàcilmente dìmoftrarc , poichèefìcndò li tré termini Q D, E 
in proporzione Aritmetica {perla i.diquefi&cap.) lafommadbUi due 

cftre- 
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eftremi Q&E^rd doppia di D: ma {per Ufrimafgrte di qu^apmp. ) la 
fomma di C, & E pareggia ouella di A^e G : adun<)tte ancora la fbm- 
ma di A, e G farà doppia di D, termine di mezzo nella progreffione di 
foprapropoila« 

Proposizionb Quarta. 

D%AtA una ferie continuata di Mapiitudini in ffroffe^me otìitmetka ^ 
le differenzje fra quefte Maffiitudini far amo nella ragfone delle dù 
Jfanzje. 

Coniiderando le propoflc Magnitudini A^ B^ Q D, E, F, G in pro- 
greffione Aritmetica continvata: dico, che la differenza fra A,eG 
Itarà alla diftrenza fra A, e B^ comò ftanno li fpazj intermedi fra A , e 
Gialli fpaa^ interpofti fra A,e B • 

Dimtfiraziùne . Nella progrei&one Aritmetica fra due termini fono 
eguali le differenze: laonde auanta farà la moltiplicazione delli fpazj^ 
altrettanta fari quella delle differenze : ma (per lai^.del^. di Euclide ) 
le parti fono nella fleffa ragione delle egualmente moltiplici : adun*- 
que la differenza di A, a G, ftarà alla differenza di A^ a B, come fhnno 
li fpa^j contati fra A, e G, aliifpazjfra A,eB, che è quello fi dovea 
provare . 

Coronario Turno. 

DA quefla Propofizione fé ne può ricavare una pratica ^ colla 
quale in aualfifia data progreflione Aritmetica continvata , 
conofciuta quella differenza ^ e quei fpazj', che fi ritrovano fra due 
eilremi^ fi potrà manifefiare la differenza di un folo fpazio: òpure 
conofciutili fpazj\& una fola differenza ,fi potranno notificare tutte 
ledi£ferenze. 

Rifpettivamente alla prima parte la regola farà di partire tutta 

a nella differenza , che fi ritrova fra li due eflremi dati per lo numero 
elli fpazj ) perchè il quoziente di quefla divifione farà la differenza ài 
un folo fpazio : di ciò la ragione è manifefla , perchè eilèndo le parti 
nella ragione delli loro moltiplici, dividendo la fomma delle diffe- 
renze per Io numero delli fpazj, il quoziente di quefla divifione flarà 
ad un folo fpazio , come tutte le di£Ferenze a tutti li fpazj . 

Quanto poi alla feconda parte , ogni qual volta fofle conofciuta la 
differenza di un fobfpazio, per riconofcere tutte ledifièrenze» ba« 

fte* 
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fterà il moltiplicare la difierenza data per Io numero degli fpa^* y poi- 
ché ilprodotto di quefta moltiplicazione farà la differenza ricercata <» 
come apertamente (i conofcerà dalia fteila pratica • 

Corollario Secondo. 

DAti due foli termini della progreffione Aritmetica , fi potri ag^ 
giugnere il terzo , fcmplicemente coir accrefcerc , ò diminuire 
il fecondo termine di quella differenza , che fi ritrova fra il primo , & il 
fecondo termine: ò pure raddoppiare il fecondo terminc,e poi levar* 
ne il primo termine, poiché il rehante( perlafrimadiquefto cap.) farà il 
terzo termine proporzionale Aritmetico. 

Quado poi dati tré termini fi volefle manifeflare il quarto, in queffal 
progreffione, tanto continva, quanto difcreta , fi dovranno fommare 
jnfieme il fecondo , & il terzo termine, e dalla detta fomma poi levare 
il primo termine , mentre (fer la 2. di quefto cap. ) quello, che refta ^ farà 
il quarto proporzionale ricercato . 

Da queflo fi comprende , come colle due operazioni di (ommafc, 
edifottrare, fipofsono avere tutti li termini diqualfivogliaprogref^ 
fìone Aritmetica : ladove nella Progreflione Geometrica fi ricerca il 
moltiplicare ,& il partire , come infegnano tutte le regole dell' Arit« 
metica . 

Quale fia qmlla determinata Tro^effione ^ tanto Geomtr^ 
trica ^ quanto Aritmetica 9 fopra della quale refta- 

no fondati U Logaritmi. 

CAP- XVIII. 



Spiegate generalmente le due progreflioni Geometriche, &AnY<' 
metiche , non farà difficile il comprendere la natura di quei nu- 
meri , che li moderni Scrittori chiamano Logaritmi , e quali ffeno 
Quelle determinate progreffioni t che in oegi fono addoperate per 
formare li detti Logaritmi ; poiché, come u é detto di fopra , quefU 
altro non fono , che una ferie di numeri coflituiti in ordine Aritmeti** 
co , accomragnatacon un' altra ferie di numeri ordinati , come ricer* 
ca la pr ogremone Geometrica « 



Co' 



81 



Della trigonometria 



^IT" 


C 

oeo. I 


E 


F 


G 


H 


Geo. 


Log. 


i^g. ! 


Log. 


log. 




X 










X 

& 


1 


1 


I 


X 


4 
x^ 

«4 
, Xi6 


& 




4 


xo 


4 


) 


^ 


7 


xo 


^ 


4 




xo 


30 


i6 


5 




«3 


40 


3» 


X0X4 


6 


fi 


x6 


50 


^4 


4096 
X6384 


7 


13 


19 


(So 


ii8 


8 


1$ 


. XI 


70 


B 


D 


I 


K 


' L 


M 



Come per cfèmpio , le nella prercntc Tavola alla progrcffio- 
ne Geometrica A B, ò pure C D farà accompagnata laprogreflfio- 
jie Aritmetica E I, òpure FK, GL, &c. queftl ultimi numeri fa- 
ranno Logaritmi , elTendo numeri Aritmeticamente proporziona- 
li y accompagnati colli primi ordinati in progrefliotie Geometri- 
ca^ 

Quatunque pero generalmente parlando qualunque pro|refl[io- 
ne Aritmetica accompagnata con un'altra Geometrica polla cofti* 
taire li Logaritmi i. nuUadimeno. per quello riguarda le Tavole Lo- 
garitmiche fpcttanti alla Trigonometria , fi dee avvertire ^ come gli 
Autori (i icrvono (èmpUcemente di quella progrelfione Geometri- 
ca contìnva ^chc cammina colla ragione decupla fra li termini della 
progrelfione 5 come è quefta di i^^a io. di lo^a loo^^di ioo,,a iooo._di 
iooa,aioooo.&c. pereflerelapiùvantaggiofa di tutte Taltre^acau- 
fa della faciliti del computo . Parimente quella progrelfione Arit- 
metica y che fi prende per compagna dellaG^ometrica ^ per formare 
lì Logaritmi , è quella^la quale fi avvanzacolladifieren2a di looooa. 
ò pure di looooooo^fra un termine, e V altro : e ciò unicamente fi 

faper non effcrc obbligati a tencrcontodcUi numeri rotti, come più 
avanti fi dirà ^ 
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ProgreflSone 

Geometrica. 


Logaritmi 
Radicali . 


I 


0000000 


1 


I 0000000 


100 


lOOOOOOO 


zooo 


30000000 


zoooo 


40000000 


I 00000 


50000000 



B 



Tutto quefto fi può vedere nella prefen- 
te Tavola, nella quale la colonna AB di- 
moerà la progremone Geometrica , cho 
xrrefce in ragione decupla da un termine 
air altro . Come parimente nella Colonna 
CD, che contiene \ì Logaritmi Radicalii, 
la difl^erenza fi-a li termini di quella progref- 
fiohe Aritmetica continvata, è di dieci mil- 
lioni, quella appunto della quale piti co* 
munemente fi fervono gli Autori nella^, 
compofizione delle Tavole Logaritmiche . 

A quelli poi, che ricercaflero quella cagione , perlaquale nella 
compofizione delli Logaritmi la progreifione Aritmetica cammina^ 
con tanta difFerenza , come è quella di dieci millioni , fi dovrà rifpon- 
dere, ciò eflèrc fiato fatto non folo per potere fenza errore fi^nfibilc 
lafciare da parte li Rotti, ma ancora per potere a qualunque unità del- 
la progreflìone Geometrica ailegnare il proprio Logaritmo • 

Per meglio intendere quefto ratto fi dee riflettere, come nella pro- 
greffione Geometrica AB fi-a il termine 10000.& il termine loooo©. 
Il ritrovano 90000. numeri : laonde è ben di dovere , che fi*a li termi* 
ni corrifpondenti nella ferie Aritmetica CD, cioè fra 40000000. e 
50000000. vi fiano tante unità, che badino per elferedifiribuitealli 
numeri della progrelfionc Geometrica A B , come fi dirà più avanti 
nel capitolo della compofizione delle Tavole Logaritmiche . 

K/tnnotazione . 

Quantunque all' Unità , principio della progrel&one Geometrica 
fi potefieafiegnare il proprio Logaritmo, nulladimeno per co- 
modo maggiore della pratica , come più avanti fi dimoftrerà^ 
gli Autori coftumano di fegnare il zero per Logaritmo delia detta 
Unità • 

Compo/ìz^ione delle Tavole Logaritmiche^ 

CAP. XIX. 

DUE fono quelle Tavole Logaritmiche, fino ad ora propofte da- 
gli Autori per fèrvizio della Trigonometria, una delle quali ap- 
partiene alh numeri aifoluti , e T altra alli relativi . La prima è quella 

L 2 Ta- 
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Tavola Logarìtsiica^che £1 cruova accompagnata con una proereflip* 
ne Geometrica compofta di numeri afloluti i, 1, 3, 4, T^&c. V almt 
Tavola Logaritmica ferve per li j^adi del Circolo , e corrifpondì^l 
Canone Trigonometrico delli .Seni, delle Tangenti , e delle Sec- 
canti ; e quefta Tavola (i potrebbe chiamare Canone Logaritmico 
Trigonometrico , nominando poi V altra Canone Logaritmico Arit« 



metrco . 



Il Nepero primo inventore òì quelli numeri, coftitui la fola Ta- 
vola Logaritmica corrifpoifdente aUi Seni , alla quale poco dopo dal 
Brigio fu aggiunta V alttatÌPpettante alli numeri auoluti. 

Quefte due Tavole, benché molto diverfe , nulladimeno rico- 
nofcono per loro fondamento gli fteffi principi: laonde bafterà di por- 
re in chiaro quelle Regole , coUe quali fi pofla giuftamente formare il 
Canone Logaritmico corrifpondente alli numeri afioluti i, 2, 3,4,5, 
&c. poiché le dette reeole dovranno ancora Icrvire per coftituirc quei 
Logaritmi , che corriipondono al Canone'Trigonometrico delli Seni, 
delle Tangenti ,e delle Seccanti . 

CompofiZjione del Canone Logaritmico frettante 

alli numeri ajjòlttti^ 

C A P. XX. 

LI moderni Profcflbri di quefla Dottrina per facilitare a tutto loro 
potere la pratica Trigonometrica , non folo fi affaticarono in^ 
torno alla compofizione di queiLogaritmi,che appartengono alli gra- 
di del Circolo > ma ancora di quelli fpettanti alli num^i afioluti , non 
poco diflferenti gli uni dagli altri; mentre fi ofièrva in tutte le Tavole 
Logaritmiche, che per efempio il Logaritmo del numero alfolutoy. 
fi truova differente dal Logaritmo di gradi ;, e da quello di minuti jr^ 
come fi può vedere nelle Tavole del Cavaliero , nelle quali il Loga- 
ritmo del numero affoluto 5, fi affegna 06989700. il Seno di gradi y, 
89402960. quello di 5, minuti 7 1 626960* 

Confiderando adunque in primo luogo la compofizione di quella 
Tavola Logaritmica, la quele refta accompagnata colla ferie delli nu- 
meri affoluti 1, 2, j,4, y. &c. per ben compiere quefta operazione , fi 
dovrà brevemente avvertire ciò, che infegnanoil Cavalerio nella.^ 
prima parte del fuo Dkettorio Uranometrico ,nel cap.4,c y; TUlacq 
nella Aia Aritmetica Logaritmica ,& altri parlando ^ quefla materia. 

In 



> 
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In primo hiogo li detti Autori dicono , che fé farà data una difpofi* 
zione di numeri in proporzione Geometrica i, 2, 4, 8, x tf, &c. quefla 
non folamente fi potrà prendere tutta intera , ma ancora interotta* 
mente prendendo la ragione di i, a x 6, lafciando li termini di mezzo 
1) 4) 8) che fra di loro tutti fono nella medefima ragione di i, a 2. Ciò 
ilante fé ad una delle dette ragioni ,« come è quella di x^a a, faranno 
afiegnati due numeri, e col valore della ragione fra li detti due nu- 
meri farà continvata un'altra ferie di numeri colla ftefla differenza , ne 
veranno li Logaritmi corrifpondenti aUi primi numeri geometrica* 
mente proporzionali • - 

Progrefllone Geometrica . A. x. 2. 4- 8. x 5. 3 2. 64. 1 28.&x:, 

Progrclfione Aritmetica . B.. 3. 9. x y. 2 x. 27. 33. 39. 4y. &c 

Per meglio intendere quefla verità fi dee offervare 5 come ftabiiita 
la progreiuone Geometrica fegnata A , fé alii due primi termini della 
detta progrefllone , che fono x, e a, faranno ftabiliti due altri numeri, 
che gu corrifpondino , come fono il 3^ &il 9^ fra di loro differenti^ col 
valore di fole 6. unità . Fatto quefto per avere li Logaritmi della ferie 
Aritmetica fegnata B, corrifpondenti alli numeri delkt progrefllone 
Geometrica A, fi dovrà continvarelaprogreffioneB^inmodotale, 
che tutti quei termini, che la compongono ^ fieno diflèrenti del valo- 
re di 6. unità^come fi vede nelli termini 3, 9, 15, &c li quali tutti cam« 
minano colla diflerenza di 6. unità , e con ciòformeranno la progref- 
fione Aritmetica B , la quale dimoArerà li Logaritmi radicali cor- 
riipondenti alii termini della progrefllone Geometrica A, poiché li 
primi numeri tutti fi avvanzano colla ragione di i^ a a^ e li fecondi 
colla diéTerenza di 3, a 9. 

Quello fatto apertamente dimoflra^come per iftabilire li Logaritmi 
radicali corrifpondenti alli termini di una progrefllone Geometrica , 
bafterà di continvare il valore òì quelle unità, che fi trovano di difle* 
renza fra quei due termini , che da principio faranno fkti flabiltti , co- 
me nel prefente cafo fono il 3, & il 9, de^ quali la diflerenza è di 5. 
unità . 

In quefla operazione tutto ciò, che ha luogo nella prosreffione co- 
tinva Geometrica vale ancora nella difcreta 5 poiché pigSando Sra- 
gione di I, a 1 28, della ouale ragione li Logaritmi fono 3, e 4^, colla 
differenza di 42. unità fra li detti Logaritmi , fé quefla diifcrenì^a 
farà partita per lo numero di quelle ragioni, che nella progrcflìone 
Geonietrìca fi contano fi:a li due termini x^ e 1 28, che fono 7, mentre 

da 
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lyZ 128, fette volteii èprefa la ragione di i,a2; il quoziente di 
^ Vftadivifionefaràtf^namcrodiqueileunità, che fi contano fra un 
termine, e Tdtro nella progrcifionc Aritmetica . 

Con quefta notizia alla mano, non farà difficile il determinare li 
Logaritmi di quei numeri Geometrici, che fi ritrovano fi-a T i, & il 
12 8, mentre li detti Logaritmi denno avere la differenza di tf. unità: 
laonde fupponendofi n^. Logaritmo dcir unità, primo termine della 
progreffionc Geometrica, il Logaritmo del 2, farà 9; quello del 4, fa- 
rà i j^e cosi fucceffivamente di tutti gli altri . 

Se adunque h numeri della linea B, caminano colla ftcfla differenza 
di 6. unità , comporranno una progreffione Aritmetica , li di cui ter- 
mini faranno accompagnati con altri terininiin proporzione Geome- 
trica, e per quefta cagione faranno li loro Logaritmi, cioè a dire il 3, 
farà il Logaritmo dell' unità : il 9, farà quello del 2} il i y, quello del 4. 
&c. Ma perchè di fbpra ( nella i.tneìU i^prop.deJcap. 17, ) fi è dimo- 
ilratò, che di tré numeri in progreffione Aritmetica, la fommadel 

}>rimo , e del terzo è doppia del termine di mezzo, come ancora fc 
aranno quattro numeri nella fteffa proporzione Aritmetica la fom- 
madel primo,e del quarto pareggiarà quella del fecondo , e del ter- 
zo; nefiegue, che nella progreffione Aritmetica B, dal doppio del 
fecondo termine, cheè 9,cioè 18, levato il primo termine 3, ilrefiduo 
farà 15, Logaritmo del 4, terzo termine nella progreffione Geometri- 
ca. Parimente dalla fbmma di 9, e di i j, che è 24, levato il primo 
termine j, quello , che rimane ^ ùrà 2 1, Logaritmo del 8, quarto ter- 
mine deila progreffione Geometrica: per fine fé dallafommadÌ9,e 
di 5 9, che è 48, farà fottratto il 3 , la differenza farà 45, Logaritmo di 
128, ultimotermine nella progreffione Geometrica. 

Tutto quefto dà manifeftamente a divedere , come coli' ajuto delli 
Logaritmi adoperando le due operazioni del fommare , e del fottra- 
re fi ponno riconofcere li termini della progreffione Geometrica , poi- 
ché , come poco prima fi è avvertito , fatta la fomma di 9, e di 1 5, e da 
quella fottratto il 5, la differenza farà 21, il qual numero per eflere 
accompagnato col 8, quarto termine della progreffione Geometrica, 
refterà notìficato lenza la moltiplicazione , e partizione , come fareb- 
be neceffarìo mancando V ajuto delli Logaritmi . 

In oltre ancora fi dee avvertire, come tanto quella ragione, colla 
quale fi avvanzano li numeri della progreffione Geometrica , quanto 
^^elia differenza , che fi ritrova fi'a li loro Logaritmì,può e(Icre molto 
«iverfa , baftando unicamente, che nella Hnea Geometrica fempre fi 
c(»nfervi quella ragione, che firitrovafira il primo, & il fecondo ter- 
mi- 
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ihkije^e die fi confervi la ftcfla di&rcnn frali termini della linea 
Aritmetica, come fi vede nelle due progreflioni difoprapropofte, 
poiché nella p]:o8i:cifione A , tutti Utermini fi trovano fra diloro colla 
ragione difuduplicità, che è quella di i,a 2y ladove nella progrelfio- 
ne B», Tempre fi trova la di&renza di 6. unità fra Utermini, chela^ 
compongono y efiendo tale la diOterenza fra il 3, & il g^ primo ^e fecon- 
do termine nella ferie R. 

Quantunque però , come fi è détto , tanta quellaragione , che fi ri* 
trova frali termini della pro^reffione Geometrica^ quanto quella dif- 
ferenza , colla quale camounano U muneri della ferie Aritmetica , 
coftituifcano r efière delli Logaritmi», nuiladtmena gli Autori nella 
compofizionc delle Tavole Logaritmiche comunemente adoperano 
la ragione fubdecupla nella progreifione Geoinetrica, che è quella 
di i^ a io; come parimente quella differenza, colla quale cammina'- 
no li Logaritmi della detta progreifione decupla , fi aflegna di 
iooooO)ò pure di iaoQoooo> & anche dipiù uniti;, e quefio per avere 
il comodo di potere con numeri interidcterminare il Logaritmo di 
qualunque numero intermedio pofto nella progreifione Geometrica, 
mentrenon fola fidenna dare li Logaritmi delli numeri i, 10,^x00, 
iooo,^&c» ma ancora di tutti gUaltri numeri intermedi , come fonno 
il 2, il 3,, il 13, il y45.&c Jl che certamente non fi potrebbe elcguire , 
quando fra li Logaritmi dell'unità, del io,délioo,&c.nonfiritro- 
v£U(fe una aliai grandédifferenza , la quale baftafie per fare fenza erro» 
tefenfibileladetta difiribuzionc ndic forme, che più avanti fi di< 
ranno.. 



Numeri aflbluti io 
propor. decupla. 



If '^ Il '«» il 



xooo 



Logaric. Radicali» ) o. ooooooo jj i. ooooooo j i. ooooooo II 3.. ooooooo 
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NuQierì^iffoluti ». 1 1 . xcoo. J l 10000 i 1 



JLogarit. Radicali . 1 1 4. ooooooo li 5. ooooooo j 11 



Gli Autori nella progreflione Geometrica adoperano la ragióne 
decupla, cioèquella di io, ad. uno, per facilitare la pratica del com^ 
puto ,'^ poiché li numeri Aritmetici ionb tali diloro* natura, che ag. 
gHigneiKlQ una figura^ajnanoddlbaaduadato numero, queftoiu* 

bi- 
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bito diventa decuplo del primo , come fi può vedere nelli propofti 
numeri x,xo^zoo,&c. li quali per eflère accrefciuti ordinaumence 
r uno dopo bell'altro di una figura » fi ritrovano in progrefsione de- 
cupla fra di loro. 

Finalmente refta da oflervarfi in quefto luogo, come tutti gli Au« 
tori coftumano di afiègnare per Logaritmo deirunità il zero ; e quefto 
non con altro fine , che di facilitare la pratica Logaritmica , poiché y 
comepiìi avanti fi dimoftrerà , quando T unità ha per fuo Logaritmo 
il zero, moltifsime operazioni fi poflbno fare colla femplicefomma di 
due Logaritmi, ladove fé V unità avefle per Aio Logaritmo un qual- 
che numero fignificativo , in tale cafo oltre il fommare bifognerebbc 
ancora fottrare , come chiaramente fi potrà comprendere riflettendo 
alle Tegnenti propofizionì , nelle quali fi dimofirano le principali prò- 
prietà delli Logaritmi . 

Alcune pm principali Proprietà gettanti alli 

Logaritmi . 

C A P. XXL 

Spiegata V efienza delli Logaritmi,prima di pad^re alla compofiaio^ 
ne delle Tavole , è neceuario il dimofìrare quelle principali Pro- 
prietà , che convengono alli detti Logaritmi , e che fi ponno efprime« 
re colle feguenti propofizioni . 

Proposizione Prima. 

DEÌU quattro Logaritmi fpettanti a quattro Magnituiinì in ffoporTjont 
Geometrica ; U Logaritmi della frima^ e della quarta eguagliono quelU 
delta feconda e della terza. 

Dimojtazione . Li Logaritmi, come porta la loro efienza , altro non 
fono , che numeri in progreffione Aritmetica , accompagnati con altri 
numeri in proporzione Geometrica: ma di quattro numeri in progrei^ 
fione Aritmetica ( per la prop. z. del cap. 17.) la fomma del primo, e 
del quarto eguaglia quella del fecondo , e del terzo 9 ne fiegue , che 
ancora li due Logaritmi del primo , e del quarto termine Geometrico 
pareggieranno li Logaritmi del fecondo , e del terzo : come fi vede 
nelfeguente eiempio^ nel quale li due Logaritmi del primo A io, e 

del 
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del quarto D40, eguagliano quelli del fecondo B 29, e del terzo 
C50. 

Proposizione Seconda. 

SE il Logaritmo dell' Unità farà Zero^ la fomma di due Logaritmhonu 
Rettemi a due numeri ajoluti , farà eguale al Logaritmo del prodotto 
delli detti numeri affoluti, 

s 

Numeri affoluti i, 2^ 4, 8j, 16^ 3^y6^ i28,&c. 
Logaritmi o, 2, 4, 6^ 8, 103 iiy 143&C 

Sé per efempioncllaprogreifione Geometrica compofta colli mU 
meri aflbiuti i^ 2 ^ 45&C. fi prenderanno li due numeri 45C 5 2, delli qua- 
li il prodotto è 1 28: dico^che efièndo il zero Logaritmo dell' unita , la 
fomma delli Logaritmi fpettanti al 4^ e al 3 2, eguaglerà il Logaritmo 
del prodotto 128. 

Dimo/irazione . Effendo verità infallìbile della moltiplicazione y 

cioè, che la ragione deir unitàparagonata al numero moltiplicante 
fia la fieflà ,che quella del moltiplicato col prodotto , non eflendo àU 
tro il moltiplicare , che prendere tante volte ciafcheduna unità del 
numero da moltiplicarfi, quante fono le unità del moltiplicanteje per« 
ciò il numero moltiplicante farà tanto molriplice deir unità , quanto 
il prodotto è moltiplice del numero moltiplicato : laonde ( feria ijr. 
dil^. di Euclide) la ragione dell'unità paragonata col numero molti- 
plicante farà la ragione del numero moltiplicato rifpettivamente al 
prodotto • Stabilita quefta verità , fé per efempio il numero moltipli-^ 
cante farà il 4, &il moltiphcato il 3 2, il prodotto farà 128: laonde 
quefti quattro numeri 1,4, 32, 128, faranno Geometricamente pro- 
porzionali: ma (per Io caroL z. della ^.prop. del cap^ 17.) il Logaritmo 
corrifpondente al quarto proporzionale Geometrico fi forma dalla 
fomma di quei due Logaritmi , che convengono al fecondo , & al 
terzo termine nella ragione Geometrica , fottratto il Logaritmo del 
primo termine :in oltre eflendo il zero Logaritmo dell* unità , ne C\c^ 
gue y che fatta la fomma del Logaritmo del moltiplicante ^ e di quella 
del moltiplicato, queAa farà eguale al Logaritmo del prodotto, co« 
me fi dee dimoftrare : fé adunque nella linea Logaritmica farà fat-* 
ta la fomma del Logaritmo del 4, e del Logaritmo del 3 2, che farà 1 4, 
quefta farà il Logaritmo del prodotto 12 8, e cosi di qualunque altro 
numero . 

M Pro- 
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Proposizione Terza. 

SE il Zero farìf Logaritmo dcir Uniti ^ fatta la divi/ione di qualftvo* 
glia numero^ il Logaritmo del numero divifo^meno ti Logaritmo del par* 
titore y darà il Logaritmo del quoziente . 

Se per efempio farà dato da partirfi il numero 64^ e che il partitore 
debba efTere il 4, dico , che il Logaritmo di 64, meno il Logaritmo del 
4,raràegualeal Logaritmo del 16^ che è il quoziente diquefta divi- 
sone . 

Dtmo/lr azione . Portando V eflenza della divifione , cioè , che la ra- 
gione dell'unità al partitore (ia la fiefia^ che quella del quoziente 
paragonato col numero da par tirfis ne fiegue {per la i.prop. del cap. 17.) 
che 3 Logaritmo dell' unità con quello del numero partito eguaglj il 
Logaritmo del partitore , e quello del quoziente : ma fupponendofi il 
zero Logaritmo dell' unità ^ il folo Logaritmo del numero partito fa- 
rà eguale alli due Logaritmi del partitore, e del quoziente : laonde 
fé dal Logaritmo del numero divifo (i levata il Logaritmo del partito* 
re y il re^uo farà il Logaritmo del quoziente ^ come li dovea pro« 
vare. 

Proposizione Quarta^ 

■ 

SEfìù numeri ajfoluti injìeme moltiplicati , firmeranno un prodotto : la 
fomma di quei Logaritmi ^ che compettono alli detti numeri ^ faràegua* 
le al Logaritmo del prodotto. 

ABC 
Se per efempio faranno dati li tre numeri 2, 4, i5, li quali infie^ 
me moltiplicati coftituifcono il prodoto D 1 28: dico , che la foma del« 
li Logaritmi delli numeri aflblutiA^B^Q che è 14, eguaglia il Loga- 
ritmo di 128. 

Dimo/lrazione . Se la itìoltiplica- E 8» 

zìonedcUiduenumcriAjeBjpro- Log. 6, 

duce il numero E, (perla i.prop.di A B C D 

quejfo cap. ; li due Logaritmi di A, e Numeri affoluti 2, 4, i^^iiSy 
di B eguaglieranno il Logaritmo Logaritmi 2^ 4, 8, 14, 
del prodotto E , che farà 6. Pari- 
mente y perchè dalla moltiplicazione delli due numeri E , e C , ne vie- 
ne il prodotto D, {per laftejfa prop.) la fomma delli due Logaritmi di 

E,c 
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E, e di Q parcggìcrà il Logaritmo del prodotto D : fé^dunque li Lo- 
garitmi A3 e di B) cguaglicranno il Logaritmo di E , & il Logaritmo di 
E, con quello di Q pareggia il Logaritmo di D, ancora li tre Loga- 
ritmi di A, B^C, cguaglicranno il Logaritmo del prodotto D, come fi 
dovea dimoftrarc . 

Quello j che fi è provato intorno alla moltiplicazione fatta da piii 
numeri 5 vale ancora nella divifione fatta con diverfi numeri, poiché 
partito il numero D, per lo numero E, che fuppongàfi il primo divifo- 
re, ne verrà di quoziente il numero C : di nuovo partito il numero E 
per lo fecondo diviforc A, il quoziente farà B : fatto qucfto (perla r. 
pTop. di que/lo cap.) il Logaritmo di D , eguaglierà li due Logaritmi di 
E, e di C : ma perchè (per laflefaprop. i. diquefto cap. ) il Logaritmo di 
E eguaglia li due Logaritmi di A ,e di B : ancora il Logaritmo del nu- 
mero divido D, eguaglierà li Logaritmi delli due quozienti C ,c B , in- 
fieme con quello del partitore A . 



o 



Proposizione Quinta. 

Uando il Logaritmo delf Unità farà il Zero : il Logaritmo di qualun^ 
que numero aj/oluto raddoppiato farà eguale al Ijogarttmo di quel 
q^uadratOy che viene formato dallo fìejjo numero . 



Se farà conofciuto il Logaritmo del numero aflblutoS, chcfiiup- 
ponga per ora efferc il 6: dico, che raddoppiando quefto Logaritmo, 
ne verrà il Logaritmo di 64, quadrato di 8, che farà 1 2. 

Dimojlr azione . Elfendofi accennato (nella i.prop. dì que/lo cap.) che 
in tutte le moltiplicazioni fempre l'unità (la al numero multiplicantc, 
come il moltiplicato al prodotto ; ne fieguc, che quando un numero 
farà moltiplicato per fé fteflb , egli farà il mezzo proporzionale Geo- 
metrico fra r unità , & il prodotto , poiché quando un numerò fi mol- 
tiplica in fé fteflo , fa le parti di moltiplicante , e di moltiplicato : 
come fi vede nelli tre numeri affoluti a j> g q q 

A,B,C, li quali fono mcontinva prò- vr,.^ ^/r ' o /:. 

proporzione Geometrica , & il nume- j . ^' ^' ^ 
ro B, radice del quadrato C, è il mez- ^^o^^^^ ^' ^» "> 
zo proporzionale Geometrico fra A, e C , che fbiio V unità 5 & il pro- 
dotto . Se adunque li tre numeri A, B , C , compongono una progref- 
fionc continva Geometrica , e li loro Logaritmi (1 trovano in propor- 
zione Aritmetica (perla 1. delcap. 17. ) li Logaritmi delli due eftre- 
mi faranno il doppio di quello di mezzo : ma perchè il Logaritmo del 

M 2 pri- 
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primo termine A , fi fuppone , che fia zero ì il folo Logaritmo di C , 
Uii doppio del Logaritmo di fi» come fi dovea dimoftrare. 



I 



Proposizionb Sesta. 

L Logaritmo di qualunque dato numero ajjoluto^ partito per tnetì^ egua^ 
glia il Logaritmo della radice quadrata dello JleJ^o numero. 



Se fari dato il Logaritmo del numero aflbluto 6j^ che fuppongafi 
cflcrc 1 2, dico, che quefto Logaritmo divifo per metà 3 darà il Loga« 
ritmo di 8, radice quadrata di 64. 

Dimcftrtizime . In qualunque divifione, come infegnano le regole 
deir Aritmetica ,la ragione del quadrato alla propria radice , è lcm« 
pre eguale alla ragione della radice paragonata coir unit^ : laonde 
r unità , la radice , il quadrato , faranno fempre tre numeri in progref- 
fione continva Geometrica : ma perchè li Logaritmi delli detti nume- 
ri camminano in proporzione Aritmetica (/^«^/if i.rfr/. cap. ij.)ìaL metà 
del Logaritmo del quadrato, eguaglierà il Logaritmo della radice del 
detto quadrato . 



Proposizione Settima. 

L Logaritmo di un numero ajfoluto triplicato^ darà il Logaritmo di quel 
Cubo ) cbe viene firmato dal propq/lo numero . 



I 

Sia per efempio conofciuto il Logaritmo del numero afrolut04, 
dico^che il Logaritmo di quefto numero triplicato farà il Logaritmo 
di ó^y cubo , che nafce dal numero 4. 

Dimqflrazione . Il Logaritmo ddla radice quadrata (per la /^prop. di 
queftocap.) è la metà del Logaritmo del quadrato: inoltre, perchè 
dalla moltiplicazione della radice quadrata , collo fteflo quadrato ne 
nafce il cubo {^per la prop.'^. di queftocap.) li Logaritmi della radice, e 
del quadrato eguaglieranno il Logaritmo del cubo 3 che è il prodot- 
to . Ma perchè il Logaritmo della radice quadrata , come fi è detto, 
è fempre la metà del Logaritmo del quadrato, ne fiegue, che il Lo- 
garitmo della detta radice , prefo tre volte, farà il Logaritmo di quel 
cubo , che nafce dalla detta radice , perchè fommando infieme un 
doppio , & una metà , ne rifulta il triplo della detta metà . 



Pro- 
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PROPOSI2IONB Ottava. 

ot terza parte del Logaritmo di un numero Cubo è il Logaritmo della 
radice del detto Cubo . 

che la terza parte di qucftpLogarit- »* 4* • • 

mo y cioè 4* farà il Logaritmo del 4^ radice cuba del dato numero 64. 
Dimqflr azione . Eilendochè il numero A 3 che fi fuppone efiere nu« 
mero cubo, nafce dalla moltiplicazione delli due numeri C, eB, {psr 
la i.prop.dique/locap.)ilLogzntmo del prodotto A, eguaglerà li due 
Logaritmi di Q e di B, cioè li Logaritmi della radice 4, e del Quadrato 
2 6; in oltre (fer laprop. 5. di quejlo cap. ) il Logaritmo dcUa racllce C , e 
la metà del Logaritmo del quadrato B, dal che ne fiegue ^ che il Lo- 
garitmo di C ) debba edere la terza parte del Logaritmo di A , polche 
in quella guifa^che moltiplicando il triplo delLogaritmo di CJì forma 
il Logaritmo di Ascosi nel dividere il lubtriplo di A^farà il Logaritmo 
di C> radice (uba dei numero A . 

%4hnotazione . 

P Rima di dare princìpio alla compofizione delle Tavole Logarit- 
miche, non u dee tralafciare di av vertire^come la prima figura di 
qualunque Logaritmo comunemente fi dice Caratterìflica , perchè ci 
dimofira di quante figure fia compofio quel numero afibluto^che cor- 
rifponde al detto Logaritmo , eflèndo regola generale , che la Carat- 
teriftica di qualunque Logaritmo , ^ee iempre avere un^ unità meno 
delle figure , che compongono quel numero afloluto , che corrifpon- 
de al detto Logaritmo . Come per efempio , fuppofti li Logaritmi 
Kadicàli corrifpondenti alli numeri Geometrici, ordinati colla prò* 
greifione decupla^ nella forma, che fi è accennato di fopra nel fine del 
cap. 20: fé la Caratterìflica di un Logaritmo farà compofta di duo 
unità , quelle figure , che compongono ouel numero afToluto, che 
corrifponde al detto Logaritmo faranno tre : quando la Caratteriftica 
foflè una femplice unità , le figure di quel numero afibluto , che cor« 
rifponde al detto Logaritmo faranno due , e cosi di tutti gli altri nUf 
meri . 

La ragione di ciò è oianifeila ,pofciachè, fé all' unica farà aflegnato 

per 
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per fuo Logaritmo il zero 5 &al io. per Logaritmo looooooo, tutti 
quei numeri afloluti , che fono inferiori' al dieci, cperconfegucnza 
compofti di una fola figura, avranno il loro Logaritmo minore dì 
looooooo: laonde dovendofi confèrvare eguale il numero delle figu- 
re in tutti li Logaritmi , la Caratteriftica in tutti quei Logaritmi , che 
corrifpondono alli numeri inferiori al dieci, dovrà effere il zero : \x 
qual Caratteriftica nelli Logaritmi corrifpondenti alli numeri affo- 
luti fra il IO, &il loo, dovrà effere i, mentre femplicemente il folo 
numero i co, nelli Logaritmi radicali, ha per fua Caratteriftica il 2, e 
cosi fucceffivamente la prefente regola dovrà camminare in qualun- 
que Logaritmo, e fuo numero affoluto corrifpondente . 

Per meglio intendere la lutazione della Caratteriftica nelli Loga- 
ritmi, fccondochè crefcono le figure delli numeri afibluti, bafterà il 
riflettere,come ftabilito il zero per Logaritmo dell' unità , e 1 000000, 
per Logaritmo del dieci, fi dee intendere , che fra V unità , & il dieci fi 
ritrovi una ferie continvata di numeri in proporzione Geometrica , la 
guale incominci dall'unità , e che la ragione del i,al io,fiadiftribuita 
in loooooQO, parti eguali da partirfi a tutti li termini intermedj della 
progrcifione Geometrica , fecondochè fi è infegnato di fopra nel cap. 
20, dove fi è parlato della coftituzione di quei Logaritmi , che cor- 
rifpondono a quei numeri affoluti, ch^fi ritrovano nella progreffio- 
ne Geometrica . 

Orafuppofto, che il Logaritmo del numero dieci fia 1 0000000, e 
che il Logaritmo dell' unità fia zero, come ancora , datochè il Loga- 
ritmo delnumero 7, fia o. 84^0980, quefto bafta per dare a divedere , 
come fra il Logaritmo del 7, e quello dell' unità di differenza fi ritro- 
vano o. 8450980. particelle fenfibilmente indivifibili . Parimente ef^ 
iendo il Logaritmo del numero 9, o. 954242 y, farà vero il dire , che 
altrettante delle dette particelle fieno di differenza fi-a il Logaritmo 
deir unità , e quello della decina , e che la differenza fi-a li due Loga- 
ritmi dell'unità, e della decina, fia di looooooo. delle dette parti. 
Maperchèlaprogreflìone Logaritmica cammina colla ragione Arit- 
metica , quella differenza , che farà ftata ftabilita fia lunità , e la deci- 
ria nella prima ragione della ferie Geometrica: ne fiegue, che fra il 
Logaritmo della decina , e quello del centinaio , fi dovranno contare 
looooooo. particelle di dffterenz.i , tante appunto quante fono quel- 
le ,che fi ritrovano fra il Logaritmo dell'unità , e quello della decina . 
Parimente fi-ail Logaritmo del ioo,equelIodel looo. dovrà contarfi 
la fte/Hi differenza di 1 0000000, delle dette particella , per fare , che 
li termini della progreflione Logaritmica camminino fempre colla 

ra- 
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ragione Aritmetica ^ come (i è fatto vedere nel fine del cap. 20, quan- 
do fi fono propofli li Logaritmi radicali corrifpondenti alli termini 
della progreifione Geometrica . 

Da tutto quello fi può baftantemente comprendere, come il nu- 
mero di quelle unità, che compongono la Caratteriftica di un loga- 
ritmo , dee fempre effcre una meno di quelle figure , che compongo- 
no quel numero afibluto, il quale corriiponde al detto logaritmo, e 
che il folo variare le unità delia CaratterifUca di un logaritmo bada 
per formare li logaritmi di più numeri aifoluti, eflendo affai chiaro, 
cheli logaritmi delli numeri affoluti i, io, 100, 1000, &c. non fono 
fira di loro differenri, fé non nel numero di quelle unità , che compon- 
gono le Caratteriftichc , come fi può vedere nella Tavola del cap- 20. 
Che poi il folo variare della Caratteriftica poffi formare li loga- 
ritmi di più numeri affoluti , fi fa manifefto, perchè il logaritmo della 
decina accrefciuto nella fuaOratteriftica di una fola unità, compo- 
ne il logaritmo del centinajo &c. effendo il logaritmo della decina 
3 0000000, e quello del centinajo 20000000, il che vale ancora intor- 
no alli logaritmi delli numeri intermcdj , come fono li due numeri 8, 
e 80, delli quali nueri li logaritmi non fono differenti, che nelle unità 
della Caratteriftica , efièndo il logaritmo del numero 8, 0.9030900* 
e quello del numero 80, i. 9030900, fra quali non fi ritrova altra dif- 
ferenza , che di una fola unità nella loro Caratteriftica • 

Tutto quefto fi può maggiormente rendere chiaro col riflettere , 
che la ragione dell' unità air 8, Quella della decina air 80, laonde di 
quanto il logaritmo del numero 8,crefce fopra quello deir unità, di al- 
trettanto il logaritmo dell' 80, dee fuperare quello della decina» ma 
perchè il logaritmo dell' 8, fi fuppone 0.9030900, il logaritmo del 
numero 8o,farà i. 9030900, perchè il logaritmo radicale della deci- 
na fi è ftabilitoi 0000000. 

Da ciò fi comprende, come li Ipgaritmidi tutti quei numeri, che fi 
ritrovano fra di loro in proporzione decupla , variano folamcnte nel- 
la loro Caratteriftica , come fi può vedere nelli logaritmi delli numeri 
2, 20, 200, &c. delli quali numeri in decupla ragione, li logaritmi 
fono 0.3010300: 1. 3010300: 2.3010300* 

Quefte poche notizie fpettanti a quei numeri, che dalli moderni fi 
chiamano lo&aritmi , ho voluto femplicemente accennare, per dare 
una piccola iftruzione alli principianti , mentre quello di più refta in 
quefia materia , fi potrà molto più difiufamente vedere appreffo del 
Brigio nella fua Aritmetica Logaritmica, delF Ulacq, delGellibran- 
do nella Trigonometria Britanica , del Cavaliere nel fuo Direttorio 

Ura- 
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Uranometrico , e d' altri ancora, che interamente hanno i^iegaài la 
Dottrina Logaritmica . 

CompofizJone di quei Logaritmi 9 che appartengona 

adi numeri ajjòluti. 

C A P. X X I I. 

Colla fola fcorta di quelle poche notizie, le quali di fopra fono 
ftate propoftc intorno air eflcnza dcUi logaritmi , fi potrà com- 
modamente paflare alla fpiegazione di quelle regole, che fi denno 
adoperare per avere li logaritmi ài qualunque numero aiToluto i, a^ 

3^ 4> y^ &c- 
In quefto afl&re varj Scrittori fi fonorappigliati a di vcrfc regole^per 

verità tutte a propofito per arrivare ad ottenere quel fine ^ chedcfide- 
ravano, che era quello dì notificare li logaritmi di qualunque numero 
afiòluto , principiando dalla fiefià unità , che tiene il primo luogo 
neir ordine Aritmetico , fi'a le quali la più facile a me pare , che fia 
quella, la quale è fiata propofta dall' Ulacq nella fua Trìgonometria 
Logaritmica, purché refti fpiegata con quelle notizie , che fi ricer- 
cano, per ef^re comprefa ancora dalli meno intendenti, badando 
Semplicemente, che abbiano la pratica delle principali operazioni 
deir Aritmetica . ' 

Dovendoti adunque comporre il Canone Logaritmico , che con* 
tiene li logaritmi di tutti li numeri aflbluti contenuti nella ferie Geo- 
metrica I, IO, ICQ, loco. &c. inprimo luogo a tutti li termini della 
detta progreflione , fi dovranno ailegnare li proprj logaritmi , come fi 
vede nella feguente Tavola. 

Termini delia Trogrejpone Geometrica . 

I tO 100 1000 ÌOOOOy&C» 

Logaritmi o. oocoooo. i. ooooooo. i. ooooooo. 5. coooooo. ^ ooooooo.&c. 

In fecondo luogo , flabilitili Logaritmi radicali corrifpondenti alli 
termini della progreifione Geometrica , per avere quei logaritmi, che 
fi ritrovano fra l' unità , e la decina , come fono il logaritmo del 2, del 
3,&c.òpurefra la decina, & ilcentenajo, come fono li numeri 11, 
12,13, ^c- fi potrà operare nella feguente forma praticata dal Ulacq, 
e da altri nella compofizione del Canone Logaritmico . 

Dovendofi per eiempio manifeflare il logaritmo del numero 9» ( lo 
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^ 



Lik Primo ^ Cap. XX II. py 

fteflTo fi dovrà intendere di qualunque altro numero pofto fra V unità , 

eia dccina)primicramcnte air unità, & alla decina fi dovranno ag- 

giugnere tanti zeri , quanti fono quelli, che fi ritrovano nel logaritmo . 

radicale della fteffa decina ,che nel nofiro cafo fi fuppongono fette • 

Fatta quefta aggiunta di 7. zeri, tanto all'unità, a ,^^^^^^^ 

a j . ^^ I- 1 • A i> A looooooo 

quanto alla decma, ne verranno li due numeri A, e B . q 00000000 

Dopo di ciò fra li detti due numeri A,eB.fi dovranno ^ .1^^^^^ 
. '^ ^ ' ' vX ^ . • ^u^ B loooooooa 

ritrovare tanti mezzi proporzionali Geometrici , che 

badino per giugnere ad un mezzo Geometrico, il quale nella prima 

figura abbia un 9, accompagnato con fette zeri , come dimofira il nu« 

mero C . 

Intornoa quefta operazione folo refta da awertirfi , che quando il 
mezzo Geometrico farà maggiore del numero C, fi dovrà Tempre di- 
minuire, e quando fofle minore, fi dovrà accrefcere^ adoperandole 
regole infegnate dall' Aritmetica pratica , per arrivare finalmente ad 
avere un mezzo Geometrico compofto di un 9, accompagnato con 
fette zeri; avvertendo iemprc di tenere cfattìifimo conto , non (blo 
di tuttili mezzi Geometrici ritrovati prima di arrivare a quello, che fi 
<:ompone dal 9,con fette zeri,ma ancora di quei cftremi , dalli quali fi 
cavano li fopraddetti mezzi Geometrici,come fi può vedere nella fe- 
guente Tavola,la quale dimoftra tutti gli eftremi, e tutti li mezzi Geo- 
metrici, & Aritmetici neceflarj da faperfi prima di giugnere al loga- 
ritmo del numero 9, ricercato . 

Terminata V operazione delli mezzi Geometrici,fi dovrà principia- 
re quella delli mezzi Aritmetici,li quali denno corrifpondere adequa- 
tamentealli Geometrici, mentre quel mezzo aritmetico, che cor- 
ri fponde air ultimo mezza Geometrico, farà il Logaritmo ricercato, 
cioè quello del 9. 

Ma perchè un'efempio di tutta queftaoperazionepuò non poco 
facilitare Y intelligenza di quefta pratica , dalla quale d epende Y inte- 
ra compofizione del Canone Logaritmico delli numeri aflbluti , per- 
ciò ho voluto dare le feguenti Tavole,delle quali la prima comprende 
tutti quei mezzi geometrici, & Aritmetici , che fono neceflfarj per co- 
nofcere quel logaritmo , che corrifponde al numero aflToluto 9, e la 
feconda dimoftra ciò , che fi è operato per manifeftare il logaritmo 
del numero XI. 
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Mezzi Geom. 



B 
G 
F 

G 
H 
F_ 

G 

I 
H 



z, 0000000 

IO. 0000000 

IO. 0000000 
$.613415* 
3. x<5iX777 



IO. 0000000 

7.4989411 
5.6134131 



IO, 0000000 
8.6596431 

7. 498041X 



IO. 0000000 
9-3057&04 
8.6596431 



9.3057104 
8.9768713 
8.6506431 

9.3057104 
9. 139SX70 

8.97<^87X3 



9. Z398170 

9-0579777 
8.0768713 



9.0579777 

9.0173333 
8.076871 3 



9-OI73333 
8.9970796 

8. 0768713 

9.o«75333 
0.0071008 

8.0970706 



9.0071008 
9.0011388 
8.9070706 



9-001158^ 
8. 9996088 
8. 0070706 
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o. 00000000 
o. 50000000 

I. 00000000 



X. 00000000 
o. 7 5000000 
o. 50000000 



I. oooooeoo 
o. 87500000 
o. 7 5000000 



z. 00000000 
0.93750000 
o. 87500000 



X. 00000000 
0.96875000 

0.93750000 



0.96875000 
o« 9531*500 
0*93750000 



0.96875000 

0.96093750 
0.95311500 



o. 96093750 

0.957031*5 

0.953x1500 



0.95703115 

0*955078x1 
o 953x1500 



0.95507811 
0.954x0156 
0.053x1500 



0*95507^11 

0.95458984 

o 95410x56 



o. 95458(^84 

0.95434570 
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9,0011382$ 

9.0008737 
8.0096088 



9.0008737 
9.00014x1 
8.9996088 



9 0001411 
8.9999150 
8.9096088 



9*00014x1 

9* 000983 X 
8. 9999*50 



9. 000083 X 
9.0000041 
8.9999150 



9.0000041 
8.9999650 
8.9999*50 



9.0000041 
8.9999845 
8. 0909650 



9.0000041 
8*9999943 
8.9 99845 



9* 0000041 
8.9999991 

8' 9999043 



9.0000041 
9.0000016 
8.9999991 



9.0000016 
9. 0000004 
8 000099* 



9. 0000004 
8.9909908 
8.999999* 
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9.0000004 
9. 0000000 
8. 9999998 



Arie. 



0.95434570 
0.95418467 
0.9541*363 



0.95418467 

0.95415415 
0.95411363 



0.95415415 
0.^5411^89 

0.95411363 



0.9541541Ì 
0.95414^51 
0.95413889 

0.95414651 
0.95414171 
0.95413^89 



0.95414171 
0.95414080 
0.95413889 



0.95414178 

0.95414117 
0.95414080 

0.95414171 

0.95414113 

0.95414117 

o. 9541417X 

0.954*4*47 
0.95414113 

0.95414*71 
0.9541415? 
0.^5414145 



o 954*4*59 

0.95414153 
0.95414147 



0.954*4*53 
0.95414150 

0.05414147 



0.95414153 
0.95414151 
0.95414147 
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Arit. 




I. OOOOOOOO 

3. 16117766 

10. OOOOOOOO 


I. OOOOOOOO 

X. 50000000 

1. OOOOOOOO 


X. xdexi7ii 
s. 10004981 
X. 09997151 


X. 04x44107 

1.0414x135 

1.04x38x84 




3. 16117766 

1. 77817941 

1 . OOOOOOOO 


X. 50000000 
1. 15000000 

X. OOOOOOOO 


Xt X0004981 
X. X0001117 

1.09997*5* 


1.04x41135 
1.04x397x0 
1.04138x84 




I..7781794I 
I 33351x43 

X. OOOOOOOO 


X. 15000000 
I. XI 500000 

• X. OOOOOOOO 


1.X000XXX7 
I. 09999184 
X. 09997151 


1.04x397x0 

1.04x38947 

1.04138184 




' 1-33351143 

X. 15478x98 

I . OOOOOOOO 


X. XI 500000 
z. 06150000 

X. OOOOOOOO 


X. 09999x84 
I. IOOOOX5X 

X. I300III7 


1. 04130947 

1.04x39318 
I.04I397IO 




I. 15478198 

1.07460783 

I . OOOOOOOO 


1.06130000 
I. 03115000 

I. OOOOOOOO 


1^9999184 
1.09999667 
1. IOOOOI5I 


1. 041 3X947 

X. 04139137 
1.04I3931S 
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Ora confiderando la prima Tavola , nella quale (i contiene quanto 
bifogna per formare aggiuftatamente il Logaritmo del numero afl<> 
luto 9, fi può vedere, che li due numeri A,eB, altro non fono, che 
r unità , e la decina accrefciuti con fette zeri , cioè tanti , quanti fé ne 
contano nel Logaritmo radicale della decina . 

Formati li due numeri A, e B, fra quelli fi dovrà ricercare il mezzo 
proporzionale Geometrico 5 che farà il numero Q3i622777,ilqual 
mezzo Geometrico fempre farà la radice quadrata del prodotto delii 
due eftremi , come infcgnano le regole dell' Aritmetica, e come ne 
dimoftra ( Euclide nella prop. z o. del lib. j. de^li Elementi. ) 

Se quefto mezzo Geometrico C fofle un 9, accompagnato con fet- 
te zeri , in quefta parte refterebbe compiuta V operazione, ma perchè 
il numero C fi ritrova molto diflferente da quello, che viene compofto 
dal 9, con fette zeri , perciò fi dovrà replicare l'operazione , finattan- 
tochè fi arrivi ad un mezzo proporzionale Geometrico , che fia 
90000000. ^ 

Inoltre, perchè il numero C fi trova inferiore a quel numero,che 
fi compone dal 9, con fette zeri, fa di meftiere nella feconda operazio« 
ne Yiconofcere il mezzo Geometrico fra li due numeri B, e C, dalli 
quali nénafce il mezzo Geometrico D^Sz^/^i^i. E perchè queflo 
ancora è minore del ricercato , di nuovo fra li due numeri di B,e D, fi 
dovrà cavare il mezzo Geometrico E 7498942 1 • Queflo ancora, ben- 
ché fi vada accodando al 90000000, nuUadimeno , per efière ancora . 
minore, bifognerà riconofcere il mezzo Geometrico fìralidue numeri 
B,& E,che farà il numero F 8659643 2, ancora minore del 90000000, 
laónde, fé fi ricercherà ìì mezzo frali due numeri B,&F, ne verrà il 
quinto mezzo Geometrico G 93057204, maggiore del ricercata 
90000000. 

Per diminuire qucflo mezzo Geometrico G,e fare,che fempre più fi 
avvicini al numero 90000000^ fa di bifogno operare colli due numeri 
G,&F, cavando il loro mezo Geometrico H 89768713, il quale di 
nuovo fi trova minore di 90000000. Se poi fi prenderà il mezzo fra li 
numeri G5& H, quefto farà 1 91 398 170, maggiore del ricercato. 

Continvando quefta fteffa operazione , con quefta fola avvertenza 
di cavare fempre li mezzi proporzionali^ Geometrici fra quei due nu- 
meri , che fono li più vicini di fopra , e di fotto al numero 90000000, 
il vigefimofefto mezzo proporzionale fegnato d, farà quello', che fi ri- 
cercava, cioè 90000000 ; concherefterà terminatala notizia delli 
mezzi Geometrici 5 fempre come fi è detto^cavati fra due numeri co- 
iiofciuti h più vicini , che fi' trovino , uno fuperiore ,e Taltro inferiore 

al 
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al numero 90000000, cernè apertamente fi può riconolcere nella 
propofia Tavola , nella quale per ghignerè a quel mezzo Geometri* 
co y che fi compone di un 9, e di fette zeri , Tempre li due efiremi fono 
fiati due numeri li più vicini ira tutti gli altri al numero ricercato 
90000000. 

Compiuta Toperazione fpettantè alli mezzi Geometrici^chenecef- 
faria mente dee fcrvire per regola delli Logaritmi, li quali fcmprefi 
ritrovano accompagnati con numeri ordinati in progreflione Geo* 
metrica, per quello riguarda il manifeftare li mezzi Aritmetici, che 
fono li Logaritmi 5 in primo luogo in faccia delli due numeri A, cB, 
che fono r unità , e la decina accrefciuti di- fette zeri , fi denno notare 
li Logaritmi radicali fpettanti air unità , & alla decina , come fi vede 
nella feconda colonna della propofia prima Tavola. 

Stabiliti quefti due Logaritmi radicali , che fono per V unità il zero, 
e per la decina il 1 000000005 fi dee ricercare il loro mezzo proporzio- 
nale Aritmetico, che farà o. yooooooo, numero fituato in dirittura 
di C . Ma perchè li mezzi Aritmetici denno corrifpondere alli Geo- 
metrici, e ficcome per avere il mezzo Geometrico D, fi fono adopcr* 
jatili due numeri B, e C, cosi ancora per notificare il mezzo Aritmc*^ 
tico cornTpondente allo fteilo D , che è o. 75000000, dovranno efferc 
pofii in opera li due Logaritmi di B, e di C. La quale operazione 
dovrà efiere continuata in modo tale, che qualunque mezzo Geo- 
metrico abbia il fuo corrifpondente Aritmetico, mentre l'ultimo delli 
mezzi Aritmetici farà il Logaritmo ricercato corrifpondente al mez- 
70 Geometrico d 90000000, avvertendo femplicemente,che per ri- 
conofcere un mezzo Geometrico fra due efiremi^ baila il partire per 
metà la fomma delli detti due edrehii . 

Quello , che fi e detto della prima Tavola , che ferve per lo Loga- 
ritmo del 9, deefi ancora intendere della feconda, la quale appartie- 
ne al Logaritmo del numero afibluto i i,conquefto folo di vario, che 
li fetttzen fi denno aggiugnere al io,& 100, perchè fra quefti fi trova 
il numero 1 1, come ancora in dirittura delli due numeri A, eB,fi 
denno fegnare li due Logaritmi radicali del dieci, e del centinajo, 
che fono per la decina 1 00000000,^ e per lo centina jo 200000000* 
frali detti numeri il mezzo Aritmetico C/arà i« 50000000. In oltre, 
perchè nell'ordine Geometrico dalli due numeri eftremi B,€C,fiè 
ricavato il mezzo Geometrico D, ancora nell'ordine Aritmetico fi 
dovranno prendere per eftremi li Logaritmi di B, e di C, per avere il 
lora mezzo Geometrico D i. 25000000, laqual pratica fi dovrà fera?- 
pre ofiervare finattantochè fi giugne all' ultimo mezzo Aritmeti- 
co 
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co i.o4i3927o.corrifpondentcfcgnatof, che farà il Logaritmo del 
numero iijricercato 5 dal quale numero 5 tagliando da manodeftra 
una fola figura refterà il Logaritmo del dato numero corrifpondcntc 
a quello delle Tavole y 

uiwertiwento Trimo. 

f' Sfendochcla propofta operazione depende da molte eftrazioni 
é di radici quadrate , per quello riguarda il riconofcere li mezzi 
Geometrici, e da pih partizioni rifpettivamente alli mezzi Aritmeti- 
ci 5 e perchè la più parte delli numeri non fono perfettamente quadra- 
ti 5 ne meno tah , che fempre fi ponno dividere in due parti eguali 
fenza l'obbligo di dovere gittar via delli rotti , come accade nelli 
numeri difpari,J)er quefta cagione farà neceflariodi aggiugnere altret- 
tanti zeri quanti fono quelli , cke fi ritrovano nelli numeri fondamen- 
tali, per avere quel numero, che fi ricerca con ogni poffibile per- 
fezione. 

Come per efempio, volendofi calcolare il Logaritmo del 9, alli due 
numeri i^e io, che fono li due termini della progreffione Geometri- 
ca 5 fra li quali fi ritrova il 9, fi dovranno aggiugnere altrettanti zeri 
quanti fono quelli,che fi ritrovano nella prima Tavola,che fono fette, 
e fare fi, che il numero corrifpondcntc a A fia 1 00000000000000, 
e quello di B i oooooooóooooooo. Con quefti due numeri,che chia- 
mo fondamentali, fi dovranno cavare tanti mezzi proporzionali Geo- 
metrici , che ballino per compiere Y operazione di fopra fpiegata . E 
quello fi è detto intorno alli mezzi Geometrici , deefi ancora intende- 
re degli Aritmetici , facendo , che il Logaritmo dell' unità fia zero , e 
quello della decina 1 000000000000000, per avere li mezzi Aritme- 
tici fenza veruno errore fenfibile . 

Ben' è vero , che terminata l' operazione dall' ultimo mezzo Arit- 
metico da mano deftra fi dovranno tagliare tante figure, quante fa- 
ranno fiati li zeri aggiunti alK Logaritmi radicali , con quefia fola 
avvertenza I, che quando le due prime figure del numero tagliato a 
msrno finiflra fuperino il numero y o, in tale cafo fi dovrà accreìcere di 
una unità , l' ultima figura del numero , che refta a mano finiftra , per 
avere il numero ricercato co ogni poflibile aggiuftatezza,come fi può 
vedere nel Canone grande dell' Ulacq, nel quale il Logaritmo del 
numero afibluto Sjfi poneo. 3010299957, fuppcfto il Logaritmo del- 
la decina 1. 0000000000: in qucfto cafo volendofi lofteflb Logarit- 
mo del 2, corrifpondente a quello della decina, diminuito di tre figu- 
re. 
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re y fi dovranno tagliare da mano deflra le tre ultime figure del dato 
Logaritmo, che fono 957, ma perchè le due prime figure di quefto 
numero tagliato 95, fuperano jo, fi dovrà aggiugnere una unità al 
refiante del numero , formando il Logaritmo del numero 2, che fard 
o. 30 lojoo^corrifpondente al Logaritmo della decina ) che fifuppo- 
nei .0000000. 
p 

nyfwerpimemo Secondo . 

ESfendofi dimoftrato (nella i.prop. del cafi.21.) come la fomma delli 
Logaritmi di due numeri afibluti eguaglia ilLogaritmo di quel 
prodotto, che nafce dalla moltiplicazione delli detti due numeri; ne 
fiegue, che per formare facilmétc il Canone Logaritmico per li nume- 
ri a/Toluti 1,2, 3,4, &c. baderà il calcolo delli Logaritmi corrifpon- 
denti a quei numeri afibluti , che nella fcuola-Matematica fi chiama- 
no numeri Primi , cioè quelli, che non fono compofii dalla moltipli- 
cazione d'altri numeri 5 come fono il 2, il 3, ily, il 7, T 1 1, il 13, &c. 
perchè li Logaritmi delli numeri compofti con poca fatica fi potranno 
conofcere fommando infieme li Logaritmi di quei due numeri, che 
moltiplicati formano il numero comporto, come fi vede nel Loga- 
ritmo del numero tf.corapofto , il quale Logaritmo fi forma fomman- 
do infieme li Logaritmi del 2, e del 3, perchè quefti due numeri mol- 
tiplicati produconoìl numero 6. 

Vero è però , che il Logaritmo del y , effo ancora fi può riconofcére 
con levare fcmplicemente il Logaritmo del 2, dal Logaritmo della 
decina , per eflere flato dimoflrato ( nella 3. prop. del cap. 21.) che leva- 
to dal Logaritmo di un dato numero il Logaritmo del partitore, il 
reftante .farà il Logaritmo del quoziente della divifione . 

Parimente in virtù della (prop.6. dello Jleffò cap. 21.) prchìamtttà 
del Logaritmo del 9, quefta farà il Logaritmo del numero 3, radice 
quadrata del 9. In oltre (per la ^.prop. del cap. 2 1. ), il Logaritmo del 
2, raddoppiato darà il Logaritmo del 4, quadrato del 2, dal che chia- 
ramente fi può comprendere , come riconofciuti colle regole di fopra 
prefcritte fcmplicemente li Logaritmi del 9, e del 2, moltilfimi altri 
Logaritmi fi potranno manifeftar.e fcmplicemente fommando, e pan- 
tendo li prede|ti Logaritmi , reftando unicamente fi-aT unità, e la 
decina il Logaritmo del numero 7, il quale neccflariamcnte fi dovrà 
manifeftare in quella guifa , che fi è ricoriofciuto il Logaritmo del 9; 

Volendoti poi continvare il Canone Logaritmico per tutti quei 
numeri afibluti , che fi ritrovano &% la decina, &ikentina}o, fra il 

cen- 



104 Delia ^rigonometris 

tinajo,&milIia|o&c, la maggiore fatica fari quella dell! numeri pri« 
mi , li quali non fi ponno a vere^fè non con quella pratic a , la quale fi è 
dimofhata nelle due Tavole precedenti per riconofcere li due Loga^ 
ritmi del 9, e del II. 

Spiegate quefte poche notizie, che ponno fervirc per comprende- 
re la compofizione del Canone Logaritmico fpettante alli numeri 
aflbluti 5 refta femplicemente di avvertire , come il detto Canone da> 
Cavaliero nella fiia Trigonometria fii propofio fino al numero mille, 
eperciò chiamato con nome di Chiliade. Altri Autori poi Y hanno 
accrefciuto fino a dieci milla, & altri fino aventi milla. L'UIacq 
avvanzò queflo Canone Logaritmico fino a cento milla^ponendo per 
Logaritmo deir unità ilzero^e per quello della decina loooooooooo, 
e quefto per avere le neceflàrie differenze fra li Logaritmi di quei nu- 
meri affoluti, Che fi ritrovano fra il dieci milla, & il cento milla, che' 
fono gli ultimi due termini della progreffione Geometrica • 

CompoJtZjione di quei Logaritmi ^ che appartengono 

alli gradi del Circolo^ 

C A P. X X I 1 L 

PErche nelle Tavole Trigonometriche, fabbricate fecondo!' uf<> 
moderno, non folo fi ritrovano li Logaritmi delli numeri aflolu« 
ti ij *5 3? 43 &c* ^^ ancora quelli delli gradi del Circolo , li quali ben 
giuftamente fi ponno chiamare Logaritmi delli numeri relativi poiché 
hanno relazione alli foli gradi del Circolo, nonfideetralafciaredi 
(piegare quanto e necefiario per intendere la compofizione ili quelle 
Tavole Logaritmiche , che appartengono alli foli gradi del Circolo , 
e fi adoperano in vece delli Seni , delle Tangenti, e delle Seccanti di 
fopra defcritte . 

Per quello riguarda la compofizione di quefte Tavole, in primo 
luogo fi dee oiTervare , come quei numeri , che compongono li Seni , 
le Tangenti , e le Seccanti per li eradi , e per li minuti del Circolo , fo- 
no la bafe fondamentale per formare quei Logaritmi , cht denno 
corrifpondcreallidetti Seni, Tangenti, e Seccanti, f che denno ef- 
fere foftituiti in luogo delli Seni , delle Tangenti , e delle Seccanti ; fé 
adunque fi vor anno formare li Logaritmi 5a foftituirfi in luogo delli 
Seni, (lo fteflo vale di quelli delle Tangenti , e di quelli delle Seccan- 
ti ) dovrà cifere comporta la Tavola delS Seni , quella delle Tangenti , 

e quel- 
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e quella delle Seccanti 3 con quelle regole ^ che di fopra fono fiate 
propofte . 

Suppofta adunque la Tavola delll Seni per tutti li gradi del Qua- 
drante, per avere li loro Logaritmi , fi deeconfiderare, che li detti 
Seni fieno tanti numeri afioluti di quelli , che fi trovano nella ferie 
Aritmetica I, 2, j, 4, &c: come per efempio , elfendo il Seno diy, 
gradi Syijy/i, la Tangente 874887, elaSeccante 10038198, quefti 
numeri fi denno fuppore tre numeri aflbluti contati neir ordine natu- 
rale Aritmetico in quella guifa appunto , che fono il 5, il io, il 20,&c. 

Suppofta quefta confiderazione farà vero il dire , che le il Canone 
Logaritmico di fbprafpiegatotantofiavanzaffe, che comprendeffe 
li numeri di qualunque Seno , Tangente , ò Seccante , ancora nel det- 
to Canone farebbero tutti quei Logaritmi,che denno fervire in luogo 
delli Seni, delle Tangenti,e delle Seccanti. Come per efcmpio,eflenda 
ilScno di 34, minuti 98900. parti di quelle, delle quali il raggio ne 
contiene dicci millioni , per avere il Logaritmo di quefto Seno , quan- 
do il Canone Logaritmo delli numeri afibluti arrivaflc fino alle cento 
mila, come è quello dciruiacq, baftcrà di prendere neldettoCa- 
none quel Logaritmo , che corrifponde al numero aflbluto 98900, 
che farà 499 51952 9 16, il quale Logaritmo mutata la fola Caratteri- 
ftica,come più avanti fi dirà, ne verrà il Logaritmo corrifpondente al 
Seno di 54. minuti . 

Ma perchè tutti gli Archi fuperiori a 34. minuti hanno li loro Seni 
maggiori di 1 00000, non farà poffibile il potere ritrovare li loro Lo- 
garitmi calcolati nel Canone delli numeri afloluti , mentre la più 
grande di quefte Tavole è quella dell' Ulacq , la quale non fi cftendc 
ic non fi no alle cento mila . 

Non effendo adunque poffibile di avere nella Tavola Logaritmica 
delli numeri affoluti , quei Logaritmi , che corrifpondono a quei 
numeri affoluti , che fono nella Tavola delli Seni , farà neceffario di 
dare una regola^ colla quale fi pofibno formare li Logaritmi per tutti 
li Seni degli Archi , ancorché il Canone Logaritmico delli numeri af- 
foluti , non oltrapaffafTeJa Chiliadc , come accade nella Trigonome- 
tria del Cavaliero , che farà la feguente. 

Suppofta adunque la Tavola Logaritmica per li numeri affoluti 
1,2, 3,4, y,&c«continvata fino alli dicci milliaja, come viene coftu* 
mato da molti Autori , e conforme farà quella del prefente trattato , 
per formare li Logaritmi delli Seni , delle Tangenti , e delle Seccanti , 
fi dovrà operare nella feguente forma . 

Dovendofi formare il Logaritmo corrifpondente al Seno deirAr- 

O co 
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codi gradi 4 sr, (lo fteflb vale di tutti gli altri Seni , Tangenti , e Sec- 
canti^ ) che nelle Tavole fi aflcgna 707 1068, a riguardo del raggio 
diftribuitoin dieci milUoni di particole , in primo luogo fi dee ricono* 
fcere di quanto il numero di quefto Seno fuperi il dieci mila, ultimo 
numero afibluto della Tavola Logaritmica , per tagliare da mano de- 
flra tante figure , quante badano per fare , che quel numero, il quale 
refta dalla mano finifira , fia minore delli dieci mila, le quali figure 
nel propofto cafo Tarano tre, cioè 068, che levate dal dato Seno a 
mano finiftra reitera 707 1 . 

Fatto quefto nella Tavola delli Logaritmi per li numeri aflbluti , 
fi cerchi il Logaritmo del numero 707 1, che farà 3. 8494808. Quefto 
Logaritmo del numero 7071, diventerà il Logaritmo del numero 
707x068^ fé fi prenderà la differenza fi-a il Logaritmo del numero 
707 i,e quello del numero 70725che è 61 j,e fi moltiplicherà con quel- 
le figure y che fono ftate tagliate dal dato numero , che fono 068, per 
avere il prodotto 41820. 

Da quefto prodotto dalla parte deftra fi taelino tre figure^tantc ap- 
punto quante fui principio furono tagliate dal dato numero 707 1 068: 
il che fatto alla finiftra^rcfterà 415 ma perchè le tre figure tagliate a 
mano deftra importano 820, piii della metà del millefimo, per ave- 
re ogni pofltbile efattezza,fi dovrà aggiugnere una unità alle figure 
dalla mano finiftra , che faranno 42. Quefto numero aggiunto al Lo- 
garitmo del numero 7071, che fi è ritrovato 3. 8494808, darà il Lo- 
garitmo ^. 849485:0. 

Finalménte per fare , che quefto Logaritmo diventi quello del nu- 
mero 7071068, Seno deir Arco di gradi 45*, fi dovrà eguagliare la 
Caratteriftica del detto Logaritmo, accrefcendola di tante unità , 
giiante fonò ftate le figure tagliate dal propofto numero, che per ef 
fere ftate tre , dì tante unità ancora fi dovrà accrefcerc la Caratterifti- 
ca del Logaritmo 3. 8494850; laonde la Caratteriftica 3, mutata nel- 
la Caratteriftica 5i ne verrà il Logaritmo 6. 849485 o^corrifpondentc ^ 
al Seno di gradi 45: , come fi ricercava , fupponendo però fempre , che 
il Logaritmo della decina fia i* 0000000. 

In oItre,inquefta operazione reftadaoflèrvarfi, che le Caratteri- 
ftiche di quefti Logaritmi ritrovate colle regole di fopra prefcrittc, 
tutte denno eflère accrefciure di tre unità i laonde il vero Logaritmo 
del Seno di gradi 45, farà 9. 8494850. 

Quefto aug mento nelle unità della Caratteriftica fi può riconofcc- 
re confidcrando quei Logaritmi, che fi ritrovano nelle Tavole Tri- 
gonometriche Logaritmiche, nelle quali fi vede, che quantunque il 

Se- 
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Seno di un fcmplice minuto (122909, numero compofto di quattro 
fole figure 5 le quali fecondo la regola un ivcrfaledelli Logaritmi ri- 
cercarebbei^o tre fole unità nella Caratteriftica, nulladimeno quel 
Logaritmo 5 che corrifponde al Seno di un minuto , ha per fua Carat- 
tcriftica il 6; il che manifeftamente da a divedere , come la Caratteri- 
ftica di quefti Logaritmi femprc dee eflferc accrefciuta di tré unitd . 

LacagionediqueftoaugmentonelleCarattenftìcheè, poiché > fé 
le dette Garatteriftiche fonerò fiate lafciate in quella forma, che fi fo- 
no ritrovate colla regola ordinaria praticata nelli Logaritmi delti 
numeri aflbluti, la qua le vuole, che le unità della Caratteriflica del 
Logaritmo di un numero afiblùto fieno fempre una meno del nurtie^ 
ro di quelle figure , che compongono il numero afibluto , in tale cafo 
il Logaritmo del raggio farebbe riufcito di 70000000, numero molto 
incomodo per la pratica Trigonometrica : laonde per facilitare la det- 
ta pratica èflatonecflariodiaggìugnere tré unità alla Caratteriflica 
del Logaritmo , acciò corrifponda al raggio Logaritmico i oooooooo^ 
il quale, per cflcrc compofto dall' unità accompagnata con foli zeri , 
fi truova molto vantaggiofo , non folo nelle due operazioni di molti- 
plicare , e di partire , ma ancora in quelle del fommare , e del fottrare, 
come ne dimofba la flefsa pratica nella foluzione delli Triangoli . 

Ne qui fi dee tralafciarcdi avvertire,che le Garatteriftiche di quefli 
Logaritmi accrefciute , come fi è detto di tré unità , fecondo la regola 
univerfale della Garatteriflica , precifamente corrifpondono a quelle 
linee Trigonometriche , che fono calcolate col raggio compofto 
dell'unita con dieci zeri , in quella guifa appunto , che le dette linee 
fÌ4:itrovanofegnate nel Direttorio del Gavaliero, nella quale Tavola 
al Seno di gradi 45, che é 707 10678 12, fenza veruna mutazione della 
Caratteriftica corrifponde il Logaritmo 9. 849485^0, come prima ^ 
ancorché il feno di gradi 45r.fofre 7071068, per cfferfi mutatala Ga* 
ratteriftica , & accrefciuta di tré unità , non per altra cagione , fé non 
perchè corrifponda al raggio Logaritmico 100000000. compofto 
dair unità , e da otto zeri ; del che fc ne darà la ragione,quando fi par- 
lerà del modo di trovare il Logaritmo di qualunque numero affblute 
fuperiore a quelli, che fi ritrovano nel Ganone Logaritmico . 

Finalmente refta da confiderarfì, che quefla ftefm pratica dovrà an-» 
Cora fervire per formare quei Logaritmi, che corrifpondono alle Tan- 
genti & alle Seccanti : quantunque per formare li detti Logaritmi del- 
le Tangenti , e delle Seccanti fia molto più ficuro ^ e facile adoperare 
le feguenti regole . 

O a R(' 
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Regola Trima fer k Tangenti. 

SE al Logaritmo del Seno di un dato Arco fi aggiugnerà il Logaric^ 
mo del raggio, e dalla fomma di quelli due Logaritmi farà levato 
quello del Seno fecondo , la differenza farà il Logaritmo della Tan- 
gente del dato Arco . 

Il fondamento di quella regola è manifcfto , perchè ( camcji è dimo'- 
firato nella i.frop. del cap. lo.^ il Senofecondofta al Seno primo del 
detto Arco , come flà il raggio alla Tangente dello fteflb Arco : 
adunane, per quello fi è dimoflrato ( nella 2. frop. del cap. 17.) k 
dallalomma fatta dal Logaritmo del Seno, e da quello del raggio, 
fi leverà il Logaritmo del Seno fecondo: la differenza farà il quarto 
proporzionale Aritmetico Logaritmo della Tangente. 

Regola Seconda per le Seccanti. 

SE dal doppio del Logaritmo del raggio farà le vato il Logaritmo 
del Seno fecondo, il reftante farà il Logaritmo della Seccante 
del dato Arco . 

La verità di quella operazione rella accertata {nella i. prop. delcap. 
II.) nella quale fi dimollra , che il raggio è mezzo proporzionale fra 
il Seno del compimento , e la Seccante di qualunque Arco , e perciò, 
pèraueUofièdimollrato ( nella i. prop. delcap. 17.) levato il Logarit- 
mo ael Seno fecondo dal doppio del Logaritmo del raggio y quello , 
che rella,farà il Logaritmo della Seccante del detto Arco . 

In quella guifa fi potrà interamente compire la Tavola Logaritmi- 
ca Ipettante alli gradi del Circolo : laonde fi potranno tralafciare 
altre regole propolle dagli Autori per formare tanto li Logaritmi del- 
li numeri afloluti, quanto quelli delle altre linee Trigonometriche, 
per non confondere la mente delli meno pratici ^^perluadendomi an- 
cora di avere a ballanza fpiegato ciò , che fi ricerca per intendere la 
generazione delle Tavole Lineari, e Logaritmiche coftumatc dalla 
Trigonometria , rellando femplicemente li Logaritmi delli Seni 
Inverfi , delli quali fi parlerà più avanti . 



Spie^ 
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SpfSdzJone di quelle ^ avvale Trigonometriche y le quali 

fi ritrovano nel petènte Trattato, 

C A p. X X I V. 

PErruadendomi di avere a baflanza {piegati li fondamenti necef^ 
iarj per intendere la compofizione del& Tavole Trigonometri- 
che fabbricate fecondo il coftume antico, e moderno, prima dipaf-* 
fare alla confìderazione di quelle regole , che fervono alla foluzione 
delli Triangoli , ho giudicato doverofo il dare una breve notizia di 
quelle Tavole^che dovranno eflcre collocate nelprefente Trattato .^ 
, Cooiiderando adunque le fuddette Tavole , quefte fi potranno ri^ 
durre a due fole , cioè quella , che contiene le lince Trigonometriche, 
e quella delli Logaritmi per li numeri affoluti . 

La prima di quefte Tavole ferve per quelle linee Trigonometriche, 
le quali appartengono a tutti li gradi del C^uadrante , come fono li Se-* 
ni ,le Tangenti , e le Seccanti . 

Quefto Canone Trigonometrico retta calcolato col raggio divifo 
in dieci millioni di particelle, a ragione delle quali fono notati li Seni, 
le Tangenti , e le Seccanti per tutti li gradi del quadrante • 

Ma perchè quelle differenze, che fi ritrovano fra li Seni degli Archi 
cel principio del quadrante fono aifai grandi,e perciò capaci di appor- 
tare qualche fvario,calcolado li minuti fecondicoila regola di propor* 
zione , per quefta cagione , e perchè le dette diflerenze fi fanno quafi 
affatto infenfibili nel fine del quadrante , ho giudicato vantaggiofo 
almeno per la foluzione delli Triangoli sferici , il dare in primo luogo 
una Tavola Trigonometrica^ che contiene li due primi, e li duo 
ultimi gradi del quadrante , colla divifiane del raggio lineare in 
loooooooooooo, e del Logaritmo in iooooooooooo,che appunto è 
quella delUkcq nel fuo Canone Logaritmico , 

In quefia Tavola li primi cinque minuti del primo grado fono cal- 
colati colla differenza di un foLo feconda; li cinque minuti, chefie-. 
- guonofino al decimo, fono calcolati colla diflferenza dicinque fecon- 
di fi'a di loro, opera del non mai a baflanzalodato Padre Gio: Battifla 
Riccioli ^ della quale efièndoio flato onorato dal Padre GioiBattifla 
Regalini, uno delli primi ProfefTori di Matematica nella femprc glo- 
riola Compagnia di Gefu,ho giudicato di no dovere mancare di pub-» 
blicare al Mondo ancora quefla benché piccola fiitica di un tanto 
Autore . 

Ma 
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Ma perchè la detta Tavola non oltrepaffava li dieci minuti del pri- 
mo grado, e perchè li gradi calcolati colla differenza dì un minuto 
portano errore fenfibile Tino alla metà del fecondo grado , ogni qual 
voltacoUa regola di proporzione fi doveflcro ricercare ancora li mi- 
nuti fecondi ^.perciò ho voluto aggiugnerc ciò, che reftava per com- 
pire li due primi , e li due ultimi gradi del quadrante colla differenza 
di dieci fecondi . 

Li numeri tanto in quefta , quanto nella feguente Tavola fono tal- 
mente difpofti, che li Seni primi, e fecondi (^lo fteflo vale delle Tan- 
genti , e delle Seccanti ) fempre fi ritrovino T uno in dirittura dell' al- 
trojcome per cfempio in diritura di gradi o, minuti j 3, fi ritrova il fuo 
compimento di gradi 89, minuti y^&c. 

' In ciafcheduna facciata fi trovano cinque colonne di numeri, del- 
ie quali la prima da mano finifira contiene li minuti primi , la feconda 
dalla fleffa parte dimoftra li minuti fecondi , la terza li Seni , la quarta 
l^i'Logaritmi per li Seni , e la quinta contiene li Logaritmi per le Tan« 
genti. 

Nelle facciate da mano finifh-aligradfs' avanzano, principiando 
dalla parte fuperiore andando verfo dell'inferiore, ma nella pagina 
deftra camminano al ro verfcio , principiando dalla parte inferiore, an- 
dando verfo la parte fuperiore , e queflo per avere li compimenti de- 
gli Archi in dirittura gli uni degli altri . • 

Tutti li numeri fegnati in quefta prima Tavola reflano feparati colli 
punti , li quali danno a divedere , che li numeri avanti del punto fono 
per un raggio di otto fole figure per le linee , e di nove per li Logarit- 
mi , quelli appunto , che fi fono adoperati nella feconda Tavola per 
tutti li gradi del quadrante . 

Spiegazione della Seconda Tavola. 

LA feconda Tavola contiene le linee, e li Logaritmi per tutti li gra- 
di del Quadrante calcolate col raggio per le linee , divifo in dieci 
millioni di particole , e per li Logaritmi in loo, millioni delle dette 
particole. 

Il primo , e T ultimo grado di queflo Canone Trigonometrico per 
quello riguarda li primi dieci minuti del primo gradOjC gli ultimi dieci 
òcW ultimo grado , rcftano calcolati con y. fecondi di differenza ; la- 
doveil reflante del primo,e dell' ultimo grado fi truova colla differen- 
za di dieci fecondi per maggiore agsiuflatezza del calcolo > dove tutti 
gli altri gradi camminano colla differenza di un minuto • 

Sei 
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Stì fono le colonne delli numeri difpofti nella prcfcnte Tavola,delle 
quali la prima da mano finiftra contiene nella parte fuperiore il nume- 
ro delli gradile fufèguentemente li minuti primi, eiècondi, come 
ricerca il calcolo delle b'nee Trigonometriche : la feconda colonna è 
quella delli Seni , la terza contiene le Tangenti, e la quarta le Seccan- 
ti . Quelle due colonne poi^che fi trovano dalla parte deftra, fervono 
per li Logaritmi delli Seni , e delle Tangenti ,come ne viene indicato 
in fronte di tutte le pagine . 

Spiegazione della Terza Tavola . 

L A terza, & ultima Tavola è il Canone Logaritmico delli numeri 
afioluti . Quefta principia dalla femplice unità ^e fi eftende con^ 
tinvatamente fino al numero dieci mila • 

Ciafcheduna facciata di quella Tavola contiene otto Colonne ^ 
cioè quattro per li numeri afl^oluti, e quattro per li Logaritmi cor- 
rifpondenti alli detti numeri , come ne dimoftra il frontifpicio di tutte 
le pagine. 

Qualunque Colonna di quelle, che fpettanoalli numeri aifoluti, 
contiene 50. delli detti numeri; laonde Òxccì diquefte Colonne com- 
pongono un millenario, cóme reftano notate in fronte le pagine di 
3uefia Tavola , nella quale il Logaritmo dell^ unità , e zero y è quella 
ella decina iqqqoooo« 

J^ata ojUAlun({m Arco 9 Angolo nella favola degli 
Archi trovare quel Seno 9 tangente y Seccante^ 

G^f . che li corri/ponde . 

C A P. XXV. 

PErchè le Tavole Trigonometriche fervono per lafoIuzionedelK 
Triangoli , la quale fi fa adoperando quei numeri , che fono fe- 
gnati nelle dette Tavole , per qucfla cagione fi deefpiegare, come 
dato un*Arco, ò pure un'Angolo, fi ponno avere quelle linee , e quei 
Logaritmi , che corrifpondono al dato Arco , ò Angolo, a folo fine di 
adoperarli, fecondo che fard indicato dalla pratica. Trigonometrica * 

In ordine a quefto per Eicilitare l'operazione di quelli^ che fono 
affatto principianti nella Trigonometria^ farà bene di avvertire tutti 

quei calì,^ che ponno accadere , perchè può fuccedere di dovere ma*- 

ni- 
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nifeftare le lince, e li Logaritmi per un'Arco ( lo fteflb vale per un'An- 
golo) compofto di foli gradi 5 di gradi, e minuti, e di gradi, minuti, 
e fecondi. Parimente il dato Arco può edere maggiore, emmore, 
tanto di gradi 45, quanto di gradi go. Parimente (ì dee ofllcrvare, che 
può eflcre bifogno di dovere manifeftare diverfe linee fpettanti ad un 
dato Arco, ancorché le dette linee non fieno notate nelle Tavole, 
come fono quelle delli Seni Invertì . 

In primo luogo quando farà dato un^Arco, òpure un'Angolo 
compoflo di foli gradi , le fue linee facilmente fi avranno nel principio 
di ciafcheduna facciata, nel qual luogo refiano fegnati tutti li gradi 
del quadrante , & indicati colla lettera G ; con quefta fola avertenza , 
che le facciate finiftre hanno il loro principio dalla parte fuperiore, 
e le deflre dall' inferiore : e quefto perchè gliArchi fieno in dirittura 
delli loro compimenti . Da quefta difpofizione ne fiegue, che tutti 
gli Archi,ò Angoli minori di gradi 45, n trovino nelle facciate finiftre, 
eli maggiori nelle dcftre, e perciò il feno di gradi i y, che è 2588190, 
reflerà fegnato nella facciata finiftra, e quello del fuo compimento 
di gradi 75, che è 965 92 5 8, è notato nella deftra. 

Secondo. Quando il dato Arco farà compofto di gradi, e minuti,, 
li minuti fi dovranno contare fopra della prima Colonna a mano fi- 
niftra, la quale ordinariamente contiene quei 60. minuti , ncUi quali 
refta divifo un'intero grado . Se adunque farà dato V Arco di i y . gra- 
di, e io. minuti , per conofcere le linee , e li Logaritmi corrifponden- 
ti al dato Arco , bifognerà ricercare quella facciata finifira , la quale 
porta in fronte li gradi i y : fatto quefto nella prima Colonna da mano 
finiftra fi ricercheranno li dieci minuti, in dirittura delli quali minuti 
faranno fegnate quelle linee, e quei Logaritmi, che appartengono al 
dato Arco di gradi 15, io\ 

Terzo • Cafopoi, che il propofto Arco foffe di gradi , minuti, e 
fecondi, fé li fecondi faranno fegnati nella Tavola^ quefti ancora fi 
troveranno nella prima Colonna a mano finiftra , purché fi prendano 
quei numeri , che hanno fuperiormente la lettera 5 , che fignifica fe- 
condi , mentre la lettera m denota minuti . Nella detta Colonna tro- 
vato il numero delli minuti , e fecondi, in dirittura delli fecondi fa- 
ranno le linee, e li Logaritmi del propofto Arco . Come per efcmpio, 
le farà dato un' Arco di gradi o, minuti 20, fecondi io, perchè quefto 
fi trova calcolato nelle Tavole , bafterà>li ricercare nella Colonna a 
mano finiftra li minuti 20, con di più li io. fecondi, mentre in dirittura 
delli fecondi fi trovano le linee corrifpondenti al dato Arco , del qua- 
le ri Seno farà y 8552, la Tangente 58663, &c. 

Quan- 
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Quando poi li fecondi non fofTero nelle Tavole^per fapere aggiu^ 
dacameate la gradezza di quelle linee^che gli corrifpondono, fi dovrà 
adoperare la (eguente regola . 

Sia per efempio dato l'arco di gradi io. iy\2o^per manifeda** 
re il di lui Seno ( lo fteflq vale per la Tangente , Seccante , &c. ) pri- 
mieramente dalle Tavole* non folo fi dovrà pigliare il Seno di gradi 
IO. iy\ che farà 17794.3 y, ma ancora il più vicino fuperiore, cioè 
quello digradi io. i6\ che è 1732298. Avuti quefti due Seni fi trovi 
la loro differenza , che è 28663. ^<>n quefia differenza , la quale por- 
ta un minuto di grado , ò vogliamo dire 60. fecondi , fi dee comporre 
la regola di proporzione nella feguentc forma . 

• 

S^ 60. fecondi partano di differenza particole 2863. quante ne pcrteran^ 
no li 20. fecondi del dato tArco^ che farano particole 954. 

Quefte particole' aggiunte al Seno di gradi io, i y\ che è 1779435', 
lafomma 1780389, farà il Seno di gradi 10^ iy\ 2o^\ ricercato , come 

fi vede nel feguente calcolo • 

KArco dato gradi io. iy\ 20^ Si cerca il Seno. 



I Seno di gradi io. i5\ 
Seno digradi io. i6\ 



\!jl\f^i «"» Tavola. 



Differenza 



2863. 



Regola di proporzione 6o'\ 2863. 2o'\ 9^4. 
Seno di gradi io. iy\ 1 77943 y. 



Seno di gradi io. ly^ 2o'\ 



1780389. ricercato. 



tAnnot azione Trima. 

Quivi però è da oflcrvarfi , come generalmente parlando , il pri- 
mo termine della regola del Trc^non fempre dee eflere il 60. ma 
beasi quello, che fi ritrova fra quei due numeri delle Tavole, dcUi 
quali fé ne piglia la differenza; come per efempio nella feconda Ta- 
vola, nella quale li primi dieci minuti del primo grado , e gli ultimi 
dieci dell' ultimo grado del Quadrante fono calcolati colla differenza 
di foli cinque fecondi, in quefto cafo il primo termine della regola di 
proporzione dovrà eifcre il cinque ; come parimente dove la differen- 
za fra gli Archi delle Tavole fi trova di dieci fecondi , come accade 

p nel 
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nel reftante del primo , e dell' ultimo grado del Quadrante , il primo 
termine della regola del tre dovrà edere il dieci^come fi vede nel prc' 
fente Calcolo . 

^co iato grsJi o. 7\ 14^. fi ctrcs U Seno . 



Seno di gradi o. 7; Io^ 20847. ^^y^ Tavole. 
Seno di gradi o. 7. ly^ 21089. ^ 



Differenza 242. 



Regola di proporzione i'\ 242. 4^ 193. L 
Seno di gradi o. 7'. io'\ 20847. ^ 



Seno di gradi o. 7'. 14^ 21 041. ricercato 



QueAa operazione fempre fi dovrà praticare ogni qualvolta farà 
propofto un' Arco compofto di gradi , minuti , e iecondi , tanto a ri« 
guardo delle linee , quanto delli Logaritmi. 

Ben' è vero^chequefto modo di operare feco porta qualche dlva« 
rio^enuiiime nelli Logaritmi ^percnè veramente le diiterenze degli 
Archi non fono nella proporzione delli detti Archi ì in pruova di che 
batta il riflettere , come nella prima Tavola calcolata col Raggio di 
tredici figure, il Seno di 4. minuti è 1 163^52 j72)equello di 5. mi« 
nutiè 1454440^3 i^firaltquali Seni la differenza è 290887959. 

Ora fuppongafi^che nelle Tavole fieno fegnati li foli gradile minu- 
tile che fi voglia il Seno corrifpondente a gradi o. 4\ 30 • La regola di 
proporzione > fecondo che fi è infegnato di fopra, darà il quarto ter- 
mine, che farà 141443979, il quale aggiunto al Seno di gradi o. 4, U 
fommafarà 1308996551, Seno di gradi 0.4'. 30"*. Ma perchè il Se- 
no del detto Arco , calcolato colle regole prefcritte nel Gap. 8. è 
1308996555, in quello cafo la regola di proporzione darà un Seno 
colla differenza di 14. particole , la qual differenza fi trova incompa^ 
rabilmente maggiore nelli Logaritmi, come Eicilmente fipuòvede^ 
re,calcofando colla regola di proporzione quelli fteffi Logaritmi, che 
ancora per li fecondi fono fegnati nelle Tavole ; mentre il Seni- 
logaritmo di gradi o. 4\ 30^ colla regola di proporzione riefce 
71142409887, e nelle Tavole calcolate fecondo le regole di fopra 
propofÌe,fi trova 71 169385069, colla diflFerenza di 26975 182. 

Per quefìa fola cagione li due primi gradi del Quadrante, nelli 
quali quefto errore fi trova maggiore di quello fia negli ahri gradi , fi 
fono calcolati ancora colli fecondi , ò pure colla differenza di 5, e di 
IO. fecondi^ per avere un divario aifai minore di quello accaderebbe 

ogni 
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ògniqual volta gli Archi fodero calcolati colla difFerenza di un' in- 
tero minuto. . 

Quelle Lince , e quei Logaritmi, che fervono per lo compimento di 
un dato Arco , nelle Tavole fi trovano difpòftiin dirittura delli Seni 
primi, delle Tangenti prime &c laonde ritrovato il Seno primo di 
un'Arco ( lo (leflTo vale delle altre linee^ f^yà facilifldmo il manifèfta« 
re il.Seno del compimento del detto Arco , eflendo quefto in dirittu- 
ra di quello. 

%AmMazÀ9ùnt Seconda . 

PER quello poi riguarda ii Seni In verfi , ò Saette , che non fono 
calcolate nelle Tavole, per riconofcerle baftera di riflettere alle 
feguenti regole . 

Quando l'Arco, ò l'Angolo dato fi truova minore di gradi pò, il 
Seno fecondo del dato Arco fi levi dal raggio , poiché la loro diffe- 
renza farà il Seno Inverfo primo del dato Arco , come è (lato dimo- 
flrato nel cap. 1 2. 

Se adunque fi vorrà manifeftare il Seno Inverfo primo peri' Arco 
di gradi ly. ^o\ bafterà levare il Seno retto fecondo del dato Arco, 
che è 9620594. dal raggio looooooo, perchè la differenza fraqueftì 
due numeri ^79406, farà il Seno Inverfo primo ricercato , cioè quello 
dell'Arco di gradi 1 5. y o\ 

Per Io contrario il Seno Invefo fecondo fi forma levando il Seno 
retto primo dallo fteffo raggio , perchè quello ne refta è il Seno Inver- 
fo fecondo ricercato , come fi è dimoftrato nello fleflo cap. 1 2. 

Cafo poi , che il dato Arco foffe maggiore di gradi 90, e minore di 
gradi 1 80, il Seno Inverfo primo fi formerà aggiugnendo il Seno ret- 
to (ècondo al ragsio ; come per efempio, dato V Arco di gradi 1 20, il 
di cuj Seno retto fecondo è 86 5o2 5:4: fé quefto Seno fi aggiugnerà al 
i^^ggìo ) ne verrà il Seno Inverfo primo 1 866 o a J4* per V Arco di gradi 
120, come fi è dimòflrato nel detto cap. 1 2. 

sAnnotazhne Terza* 

PER quello poi riguarda quei Logaritmi, che corrifpondono allt 
Seni Inverfi , il Cavalieri nel fuo Direttorio, & anche nella Tri- 
gonometria prefcrive una regola generale , ed è la fèguente . 

Si raddoppi il Logaritmo del Seno della metà di un dato Arco : al 
detto numero fi aggiunga il Logaritmo del numero affoluto 2, dalla 

P a det- 
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detta fomtni fi levi il Logaritmo delraggio , perchè la differenza farà 
il Logaritmo d^l Seno In verfo corriipondente al dato Arco • 

Come per efempio^ ricercandou il Logaritmo del Seno Inverfo 
peri' Arco di gradi 20, fi dovrà duplicire il Logaritmo del Seno di 
gradi lo, che è 9239^702, aggiugnendo ancora il Logaritmo del 
numero afibluto 2,cheèo3oi0300, per avere lafomma 187803704. 
Da quedafomma levato il Logaritmo del raggio, il reftante farai! 
Logaritmo ricercato 87803704, il quale ferve per lo Logaritmo del 
Seno Inverfo dell'Arco di gradi 20, quantunque manchi di una fola 
unità 5 per corrifpondere al vero Logaritmo del Seno Inverfo del da- 
to Arco 5 poiché il Logaritmo del Seno Inverfo di gradi 20. nelle Ta- 
vole fi pone 87803705, a caufa di quei rotti , che avvanzano , li quali 
importando più della metà di un' intero , fi denno contare come fc 
fbnero in intero , per avere ogni poffibile aggiuftatezza nel calcolo . 

Logaritmo del Seno Inverfo per T %Arco di gradi %o. 



Logaritmo di gradi io. 

Logaritmo duplicato 
Logaritmo del Binario 



92396702^ 



i. 



184793.404- 

03010300. 



Logaritmo del Raggio 



Somma 



187803704. 

loooooooo. 



Logaritmo ricercato 



87803704. 



Logaritmo eguagliato 



87803705. 



Queftaregolarefta fondata fopra ciò, che è flato dimoftrato ( nel 
CoroLdellaprop.j. dellìb. 6. di Euclide^) perchè fé nel femicircolo ABC, 
Tdv. t. ( Tavola 2. figura 13.) farà formato V angolo retto A D C, e fegnata la 
fi' 13 perpendicolare D H , la retta D C , farà il mezzo proporzionale fra 
il diametro A C , e la retta C H : partita per metà la retta D C in G, 
farà vero il dire , che come E C, a C G , cosi C D , a C H : ma perchè 
fi cerca il Logaritmo di CH,Seno Inverfo dell'arco DC; per ciò 
duplicando il Logaritmo di C G, fecondo termine della proporzione, 
con di più il Logaritmo del Binario, levato dalla detta fomma il Lo- 
garitmo del raggio (/^err/^ j.prop.delcap.ij.) quello, che rcfta,faràil 
Logaritmo di C H, ricercato . 



t//;i- 



l 

I 
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ftante farà il Compimento Aritmetico ricercato; avvegnaché quefto 
nome di Compimento Aritmetico altro non fignifica, che la differen- 
za fra un dato Logaritmo, & il Logaritmo del raggio. Se adunque il 
Logaritmo del numero aflbluto 20, che è i. 3010300, farà levato dal 
Logaritmo del raggio, che è 1 00000000, refterà il Compimento Arit- 
metico 8. 6989700, 

Quello fi è detto per li numeri aflbluti , fi dee parimente intende- 
re per li gradi del circolo , perchè il Logaritmo del Seno di gra- 
di 20, che è 95 J405 17, levato dal Logaritmo delraggro 1 00000000, 
refterà il Compimento Aritmetico del Seno di gra<u 20. o. 4^59483, 
come fi vede nel Tegnente calcolo . 

%i— — Il ■ ■ ■ ■ ■ ■ 

Logaritmo del Raggio x 00000000. 

Logaritmo del numero 20. 13010300. 

Compimento Aritmetic o 86989700. 

Logaritmo del Raggio^ xoooooooo. 

Logaritmo del Seno di gradi 20. 9534^5 ^7* 



Compimento Aritmetico 04659483. 



Dato qualunque Seno ^ ^angente^ Seccante^ Logaritmo^ 
&c. manifeftare queW Arco 9 ò quelC Angolo^ 

che gli corrijponde. 

C A P. XXVI- 

Siccome può cflTerc conofcinto un' Arco , ò un' Angolo, e che bi- 
fogni manifeftare il Seno, la Tangente , &c. del detto Arco, ò 
Angolo ; così molte volte può occorcre di avere conoiciuto un Seno, 
ò altra linea Trigonometrica ,e che fi voglia manifeftare quell'Arco, 
ò queir Angolo , che corrifponde alla detta linea data . 

Intorno a guefta operazione ponno occorrere varj cafi, cioè, che 
la data linea ha fegnata nelle Tavole Trigonometriche, òpure, che 
non fi ritrovi nelle dette Tavole : parimente può accadere , che la da- 
ta 
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tz linea , o Logaritmo , fia interamente fegnato nella Tavola ^ ò pure 
con qualche oiiTerenza • 

Quando il dato Seno ( lo fteflb vale dell'altre linee, e Logaritmi , ) 
fi trova interamente nelle Tavole, per conofcere queU' Arco, che gli 
corriiponde, baderà oflTcrvare nella colonna , a mano finiftia delle 
facciate deUe Tavole quel grado,minuto,e fecondo^che gli corriipon^ 
de i poiché quefto farà r Arco ricercato . 

Come per efempio, dato quefto Seno 2 107551, perche quefto Se- 
no fi ritrova precifamente nelle Tavole, bafterà vedere nella colon- 
na da mano finiftra qual grado , e minuto gli cor rifponde : ma perché 
in dirittura del dato Seno fi trovano minuti io, e nel principio della 
colonna gradi 1 2; fi dovrà dire , che V arco corrifpondente al dato Se« 
nofiadigradii23io\ 

Siumdoil dato Scno^ Tangente^ &c. mnfi ttwafsc ^ecifamente 

nelle Tavole • 

SE poi 11 dato Seno, ò pure qualfivoglia altra linea Trigonometri- 
ca non fi ritrovafse precifamente nelle Tavole , per determinare 
il loro arco , ò angolo,fi dovrà operare come fiegue . 

Suppofto adunque, che il dato Seno fia particole 2 108983, e che 
quefto numero non fi ritrovi giuftamente nella Tavola delli Seni s per 
riconofccre V arco corrifpondente al dato Seno , in primo luogo , dal- 
le Tavole fi dovranno prendere due Seni , uno de' quali deeeflcreil 
proffimo maggiore , e T altro il proffimo minore , a riguardo del dato 
Seno, che faranno il feno di gradi 1 2, io\ e quello di gradi 12. n\ 
quello particole 2 1075^1, e quefto 21 10403'. Notati quefti due So» 
ni , che fi ritrovano nelle Tavole , fi dovrà levare il Seno proffimo mi- 
nore dal proffimo maggiore , e dal dato , per avere le loro differenze, 
una delle quali farà 2 844, e V altra 1422. 

Con quefle due diff^enze , delle quali !a maggiore porta un'intero 
minuto nella differenza degli Archi , cioè fecondi tf o, fi potrà formare 
h regola di proporzione , con dire,fc particole 2844, portano 60. 
fecondi , quanti ne porteranno particole 1422, che faranno 30. fe- 
condi, li quali aggiunti all'arco corrifpondente al Seno proffimo mi- 
nore, ne verrà V arco ricercato di gradi 1 2, 10', 30''. corrifpondente al 
datoSeno2io8p8j, come più chiaramente fi vede nel feguentc cal- 
colo» 



Se. 
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Seno dato 21089S}. gradi iz. io\ 30^ 

Seno proffimo Minóre 2107561. gradi la, io\ 

Seno proffimo Maggiore 21 10405. gradi 12. ii\ 



Differenza Maggiore 2844. 
Differenza Minore 1422. 



Regola di Proporzione 2844. 6o'\ 1422. 30''. 



%Jvvm$mcn(OM 

OUiviancorafideeofTervare, che in quefta operazione , per fe- 
condo termine della regola del trc,fi dee adoperare quello,che 
viene indicato da quella differenza , la quale fi ritrova fra T arco del 
Senoproffimo minore , e quello del profumo maggiore: fé adunque 
la differenza fra gli Archi delli detti due Seni farà di 60. fecondi y tale 
ancora dovrà efiere il fecondo termine della regola di proporzione, 
e quando la differenza fofle di 5, ò pure di dieci fecondi, ancora il 5, ò 
pure il dieci fi porrà per fecondo termine della regola, come accade^ 
rà nel primo , e neir ultimo grado del Quadrante , nel quale le diffe- 
renze degli archi , fono di 5, e di i o. fecondi • 

Quando il dato numero fòjjh di un Smo Inverfo. 

OUando foflè dato un Senoinverfo per riconofcere il fuo arco, 
fa di mefliere enervare, fé fia maggiore , ò pure minore del rag- 
gio; poiché, quando farà minore del raggio, fi dovrà le vare dallo 
fteffo raggio , perchè il reflante farà il Seno retto fecondo dell' arco 
ricercato , come fi è dimoflrato nel cap. 1 2. 

Se poi il dato Seno Inverfo foflfe fuperiore al raggio, dal dato Seno, 
fi dee levare il raggio , perchè la differenza , che refta , farà il Seno ret- 
to di un* arco , il quale aggiunto al Quadrante, darà Tarco proporzio- 
nato al dato Seno, come fi è provato nello flefto cap. 1 2* 

Quando fojfe dato il Logaritmo di un Seno Inverfo^ 

PRopofto il Logaritmo di un Seno Inverfo , per riconofcere queir 
arco, che fpetta al detto Logaritmo, fi adoperila feguente re- 
gola. 

Al dato Logaritmo fi aggiunga il Logaritmo di gradi |o, che 

e 96- 
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è 95^9700. fi pigli la metà di queftafomma, che cercata fra li Lo- 
garitmi delliSeni, darà un'arco, il quale raddoppiato, fard l'arco * 
ricercato. 

Se adunque farà conofciuto il Logaritmo di quefto Seno Inverfb 
837482 ij, perfapererarcocorrifpondentc a quefto Logaritmo, fi 
aggiunga il Logaritmo di gradi 30, che è 96989700, e ne verrà la 
fomma, che farà 180737915. La metàdiqucfta fomma 903689x8, 
cercata fra li Logaritmi delli Seni , darà Y arco di gradi 6, i y\ Quefto 
arco raddoppiato farà V arco ricercato di gradi 1 2, 30', quello appun- 
to , del qualc.il Logaritmo del Seno Invcrfo fi è fuppofto 83748 2 1 y. 

Dato qualunque numero affoluto manifeflare 

il fuo Logaritmo . 

GAP. X X V I L 

PER manifeftare quei Logaritmi , che appartengono alli numeri 
affoluti, cioè quelli, che compongono la ferie naturale delh nu« 
meri i, 2, 3,4, jr,&c. bi fogna riccorrere all'ultima Tavola, la quale 
contiene ìi Logaritmi di tutti quei numeri naturali, che fi contano 
dall'unità fino alle dieci milliaja: ma perchè la detta Tavola non fi 
eftende più oltre delle dieci milliaja , e perchè contiene firmplicemen- 
te li Logaritmi delli numeri interi, perciò farà necefiario di dare quel- 
le regole, che ponno fervire, non folo per avere il Logaritmodi 
3ualunque numero intero fuperiorc a quelli delle Tavole , ma ancora 
i quelli , che follerò numeri rotti, ò pure compofti d' interi , e di rotti* 

Regola Prima. 
Quando il dato numero fi truova nelle Tavole, 

Quando il dato numero farà intero , e non eccederà il mafliìma 
della Tavola , che è il dieci mila, farà facilismo di ritrovare il 
fuo Logaritmo, perchè neir ultima Tavola fi trovano li Loga- 
ritmi per qualunque numero intero fino al decimo millenario: laon- 
de 5 fc per elcmpio farà dato il numero 1 20, nella detta Tavola fi cer- 
chi il dato numero, perchè in dirittura del detto numero farà il ri- 
cercato Logaritmo 2. 079 1812. 

Re- 
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Regola Seconda. 

Quando il dato numero fojjh fupcriorc al majjìmo della Tavola^ 

OGni oual volta il dato numero FofTe tale , che fuperailè il malli- 
modella Tavola Logaritmica deftmataperli numeri afToluti, 
Eer riconofcere il Logaritmo di un tale numero , fi dovrà operare ncl- 
; feguente forma ^ che è quella appunto infegnata di fopra nel Cap. 
2 5, quando fi è parlato del modo di comporre la Tavola Logaritmica 
dclli Seni . 

Ora fuppongafi dato quefto numero affoluto 1 56^66^ e che la Ta« 
vola Logaritmica non palli le dieci mila , per avere il Log^itmo cor** 
riipondante al dato numero, da mano delira fi dovranno feparare 
tante figure, che badino, acciò quel numero, che refta alla uniftra 
fia minore di dieci mila , che è il mailimo della Tavola Logaritmica di 
quefto Trattata • Ma perchè il dato numero è 156566, bafterd di fe- 
parare le due ultime figure , cioè 66, poiché il reftante dd detto nu*» 
mero farà minore del dieci mila . 

Fatta quefta fepar azione nelle figure del propofto numero, fi cer« 
chi nella Tavola il Logaritmo di 1565, che farà 3. 1945 145, come an« 
Cora fi dovrà prendere quella differenza, che fi ritrova fra il Logarit-^ 
model numero 1565, e quello del numero proffimo maggiore 1^66^ 
che farà 2774. 

Quefta differenza fi dovrà moltiplicare per 66. figure fepàrate dal 
dato numero , per avere il prodotto 1 850844 Quefto prodotto fera- 
prc fi dovrà partire per un numero, il quale fia compofto dairunità^ 
accompagnata con tanti zeri , quante fono le figure leparate dal pro« 
pollo numero a mano deffa-a, il quale numero, nel noflro cafo farà 
I oo,perchè due fono le figure fepàrate da mano deftra . Fatta queflà 
divifione il quoziente farà i83o,e84.centefimi; ma perchè il rotto è 
maggiore della metà di una unità intera, fi dovrà accrefcere V inte- 
ro di una un ita, e farà il quoziente 183 1> il detto numero aggiunto 
al Logaritmo del numero 1565, darà la fommaj. 1946974. 

In oltre, perchè il dato numero , del quale fi cerca il Logaritmo, è 
compofto di fci figure , la Caratteriftica 3. dovrà effere accrefciuta di 
due unità , come fi è infognato nel fine del Gap. 2 1 , effendo regola ge- 
nerale, che la Caratteriftica di qualunque Logaritmo dee fempre 
avere una unità meno delle figure, che compongono il numero cor- 
riifoodente al proprio Logaritmo : laonde fcla Caratteriftica 3 .farà 

Q^ mu- 
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mutata in j; con ciò rcfterà formato il Logaritmo del propofto nume- 
ro 1 56566, che farà y. 1 946974, la quale operazione più diftintamen- 
te fi vede nel feguente calcolo « 



Numero dato 1^6^66. 



Numero feparato iy6y. 1 66. 



Numero feparato 1565. 
Numero proffimo magg, 1 5 66. 


Logaritmo 
Logaritmo 


3.1945143. 

3. 19479 17. 


Figure feparate a deftra 66. 


Differenza 


2774. 
66. 


Del numero 1565. 


Quoziente 
Logaritmo 


i83i. 
3.194514?- 




Somma 


3.1946974. 


Del dato numero 156566. 


Logaritmo 


5.1946974. 



II fondamento di quefta operazione è manifefto, perchè le duefi^ 
gure tagliate da mano deftra del propofto num. importano 66. cen-» 
cefimi della differenza 2774, che fi ritrova fra il Logaritmadcl nume- 
ro I ^6^yC quello di 1566: laonde fé la detta difJcréza 2774. farà nuil- 
ciplicata per 66^ Numeratore del dato rotto , & il prodotto 1 83084, 
partito per Io Denominatore 100, il quoziente farà quel numero , che 
aggiunto al primo Logaritmo , eguagliando ancorala Caratteriftica , 
darà il Logaritmo ricercato . 

Regola Terza. 

Quando il dato Numero foffe compofto if interi^ e rotti. 

Potendo benché di raro accadere , che quel datò numero, del qua* 
le fi cerca il Logaritmo , oltre alle unità intere abbia aggiunto 
qualche rotto : fi dee ora f piegare il modo di formare il Logaritmo 
per un tale numero. 

In quello luogo , prima di dare la ricercata regola , fi dee offervare , 
come, per quello riguarda il prefcntecafo, li rotti ponno elferedi 
due forti , cioè rotti decimi , e non decimi . 

Li rotti decimi fono quelli, che hanno per loro denominatore l'uni- 
tà accompagnata dalli foli zeri, come fono il io, il 100, il 1000, il 
loooo, &c. Se adunque farà dato quefto rott0 56.centefimi, fi do- 
vrà dire rotto decimo . perchè il denominatore i oo, altro none, che 

l'uni- 
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r unità unita alli zeri : e quantunque il Denominatore del rotto fia 
IODI 00O5 &c. nulladimeno fi potrà dire rotto decimo , poiché V ordi-» 
ne delli numeri Aritmetici è tale , che una figura aggiunta dalla parte 
dcflra 5 coftituifce il numero antecedente dicci volte maggiore nel fuo 
fignifìcato, mentre il zero aggiunto air unità forma la decina; lade« 
Cina accrefciuta di un zero^ vale cento ,cioè dieci decine j&c. 

Rotto non decimo è quello, che per fuo Denominatore ha altro 
numero differente da quello, che reftacompofio dall' unità, e dalli 
zeri, come fi vede nel prefente rotto y 6. nonantacinquefimi, che fa* 
rà un rotto non decimo, non avendo il fuo Denominatore , come fi 
ricerca , per eflcre.un rotto decimo . 

La neceificà di quefta diflinzione è fiata , perchè li numeri interi 
uniti alli rotti decimi hanno li loro Logaritmi, non altrimente, che fé il 
numero intero ,& il numeratore del rotto follerò un folo numero ,non 
trovàdofi in ciò altro divario,che quello dellaCaratteriftica. Per mag- 
giore intelligenza di quefto fatto fi oflervi , che eflendo dato quefto 
numero 56,e29. centefimi, per riconofcere il fuo Logaritmo , bifo- 
gna confiderare, che fiailfeguente numero intero 5629. Se fi pren- 
derà il Logaritmo di quefto numero, che è 3. 7 J043 1 2, quefto ancora 
farà il Logaritmo di 55, e 29, centefimi , purché la Caratteriflica 3. fi 
muti in I, ftante che due fole fono le figure del dato numero intero: 
laonde il Logaritmo di 55, e 29. centefinù farà i. 7J043 x 2. 



Numero dato k6JSL 

' 100. 



mmm^^mammm^i^mm^m^mmmai^ta 



Numero unito 5629. Logaritmo 3.7504312. 



Del dato Num. vero . Logaritmo i. 75043 1 2. 



• 



Quando poi il dato numero intero foffe accompagnato da un rotto 
non decimo,per formare il fuo Logaritmo, fi dovrà pigliare il Logarit- 
mo dell' intero , e quella differenza , che fi ritrova fra il Logaritmo del 
numero intero , e quello del prollimo maggiore > ma àncora^ fi dovxà 
moltiplicatela detta differenza per loNumeratore del propofto rotto: 
poiché il prodotto di quefta moltiplicazione partito per loDenomina^ 
natore,nel quoziente,darà quel tàto,che fi dee aggmgnere al Logarit- 
mo del num: intero,per avere il Logaritmo del numero intero,e rotto* 




efimi 
mo 

ra la differenza fra il Logaritmo di 5^^ e quello di jr7^ che è 7£8^8. 

0^2 Quc- 
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Quefta diiFertfnza fi dee molciplicare per ap, numeratore del dato rot- 
to, & il prodotto 2 1291 7 a. partito perj4, Denominatore del dato 

rotto, il quo2Ìentcfarà4i28o,cy2.cinquantaquattroefimi, ilquale 
rotto fi dovrà contare per un' intero , e perciò il detto quoziente fa- 
rà 41281. Quefto quoziente aggiunto al Logaritmo del numero y5, 
ne verrà il Logaritmo ricercato , cioè il Logaritmo^lel numero ;tf, e 
a9.cinquantaquattroefimi,cherarà 1.7723151. 

Numero dato k6JS^ 

.^^ 54* 



Del Numero j6. Logaritmo i. 7481880. 



Differenza dal proflimo maggiore 76868. 
Numeratore del rotto 29. 



Quoziente 41 281. 

Del Numero 56, Logaritmo 1.748 1880. 



Del dato Numero vero Logaritmo 1.7^23161. 



o 



Regola Quarta. 

J^sndo il dato numero intero ^ e rotto non decimo^ foffh 
maggiore dei Majpmo numero della Tavola. 

Gni qual volta il dato numero compofto d' interi, e di rotti non 
^^ decimi , foffe tale , che fuperaflè il dicci mila , che è il Maflimo 
ilella Tavola Logaritmica , bifognerà operare nella feguente forma . 

Dato per cfempio il numero 1 25 36, e 13. vintifettecfimi, per for- 
mare il fuo Logaritmo in primo luogo da mano deftra del numero in- 
tero, fi dovrannofeparare tante figure, che baftino, acciò quelnu* 
mero , che refta dalla parte finiftra^fia minore di dieci mila , come fi è 
indicato nella feconda regola di quefto Capitolo y il che reitera effet- 
tuato , feparando una fola figura , cioè il 6. dal propofto numero • 

In fecondo luogo, dalla Tavola £1 prenda il Logaritmo di 1 2 5 3, che 
fari 3.09795 II. 

Terzo . Si prenda la differenza fra il Logaritmo del numero 1 23:3, 
cquello del proffimo maggiore 1 254, che è 3464. 

Quarto. Le figure feparate dalla parte deftra del dato nuniero, 
infìeme col ròfto, cioè 6, e i3.vintifcttcefimi, fi moltiplichino per 
3464, differenza, di fopra ritrovata , per avere il prodotto 22452^ 
Quefto prodotto il divida per 100, per avere il quoziente 224, e 5 2. 
centciimi . Quin- 
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Quinto * Il detto quoziente fi dovrà aggiugnere al Logaritmo del 
numero x 25 3, che fi è trovato 3. 0979^ 1 1, perchè la fomma di quefti 
due numeri 3. 0979736, farà il Logaritmo del dato numero , purché 
refii eguagliata la Caratteriftica, la quale dee efTere accrefciuta di una 
unità ; il che fatto , reflerà compiuto il Logaritmo del dato numero y 
che farà 4. 097973 6y come più apertamente fi può vedere nel feguen^ 
te calcolo • 



Numero dato 12536^1^ 



Num. ieparato 1253. j 62L 



Del Numero 
Del Numero 



1253. 
1254. 



Logaritmo 3. 0979511. 
Logaritmo 3>o98297y> 



DifKrrenza 
Figure feparate 



3454. 

62L. 



Quoziente 225. 

Del Numero 1253. Logaritmo 3^09795 11. 



Somma 



S^ 0979736. 



Del dato Numero vero 



Logaritmo 4.0979736- 



o 



Regola Quinta. 

Quando il dato Numero Joffè un fempHce rotto. 

Ccorrendo di dovere riconoicere il Logaritmo di un femplice 
_ rotto, baftcrà levare il Logaritmo del Numeratore^ dal Lo- 
garitmo del Denominatore, poiché drenante farà il Logaritmo ricer- 
cato , il quale fi dice Logaritmo defFetti vo , ò privativo , perchè fi tro- 
va minore del Logaritmo dell' unità , che è il zero . 

Se adunque fi dovrà manifeftare il Logaritmo di 7. trediciefimi, ba- 
llerà levare il Logaritmo di 7, che è o. 8450980. dal Logaritmo del 
i3)Cheè X. 1 13943 3, perchè il reftan te 2.68845 3/arà il Logaritmo del 
propoilo rotto, purché s'intenda fé mpre, come Logaritmo defFetti- 
VO3 che vale il dire, mancante dal Logaritmo dell* unità , che è il zero : 
equeftiLogaritmidefiFettivi,dagli Autori fi regnano con queftocara^ 
tere — 3 che apprefib degli Algebratici fignifica meno . 
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Numero dato JL^ 

13- 



Logaritmo del 7. 
Logaritmo del 13. 



C.84J0980. 
I- "39433- 



Logaritmo ricercato 



0.2688453. 



s 



Dato un Logaritmo manifeftare ilfuo numero 

corrijponaente . 

C A P. X X V I I L 

E farà propofto qualunque Logaritmo , e che fi cerchi di manifc- 
_ ftare quel numero afloluto^che gli dee corrifpondcre/a di mcftic- 
rc fcrvirfi della Tavola Logaritmica pofta nel fine di quello trattato , 
per riconofcere, (e il dato Logaritmo fia maggiore, ò minore del malr 
fimo Logaritmo pofto nella detta Tavola , che è 4. ooooooo. Logarit- 
mo del dieci mila • Ma perchè molti cafi ponno accadere in quella 
operazione 5 perciò farà bene di proporre alcune regole , per potere 
con facilità manifeftare quel numero, che fi ricerca fecondo la varietà 
del propofto Logaritmo . 

Regola Prima. 

Quando il propojlo Logaritmo interamente Jt trenta nella Tavola 

Logaritmica delti numeri ajjoluti. 

SE il propofto Logaritmo farà interamente notato nella Tavola 
Logaritmica, per fapere quel numero affoluto , che gli corrifpon- 
de, bafteràil vedre nella colonna da mano imiftra quel numero af* 
foluto , che corrifpondc al dato Logaritmo , poiché quefto farà il nu- 
mero ricercato : (e adunque ilpropofto Logaritmo fard 1.7993405', 
perchèquefto Logaritmo interamente fi ritrova nella Tavola Loga- 
ritmica delli numeri aflbluti , e nella colonna da mano finiftra gli cor- 
rifpondc il numero 63, quefto farà il numero ricercato} e cosi di tutti 
gli altri . 
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Regola Ssconda. 

^ando il dato Logaritmo^ quantunque minare delMaJJimo della Tavola^ 

non fi trovi frecifamente nella Tavola. 

SE il propofto Logaritmo fofle tale , che quantunque minore del 
Maffirao della Tavola, nulladimeno non fi trovaffe fra li numeri 
legnati nella detta Tavola , ma fofTe da quelli differente , per manifc 
ilare il numero aflbluto corrifpondente ad un tale Logaritmo , il qua- 
le numero Tempre farà accompagnato con qualche rotto, quando pe- 
rò non folTe un Logaritmo deffetivo, il di cui numero farà un femplicc 
rotto, fi dee adoperare la feguente tegola . 

Nella Tavola Logaritmica delli numeri affoluti , fi prendano li due 
Logaritmi proffimamente maggiori, e minori del dato Logaritmo, 
regnando ancora quel numero afloluto, che corrifponde al Logarit- 
mo proflimo minore . Fatto quefto, non folo fi pigli quella differen- 
za, che fi ritrova fra il Logaritmoproffimo maggiore, àilproflimo 
minore , ma ancora quella fra il proffimo minore , & il dato Logarit- 
mo. Di queftedue differenze fi dovrà formare un rotto , il quale ag- 
giunto a quel numero intero , che corrilpondc al Logaritmo proffimo 
minore , darà il numero ricercato . 

Se per cfempio farà dato il Logaritmo 1.4771579, per riconofccrc 
il fuo corrifpondente numero afloluto,primieramcnte fi prenda il Lo- 
garitmo proffimo minore 1.4771212, al quale corrifponde il numero 
30: fi pigli ancora il Logaritmo proflimo maggiore 1.4913517,000 
quello del numero 3 1. 

La differenza fra li due Logaritmi proifimi maggiori , e minori è 
142405, e la differenza fra il proflimo minore,& il dato e 367. Quefta 
minore differenza pofta per Numeratore , e quella maggiore per De- 
nominatore, refterà formato quefto rotto 367. cento quarantadue 
mila,equattrocentocinqueefimi,il quale aggiunto al numero 30, che 
corrifpondeal Logaritmo proflimo minore, fi avrà il numero ricer- 
cato 30, e 367. cento quarantadue mila , e quatrocentocinqueefimi, 
cioè quello, che corrifponde al propofto Logaritmo i. 4771579- 

Quelli poi, che voleffero il detto numero accompagnato con un 
rotto decimo, dovranno fervirfi della regola di proporzione , ponen- 
do per primo termine la maggiore differenza ; per fecondo la minore 
differenza; per terzo termine il io, il 100, il 1000, &c. poiché ilquar- 

to termine farà il Numeratore del ricercato rotto decimo ^ del quale 

il 
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il Denominatore farà il io, il loo^il looo^&c laonde il rotto decim» 
farà 3 . miUeefi mi in circa . 

Logaritmo dato i./^yji^jg. 

Del numero 30. Logaritmo proffimo Minore 1.4771 2 12. 
Del numero 3 1. Logaritmo proffimo Maggiore i . 49 1 3 6 1 7. 



Differenza Maggiore 14240^. 

Differenza Minore 367. 



Numero ricercato ao-i£Z- Col rotto decimo 30 -L. 



Regola Terza. 

Quando il dato Logaritmo farai fuperiore al Majpmo Logaritmo 

della Tavola. 

SE il dato Logaritmo farà maggiore del Maflimo Logaritmo della 
Tavola , che è 4. ooooooo, per manifeflare quel numero , che gli 
dee corrifpondere nella ferie naturale delli numeri, in primo luogo 
bifogna oflervare la Carattcriftica del dato Logaritmo , perchè 
quefta fempre ci dimoftra di quante figure farà compofto il numero 
corrifpondente al detto Logaritmo . La detta Carattcriftica, qualun- 
que ella fia, fempre ii dovrà ridurre allamaifima Carattenftica della 
Tavola 5 che è 3. 

In fecondo luogo^il dato Logaritmo colla Carattcriftica 3. (ì dovrà 
ricercare nella Tavola 5 per vedere fé in effa fi ritrova ^ ò non fi ritrova 
adequata mente. 

Se il propofto Logaritmo colla Carattcriftica 3 -fi ritroverà ade- 
quatamente nella Tavola ) bifognerà notare quel numero affoluto, 
che nella Colonna a mano fìniftra gli corrìfponde , aggiugnen- 
dogli tanti zeri, quante fono quelle unità delle quali fi è diminuii- 
ta la Carattcriftica del dato Logaritmo, per ridurla alla Caratteri* 
ftica3. 

Propofto adunque il Logaritmo y. 7403^27, per manifeftare quel 
numero afloluto,checorrilponde al detto Logaritmo, la Carattcri- 
ftica 5. fi dee mutare nella Carattcriftica 3, per formare quefto Loga- 
ritmo 3. 7403627. Ma perchè quefto Logaritmo fi trova precifamen- 
tc nella Tavola, & ha per fuo numero affoluto corrifpondente il y y ooj 
a quefto numero fi dovranno aggiugnere due zeri, perchè la prima 

Ca- 
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Caratteriftica 5. fi è diminuita di due unità , per ridurla alla Caratteri- 
dica 3: laonde il numero ailolucocorrifpondente al dato Logaritmo 
farà yy 0000. 

Cafo poi , che il dato Logaritmo , ancorché mutata la Caratterifti- 
ca nel 3, che è la maffima della Tavola, non fi ritrovale interamente 
nella Tavola Logaritmica delli numeri afloluti , fi dovrà pigliare dalla 
detta Tavola , tanto il Logaritmo proffimo minore , quanto il proifi- 
mo maggiore, fegnando ancora li loro corrifpondenti numeri alTolu* 
ti . Dopoi fi dovranno riconofcere quelle due differenze , che fi ri- 
trovano fra il prolfimo minore , & il proffimo maggiore , e fra lo flefTo 
prortimo minore , & il dato Logaritmo : Avute quefle due differenze 
fi dovrà comporre la regola di proporzione , ponendo per primo ter- 
mine la differenza maggiore, per fecondo la minore, e per terzo 
r unità con tanti zeri , quante fono quelle figure , che mancano al nu- 
mero ricercato, le quali figure denno edere una più delle unità della 
Carattcriflica del dato Logaritmo, il che fatto il quarto termine della 
regola di proporzione darà quelle figure ^ che aggiunte al numero af- 
foluto corrifpondente al Logaritmo proflimo minore , daranno quel 
numero , che fi ricerca* 

Come per efempio, fuppoflo il Logaritmo y.tf 805463, per rico- 
nofcere quel numero a/foluto , che dee corrifpondere aqueuo Loga- 
ritmo , primieramente la Caratteriflica y, fi dee mutare nella Carat- 
teriftica 3, per avere quefio Logaritmo 3. 6805463. 

Fatta quefla mutazione della Caratteriflica,nella Tavola delli nu- 
meri affoluti fi cerchino due Logaritmi , che fiano il proifimo minore , 
& il proilimo maggiore , rifpettivamente al dato Logaritmo colla 
Caratteriflica 3, de^ quali il proflimo minore farà 3. 6805 168, Loga- 
ritmo del numero 4792, & il proffimo maggiore è 3. 6806074^ Loga- 
ritmo del numero 4793* 

La differenza fra il proffimo minore , & il proffimo maggiore farà 
906. Quella fra il proffimo mmqre , & il dato 295. 

Con quefle differenze fi componga la regola del Tre , con dire ^ 
fé la maggiore differenza 4793, dà la minore 295, che cofa darà too# 
poiché il quarto proporzionale 32, e 508. novecentoefimi faranno 

3uelle figure, che fi dovranno aggiugnerc al numero 4792., corrifpon- 
ente al Logaritmo proffimo minore , per avere il numero corrifpon- 
dente al dato Logaritmo 5. 6805463, che farà 4792 3 3, mentre il rot- 
to del quarto proporzionale è maggiore della metà di un' intero • 
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togénritmo dato 5.6805453* 



Mutata la Carattcriftica Logaritmo 3.6805455. 

Proffimo Minore Num. 4792. Logaritmo 3.6805168. 
Proffimo Magg. Nam. 4793. Logaritmo 3.6806074. 

Dififercnza Maggiore 906. 

Differenza Minore 295. 



Quarto proporzionale 33 

Numero ricercato 479233 



\ 

La ragione di ciò è manifefta , poiché , (e il numero afToIuto 
corrifpondente al Logaritmo 3.6805463, è 4792, e 33. centefimi, 
& il Logaritmo dato 5.6805463, a caufa, che la Caratteriflica 5. 
fupera di due unità la Caratteriftica 3, (ì truova centuplo , ò pu- 
re due volte decuplo di 3.6805463^ ne fiegue , che il numero di 
quefto Logaritmo debba edere centuplo del numero di quello, ma 
perchè due figure aggiunteadun dato numero lo fanno cento voi* 
te maggiore ; farà vero il dire, che le due figure 33, aggiunte al 
numero 4792, dar^anno il numero conveniente ai dato Logaritmo. 

Regola Quarta. 

^ando il dato Logaritmo fojfe difcttuofo^ ò frivativo. 

Finalmente , fé il propoflo Logaritmo fofTe difettuofo , per rieo^ 
nolcere il Aio numero , che farà un rotto dell' unità divifa ia 
jo, in 100, in 1000, & anche più parti, fecondo che piacerà. 

Per formare queflo rotto corrifpondente ad un Logaritmo pri« 
vativo, il dato Logaritmo fi dovrà fottrare dal Logaritmo delnu* 
mero io, ò pure da quello del 100, daquellodel 1000, &c. poiché 
la differenza ricercata nella Tavola darà il Numeratore del rotto, 
il quale per Denominatore avrà il io, il 100, il 1000, &c. fecon« 
dochè porterà V operazione . 

Per efempio di quefla regola iia dato il Logaritmo difettuofo 
1.2306227, del quale volendofi fapere quel numero rotto, che li 
corrifponde , (i dovrà levare dal Logaritmo di dieci mila , che è 
4.0000000, per avere la differenza , che farà 2. 7693773. Quefta 
difierenz^ cercata nella Tavola Logaritmica ha per fuo numero cor^ 

rifpon^ 
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rifpondente 588, che farà il Numeratore del ricercato rotto , del 
quale il Denominatore farà loooo: laonde il numero dovuto al da- 
to Logaritmo fard 588. diccimillefimi. 

MoTtiflìme altre notizie fpettanti alle Tavole Trigonometriche, 
tanto Lineari , quanto Logaritmiche fi potrebbero aggiugncrc in 
quefto luogo, ma perchè ftimo di avere a baftanza aperta la ftra- 
da alli Principianti, per potere intendere quelle cofe, che piùdif> 
fUTamente vengono fpiegate dalli Scrittori, e perchè non vorrei di 
fovcrchìo fiancare la foffcrenza di chi legge, per quefta fola ca* 
gione il tutto rralafcio, perpaffare alla fìeffafoIuzionedclliTrian<* 
goU, per la quale unicamente fono ftate fabbricate le Tavole Tn<i 
gonomctrichc , lino ad ora fpiegate . 



Fine 4et Trhm Uhro , 
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DELLA TRIGONOMETRIA 
PIANA 

LIBRO SECONDO. 



U Ompiuta la fpìcgaztonc di quelle Tavole , che dcn- 
no fcrvire per la foluzione delli Triangoli , fino 
4)rincipale della Trigonometrìa, in qucfto luogo, 
non folo è neceffario di proporre quei Teoremi , 
che fono la bafe fondameutalc per ifciogUerc^ 
qualunque Triangolo piano , ma ancora quei 
Problemi , li quaU iniègnano le regole pratiche 
per ule operazione. 

Ma perchè, come fi è notato nel Cap.^. del primo Libro ^ nelle Dif- 
fmzioni 6, ej, li Triangoli piani fono di due forti, cioè Rettango- 
li , & Obliquangoli , in primo luogo fi dovrà trattare della foluzione 
delli Triangoli Rettangoli , e nel fecondo degli Obliquangoli . 

Inoltre, perchè la foluzione delli Triangoli fi può fare colle fole 
Linee, e colli Logaritmi, per quella cagione è ncceflario il proporre 
quei fondamenti , che fn-vono per qoefte due operazioni . Li Trian- 
SoU poi fi C:iolgoiKl colle Lince , quando per riconofcere le partì 
delli Triangoli, fi adoperano li Seni, le Tangenti, le Seccanti , &c. 
e colli Logaritmi, quando la detta operazione fi fòcoU'^^odellc 
fole Tavole Logaritmiche, come più chiaramente fi comprcndeii 
O0èrvando la ftcifa pratica . 
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Spiegaz^ione di alcuni T^ ermim fpettanti alla 

Trigonometria Piana . 

C A P. L 

ESfendoehc la notizia del fignificatodi quei Termini , li quali ven- 
gono adoperati in una Dottrina , non poco ajutano V intelligen- 
za di quelle regole ^ che fono propoftc : perciò dovendofi parlare del- 
la foluzionc delli Triangoli Piani , farà bene fpiegare il fignificato 
di alcuni Termini , che per lo più fono adoperati nel prcfcnte trat- 
tato . 

Primo. Nelli Triangoli Rettangoli Bafe^òlpotcntdfa fi dice quella 
linea ^ che fi trova fottefa, ò opppofta all' angolo retto , conicela 
tmv.^. retta A Q nel Triangolo rettangolo A B C^(Tavoìa 3. fy:ura i.) 
^^- ' • Secondo . Nelli Triangoli rettangoli ^ Lati fono quelle linee, che 
fognano V angolo retto , come fi>no A B, B C . 

Terzo . Nelli Triangoli obliquangoli delle tre linee del Triangolo , 
duca beneplacito ponno efière lati del detto Triangolo, nel quale 
cafo hi terza linea li dirà la baie . 

Quarto • Angolo aggiacente ad un lato dicefi quello, che fi trova 
vicino al detto lato , come V angolo A, il quale fi chiama aggiacente, 
non folo al lato A B , ma ancora air Ipotenufa A C, e T angolo C,è 
aggiacente al Lato B C, perchè niente s' interpone fra V angolo C , & 
illatoBC. 

Quinto. In tutti li Triangoli, Iati, & angoli oppofti fi chiamano 
quelli, che fono in dirittura V uno all'altro : come per cfempio , 
r angolo A , fi dice oppoflo al Iato B C, & il lato B C, oppofto all'an- 
golo A . 

Setto . Nelli Triangoli obliquangoli , V angolo oppofto alla hafe fi 
dice angolo /^mw/^ : come per efempio, fé nel Triangolo obliquan- 
r«.j. gola ABC ^(Tavola ^.fgura 4.) la bafe farà A B , T angolo verticale 
^^'^' fardi' angolo C. 

Settimo. Conofcere la fpecie di un' angolo, altro nonfignifica, 
che fapere,fe il detto angolo fia acuto, ò pure ottufo , che vale il dire 
maggiore, ò pure minore dell' angolo retto, mifurato dalla quarta 
parte del Circolo , che è gradi 90. 

Ottavo . Dato , ò conofciuto fi dice un lato, & un' angolo , quan- 
do fi sà,q\iante oncie , piedi, pertiche, &c. fia una linea del Triangolo, 
òpurequanti gradi fia il propoftc angolo : poiché le oncie, lip^cdi^ 

&c. 
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&c. mifiirano le linee del Triangolo , & il numero deUi ^2nl<ragionc 
colo mifura la grandezza degli angoli , il che non accade , ogm^jgilo , 
volta le linee delli Triangoli fofTero femplicemente indicate colli luK 
meri delle Tavole: poiché quefte mifure fono tottalmente arbitra* 
rie , e calcolate folamente per manifeftare quella ragione ^ che fi ritro« 
va fra le dette linee . 

Nono . Angolo comprefo dicefi quello , che refta formato da due 
lati , come Y angolo A, perchè formato dalli due lati A C , A B, fi dirà 
comprefo dalli detti lati A Q A B. 

Decimo . Perpendicolare nel Triangolo obliquangolo , è quella 
linea ^ che da un' angolo del Triangolo fi guida perpendicolare al la- 
to oppofto al detto angolo, come la linea C D, (Tavola z, figura i5. Tdv.i. 
ó* 1 7 . ) la quale guidata dall' angolo C, forma angoli retti con AB, ^'^^f * 
lato oppoAo all' angolo C . 

Teoremi Lineari per li Triangoli Piani . 

CARI I. 



I 



Primo Teorbma Piano Lineare^ 

il tutti li Triangoli piani Rettangoli , quando r Ifotenufa fi pme per 
Raggio del Circolo , li due altri lati fono Seni degli ^Angoli oppofti alli 
detti lati . 



I<à verità di quefto Teorema farà manifefta, fé fi riAetterà a quanto 
fi è fpiegato di fopra nel Lib. i. alCap. 7.eflendofiivìdimoflrato^ 
come nel Triangolo rettangolo F G B, ( Tavola 1. figura 8. ) fatto ce»- r«. i. 
tro in F , e colla diftanza dell' Ipotcnufa F B , fègnato V arco A BC , Àx- «• 
la retta B G ^ farà feno dell' arco B C , e dell' angolo B F G : come an- 
cora la retta F G , (per la ^j^. deli, di Euclide ) eguale alla retta B H , fa- 
rà feno dell'angolo F B G ,^flendo B H, feno delF angolo BFH^il 
quale angolo ( per la z^. deli, di Euclide ) eguaglia V angolo F B G . 

Secondo Teorema Piano Lineare. 

N Elli Triangoli Rettangoli , quando un» di quei ititi ^ che formano f%An^ 
gok retto , Jark /ìabtlito ftr Raggio dei Cirioìo, t ahro iato Jori la 
Tangente deW angolo opfoflo ,el' Jfotenuja divemeri la Seccante del' 
I9 fiejjo angolo. 

Da- 



i54 / 

pdla Trigonometria 

6 rettangolo À B E , ( TavoU %. figura io.) le dal 

/a. ABjfarà dcfcritto l'arco B V^per io Corol.de}Uprop. 

/c) r altro lato BE, diverrà Tangente dell'angolo 

/arimente l'Ipotenufa AE , ( per la Dif. ig.delCap./^ 

.j farà la Seccante dello fteflb angolo B A E . Lo ftcflb 

é il centro del Circolo faràinB,(rai»/^ a./gw" 8.) col 

^, perchè ancora in quello cafo il lato C A diventa Tangen- 

Agolo A B Cj e r Ipotenufa A B, fi fa la Seccante dello HcUò 

>ABC. 



DA qucfto Teorema ncGcgue, che quella ragione, laqualefi 
trova frali lat/diunTri3"So]o rettangolo fi poiTa avere, po- 
nendo perraggio dd Circoloqualunque linea delli Triangoli rctcan- 

T-t..,. ^""^DimoPravcn^. ^^^/ Triangolo ABC ( Ta'voh ^ figura i ) 

U-i' coIl'aneoloBrfrf''g''***'9°' ^ angolo Agradisa 18, e 1 angoloD 

(perìatz je/'-^'^'*'^^''^0 <^o^p™^^^<^^^^^ angolo A , gradi 5 

fcir ' ^ ^' ^ ' ^ 



li 57.42: 
j^J^qypfto Triangolo farà raggio l' Ipotenufa A D, ( per lo i. Teorema 
j:gfte/ffCap.)i\lztoh D, farà fcno di gradi 32. iS\ &A Bparimcnte, 
rJ^ìcno deir angolo D, gradi 5 7. 42', le quali lince nelle Tavole fono 
y^P, Raggio feno di gradi 90. xooooooo. 

pP,SenodeirangoloA,gradÌ32. i8\ 53435*,?- 

AB,SenodcIi'angoloC,gradÌ57, 42'- 8452618. 

Se nello fteflb Triangolo ABC,(T(i'w/«3..^Kr« 2.) pcrra^iofa- 
T'*- ^' rà ftabilito il lato A B: nelle Tavole la ragione (felli lati del propofto 
'' *' Triangolo, farà la feguente 

AB, Raggio fcno di gradi 90. 20000000. 

B C,Tangentc dell'angolo A^. 32.18*. tf 3 2 1 73 8. 

A C,SeccaBte .dell'angolo A,g. 32. j8\ 11830654. 
Finalmente , (^er hpafgto Teorema ) fc nel Triangolo A BC,( 7*41». 
T-V.3. ja:}. figura 3.) il lato CB, farà raggio del Circolo ; fatto centro in C, 
^*" ^' colla diftanza C B,fegnato l'arco B D, l'altro lato B A, di verrà la Tan- 
gente dell'angolo C, e C A, la Seccante : nel qual cafo la ragione del- 
li lati del Triangolo nelle Tavole farà la feguente . 
CB, Raggio fcno di gradi 90. 10000000. 

BAjTangentc dell'angolo C,g. 57. 42*. 15818436. 
A CjSeccante dell'angolo C,g. 57. 42\ 18714243. 
In tutti queftitrecafifipotrà avere quella ragione, che firitrova 

fra. 
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fra quei lati , che formano un Triangolo rettangolo , la quale ragione 
dee ièff>pre effere la ftelfa ; peixhè due iati del medeiimo Triangolo , 
fcmpre fra di loro hanno h medcfima ragione : laonde la ragiono 
dcir Ipotenufa A D, come raggio looooooo. a D B, feno di gradi 3 2. 
1 8\ y 345 5 2 3; così la ftefla Ipotenufa AD^come Seccante dell'angolo 
Aggradi 32. i8\ 11830654, a BD Tangente dello fteflò angolo A 
6321738. Il che mamfeftamente da à divedere, che adoperando le 
Tavole Trigonometriche , qualunque lato delli Triangoli rettangoli 
nella foluzione delli Triangoli , può effere ricevuto come raggio , pur* 
che gli altri lati (i uniformino a quello fi è dimoilrato nelli due pro-^ 
polli Teoremi . 

Terzo Teorema Piano Lineare. 

IK tutti li Triangoli piani li lati delli detti Triangoli fono fropcfzkniU 
colli Seni degli [/fngoli oppojfi alti detti lati . 

Dato un Triangolo di qualunque condizione egli fia; come per 
efempio il Triangolo K L M, ( Tavola 1 . ^ura 6. ) dico , che li lati cofti- ^^^^ *• 
turivi di quefto Triangolo fono proporzionali colli Seni di quei An* ^' ' 
goli, che fi trovano oppofti alli detti lati , che vale il dire, la lunghes* 
za del lato K M, ftarà al Seno dell' angolo oppofto L ; come ftà il lato 
K L , al Seno dell' angola oppofto M . Parimente il bto M L , al Seno 
deir angolo K, ha quella ftefla ragione,che il lato K L al Seno dell'An- 
golo M. 

Quefta verità fi può dimoftrare in due modi , cioè colle Corde ^ fe- 
condo il coftume degli Antichi Scrittori, e colli Seni conforme all'ufo 
moderno • 

Trima D'tmoflr azione . Dato il Triangolo piano A B C, ( Tavola 2. fh r^^. x: 
gura I y ; j all' intorno di quefto Triangolo ( per la ^.del/^ di Ewlide ) fi A|. if • 
deferiva il Circolo A B C, il di cui centro fia il punto D . Sì partino 
per metà tutti li lati del Triangolo in G , E , & F . Dal centro D , fi fe^ 
gninoleretteDG,pF,DE: come ancora le rette D A, DC, DB. 
Compiuta quefta operazione ficonfiderkio li due Triangoh B D G , 
A D G, li quali {per V S.dcl i. di Euclide ) avranno li due angoli B D G , 
A D G, fra di loro eguali ; ma perchè tutto T angolo B D A, coftiruito 
al centro D , (peì^ la 20. del j. di Euclide) è doppio dcir angolo B C A 
fatto alla circonferenza ; nefiegue, che l'angolo BDG, fia eguale 
air angolo B C A . Ciò ftante , eflcjftdo la retta B G , Seno dell' angolo 
B D G 3 ancora la fteflà linea BG , farà Seno dell'angolo B C A. Nella 

S ftef. 
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ftefTa maniera fi dimoftrerà,che A £ (ia Seno dell'angolo ABC; Ma 
perchè tutto il lato B A , ftà a tutto ti lato A Q come la metà B G, alla 
•metà A E : ne fiegue^ {per C ii. del ^. dt Euclide) che ancora il lato B A, 
ftarà al lato A C, come il Seno dell'angolo C , al Seno deU' angolo B , 
come fi dovea dimoftrare . 

Seconda Dtmcjflrazkmefstta colli foli Seni . Nelli due Triangoli ABC, 
r^v.i. ( Tavola z. figura i6.é 17.) in uno de quali ,doè nella figura 17. Tan- 
*^^\j^ ' golo B 5 è ottufo^ e tutti gli altri angoU acuti , fatti centri li due angoli 
Àj e B , colli raggi eguali fi deicrivino E G , H K , e fi legnino le tre li- 
nee E F, C P, H I^ tutte perpendicolari ad A B . Fatto quefto , la ret- 
ta E F, farà Seno dell'angolo A : H I, Seno dcir angolo B , acuto nella 
figura i6.& ortufo nella figura 17. come fi è infegnato nel Cap. 4. del 
primo Libro4iir annotazione della 13. Diffimzione, Ora confidcrando li 
treTriangoliCAD,EAF,HIB,eflcndoletreljneeCD,EF,HI 

paralcUe , li detti Triangoli {per lo Corol. della 4. del 6. dt Euclide ) faran- 
no fimili fra di loro , e per confequenza li lati dcUi detti Triangoli fa- 
ranno proporzionali : laonde A C , a C D , farà come A E , ad E F : 
ma perche A E fi è fatta eguale ad H B : ancora la ragione di A C, à 
C Dy farà quella di H B , ad E F : come parimente la ragione di C D, a 
C B, farà quella di H I ad E F : adunque ( per la ragione dell'egualità 
perturbata ) A C, ftarà a C B, come H I , ad E F : in oltre ( per la ragio^ 
ne permutata) AC, ftaràadHI, comeCB,adEF:maperchcHIfi 
è dimoflrato Seno dell' angolo B, & E F Seno dell' angolo A ; ne fic- 
gue 5 che là ragione del lato A C, al Seno dell' angolo oppofto B, farà 
la fteffa 5 che quella del lato C B, paragonato al Seno dell' angolo A , 
come fi dovea dimoftrare . 

Quarto Teorema Piano Lineare. 

IN tutti li Triangoli piani la fomma di due lati flà alla differenza fra li 
detti lati 5 come la Tangente della metà della fomma delli due Jìngoli 
alla Bafe^ alla Tangente della dijferenza delli detti due angoli alla Ba- 
' /p, dalla metà della loro fomma . 

m 
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Cqfh-uzme . Fatto centro in B, colla diftanzadd minor Iato B A, 
fi fcgni il cerchio A F E ^ che tagli il maggior lato BC in E , e la bafc 
A C in F . Si prolunghi il lato C B, fino alla circonferenza del circolo 
in D , Si fegni la retta A D, la quale dovrà cflere divifa per metà in K, 
notando la retta KB. Inoltre, perii centro B,fi guidi Bl^paralella 
allabafcAC: e finalmente fi iegniKO eguale a KI, per avere O A 
eguale ad I D : come ancora fatto centro in B, colla diftanza B K fi fe-> 
gni r arco K N . 

Dimoftraziane . Per la diffinizionc del Circolo efiendo B A eguale a 
B E: la porzione E C farà la differenza fi-a li due lati A B ^ B C >comc 
ancora per efTere B D eguale a B A , tutta la retta C B D , farà la iomr 
ma delli due lati C B,B A . In oltre eifendofi divifa per metà la retta 
A D in K ,{perr S.Jei i. diEuclidc) lidueangoli A BK, K B D, faran- 
no fi-a di loro eguali ; e (fcr la^.del^. di Euclide ) Y angolo B K D , farà 
angolo retto: laonde fé dal centro B, colla diftanza B K farà fegnato 
r arco K N, la retta K D farà la Tangente dell' angolo K B D , e K I k 
Tangente dell' angolo K B I . Parimente nel Triangolo propofto 
ABC, {per la 3 2. del i. di Euclide) efièndo l'angolo cfteriore A B D 
eguale alli due oppofti interiori B A C, BC A, T angolo K B D metà 
dcir angolo DBA, eguaglicrà la metà della fomma fatta dalli detti 
due angoli B A C,B C A : e perciò la retta K D farà la Tangente del- 
la metà della fomma delli due angoli aggiacenti alla baie AC. Di 
più efiendo la retta B I, paralella alla bate A C, ( per la 29. del u di Eu^ 
elide) non folo Tangoloefteriore I B Deguaglierà r intcriore C; ma 
ancora faranno eguali li due alterni I B A , B A C : dal che ne fiegue , 
che efiendo V angolo K B D eguale alla metà della fomma fatta dalli 
due angoli B A C, B C A; V angolo K B I farà la differenza delli detti 
due angoli dalla metà della loro fomma ; poiché lo fielfo angolo 
KBI,è quel tanto appunto, che manfca air angolo C^ per com- 
piere la metà della fomma delli due angoli B C A , B A C , e cho 
fopravanza all' angolo B A C , per renderfi eguale alla metà del- 

"--—--- ' • • retta^ 

due an- 

^ ^^ , , dellaloro 

fomma. 

Ora confiderando tutto il Triangolo D A C , nel quale la retta I B 
fi è fatta paralella alla bafe A C, (per la 2. del 6. di Euclide ) la ragione 
di A I,ad I D farà quella di C B , a B D ; e per la compofizione della 
ragione A D, ftarà a D I,come ftà C D, a D B : e raddoppiando li con- 
fequenti di quefte due ragioni} A D farà a DI,più O A , come C D'a 
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DB più B E: parìmencc per Uconverfione dcllaragione A D, farà ad 
I O , come C D ad E C : ma perchè le metà fono nella ragione delli 
loro tutti, ne fiegue , che la ragione di K D a K I farà la ftefla, che quel^ 
la di C D, a C E . Eflièndofi adunque dimoftrato di fopra , che la reta- 
ta C D » è la fomma delli due lati C B, B A : che C E è la differenza fra 
li detti lati A B, B C : K D la Tangente della metà della fomma delli 
due angoli aggiacenti alla bafe A C: KI la Tangente di quella diffe- 
renza , che hanno gli angoli B A C , B C A aggiacenti alla bafe , colla 
metà della loro fomma: refta interamente mmoftrato quel tanto fi 
contiene nel propofto Teorema 3 cioè che la fomma delli due lati di 
un Triangolo uà alla differenza delli detti lati , come la Tangente del- 
la metà della fomma delli due àngoU aggiacenti alla bafe y alla Tan- 
gente di quella differenza, che hanno li detti angoli paragonati colla 
metà della loro fomma, come fi dovea dimoftrare « 

Cerellario Trimo. 

E Sfèndo r angolo IBD, {per la ig. del primo degli Elementi) eguale 
air angolo C , come ancora T angolo I B A (/>^ hftejfapro^. 29.) 
eguale air angolo B A C ; ne fìegue , che l'angolo I B K , non folo fa- 
rà la differenza delli due angoli A , e C dalla metà della loro fomma , 
che è r angolo D B K : ma ancora lo fleffo angolo I B K , farà la metà 
di quella differenza , che fi ritrova frali detti due angoli A ,e C , men- 
tre r angolo A eccede T angolo C , del doppio dell' angolo I B K , Se 
adunque {per la Trop. antecedente ) la fomma delli due lati A B , B C fta 
alla loro differenza C E , come fta la retta K D tangente della metà 
della fomma delli due angoli A , e C , alla retta K I tangente della 
differenza delli detti angoli dalla metà della loro fomma» ancorala 
fomma delli detti due lati A B , B C alla differenza C E , farà nella ra- 
ragione di KD, Tangente della metà della fomma delli due angoli 
A , e C , a K I Tangente della metà di quella differenza ,che fi ritrova 
fra li detti angoli A ^ e C . 

C&rollarié Se€ond<y. 

fl^i^ f^ Onfiderando Io fleiTo Triangolo A B C, ( Ta^ixiìa 2. figura 1 2.) per* 
V^y che li lati del detto Triangolo ( per la Trop. 3 . del cap. 1 . deliib. 2. 
diquefto trattato){ono proporzionati colli Seni degh angoli oppofli alJi 
detti lati (;?«^/' 11. del ^.dtgh Elementi) zncQxzXziommz filtra dalli Se- 
ni degli Angoli A , e C^ fiarà alla loro differenza, come (là la retta 
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K D ^ Tangente della metà della fomma delli predetti angoli A ^ e C a 
K t^come Tangente della diHerenza delli detti angoli daUa metà del- 
la loro fomma ; ò pure come Tangente della metà di quella dif- 
ferenza , che fi ritrova fra li predetti angoli A , e C : laonde farà vero 
il dire , che la fomma del Seno dell' angolo A , e del Seno dell' angolo 
C, alla loro differenza , farà come la Tangente della metà della fom- 
ma delli due angoli A , e C , alla Tangente di tutta quella differenza , 
che hanno lì predetti angoli colla metà della loro fomma : ò pure alla 
Tangente della metà della differenza fra li detti angoli A , e C . 

Quinto Teorema Piano Lineare. 

IH tutti lì Triangoli Tiani la r agirne del Raggio al Seno fccmdo delVsAn^ 
golo Ferticale , è quella del doppio Rettangolo fatto da quei laii , cbt^ 
comprendono V ^Angolo Verticale , paragonato a quella differenza ^ che fi 
ritrova fra la fomma delli Quadrati fatti dalli detti lati ^ <fr il Quadrato 
della Bafe. 

Dato il Triangolo A B C, (Tavola 2. figura 19. ) nel quale li Iati ^^^^ 
fieno le linee AB, AC, coir angolo verticale acuto BAC, òpu-yf^.i,. 
re li due lati B E, E C , coli' angolo verticale E, ottufo nel Triango- 
lo B E Cocolla bafe B C : dico , che il raggio al Seno fecondo delTan- 
goloverticaleBAC, flà come il doppio rettangolo fatto dalli due 
lati B A 5 A C , alla differenza fra la fomma delli due Quadrati dì B A^ 
A C 5 & il Quadrato della bafe B C . 

Ccftruzione . Fatto centro in B colla diflanza B A , fi fegni il circola 
A E G : fi prolunghi C B fino alla circonferenza in D: come ancorai! 
noti la retta B E inficme colla perpendicolare B F . 

Dimoflr azione . Non folo il rettangolo fatto da B A, A C, ( per la 1. 
1/^/6. rfì £^c//V^^^, al rettangolo A F, AC farà come la bafe B A, alla 
bafe A F , per avere li detti rettangoli commune l'altezza A C , ma 
ancora il doppio rettangolo di B A, A Q al doppio rettangolo óì A F, 
AC, avrà la ragione della fteffa bafe BA, alla bafe A F : maperclìc 
{perla 1 3. rfie/ 2. WfifircAWff) il doppio rettangolo di A F, AC ^eguaglia 
la differenza dcUi due Quadrati fatti dalli lati B A , A C, paragonati 
col quadrato della bafe B C ; ne fiegue , che ancora la ragione di B A , 
ad A F , fia quella del doppio rettangolo fatto da B A, A C, alla dif- 
ferenza delh Quadrati delliduelatiB A, AC, col Quadrato di BC: 
ma perchè nel Triangolo rettangolo B A F fatto raggio T Ipotenufa 

hÌ^(S(^UDtff.i^^delCap./^deluLiho)hicit^h^^cS^^ 
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golo A BFjil qnalc angolo (^^r 7/1 ^2. del primo de^HEfementi) è il com- 
pimento dtìV angolo verticale A > farà vero il dire y che il raggio (hi al 
Seno fecóndo dell' angolo verticale , come il doppio rettangolo del- 
li lati B A9 A Q alla differenza delliQuadrati delli detti due lati B A ^ 
A C , col Quadrato della baie B Q come fi dovea dimoftrare . 

La ftefTa dimoftrazìone fi potrà applicare al Triangolo B E C^ 
coir angolo verticale E ottufo, mentre ancora in queflo cafo la ragio- 
ne di B E , ad E F , Seno fecondo dell'angolo verticale E , farà quella 
del doppio rettangolo fatto dalli lati B E, E C , al doppio rettangolo 
di F E, E C : ma (feria 12. deli, di Euclide ) il doppio rettangolo F E , 
E C, eguaglia la differenza delli due Quadrati delli lati B E , E C , 
paragonati al quadrato della bafe B C : adunque ancora il raggio fta-' 
rà al Seno fecondo dell'angolo verticale E, come flà il doppio rettan- , 
golo fatto dalli due lati B E , E C , alla differenza fra li Quadrati delli 
due lati B E, E C, fopradel Quadrato della bafe B C • 

Sesto Teorema Piano Lineare. 

IN qualunque Triangolo piano ^ la r agirne del Lato Mafftmo^ alla fomma 
degli altri due Lati , e quella differenza fra li detti due Lati a quella 
porzione del Lato MaJJifno , che levata dallo /Icjfo Lato , nella metà del 
reftante , cafca la perpendicolare . 

Téiv. !• ^'^ ^^^^ '^ ^^^^ Triangolo A B Q ( Tavla 2. figura 19.) nel quale 
/Px-iV il lato malfimo fia AC, e li due lati minori A B, BC: dico, che il 
lato maiUmo A C, (là alla fomma delli due lati minori A B, B C; come 
ftà la loro differenza C G, al fcgmcnto C E , il quale fegmento levato 
dal maflfimo lato A C, rimane la porzione A E , nel di cui mezzo, cioè 
inF, {per la ^. del j. di Euclide) cd^fca la perpendicolare BF. 

Dimo/hrazione . Il rettangolo fatto da D C, e da C G ^{per lo i . CorolL 
della 36. del ^.di Euclide) eguaglili il rettangolo fatto da AC,e da C E: 
adunque (perla 16. del 6. di Euclide) quelle quattro linee A C, C D, 
CG, CE^ che formano li detti rettangoli, faranno proporzionali: 
ma delle dette quattro linee, effendo la prima A C, il latomaffimo 
del dato Triangolo; lafecondaCD, la fomma delli due lati minori 
AB, BC; la terza CG, la differenza fra li detti due lati; e la quarta 
CE ,quel fegmento , che levato dal lato maffimo A C , nel punto F , 
metàdclrcftante AE,cafcalaperpendicolareBFj ne fieguc, chela 
ragione del lato maflfimo alla fomma delli due lati minori fia quella 
della diflFercnza fra li detti due lati , a quella por;^one del lato malfi- 
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monche levata lafcia quella parte» nel mezzo della quale cafca la 
perpendicolare . 

teoremi Logarifmici /penanti alli T^riangoh Piani • 

CAP. III. 

Quantunque di pochiflSaia confiderazione fiaquel vantaggio , 
che fi ricava nella foluzione delli Triangoli piani/atta coU'aju- 
to dclli Logaritmi , li quali a maraviglia ajutanola pratica tri- 
gonometrica nella foluzione delli Triangoli Sferici , nulladimeno per 
lar conofcere quelle regole ^ colle quali li Triangoli piani fono capaci 
di una tale foluzione ^ ta di bifogno avvertire lì feguenti Teoremi^che 
appartengono alli Logaritmi . 

Primo Teorema Piano Logaritmico. 

IH tutti li Triangoti piani. Rettangoli^ effendo Raggio V Ipotenufa , il Loga^ 
riimo di uno dt quei due lati^ che formano V sAngolo retto ^ col Logaritmo 
del Raggio eguaglia il Senilogaritmo di queir cingolo ^ che fi trova oppofio al det- 
to lato 5 infieme col Logaritmo^delP Ipotenufa * 

Dimofir azione. Nel Triangolo rettangolo A B Dy(TaxH>la ^.figura 1.) tmv.^. 
offendo raggio V Ipotenufa A D , ( per la primo Teorema Lineare ) farà la ^^- '• 
lunghezza dell' Ipotenufa A D, ad A D raggio; come la lunghezza 
dcllato AB, ad A B Seno dell'angolo D, ò pure come la lunghezza 
di A D, ad A D raggio : cosi il lato D B, a D B come Seno deir angolo 
A:ma per efierfi dimoftrato ( nella i. Trop. delCap.i i . del i.Ubro) che di 
quattro magnitudini Geometricamente proporzionali , li Logaritmi 
della prima, e della quarta eguaglianoquellideUa feconda, e della 
terza i ne fiegue ,che il Logaritmo del raggio , col Logaritmo di A B, 
eguaglierà il Logaritmo dell* Ipotenufa A D, col Senilogaritmo di 
AB, Seno deir angolo D: come parimente il Logaritmo dd raggio 
col Logaritmo della Lunghezzadel lato DB, eguaglierà li due Loga- 
ritmi ,cioè quello della lunghezza di A D , e T altro è quello del lato 
.DB, confiderato come Seno deir angolo A, come fi doveadimo^ 
Arare . 
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Secondo Teorema Piano Logaritmico. 

IKqualunque Triangolo Heu angolo J atto Raggio uno di quei Lati , cbefir-^ 
mano f ^y^ngolo retto y il Logaritmo di uno delli detti Lati in/teme col Lega'- 
ritmo del Raggio^ eguaglia il Tangt logaritmo deir%Angolo oppoflo al detto La^ 
tocolSeni/ogaritwo delF altro Lato . 

Tév. 5. >}el Triangolo rettangolo ABC, (Tavola 3. figura 2. ) facto raggio 
^'' *' il lato A B , eneo , che il Logaritmo di B C , col Logaritmo del raggio , 
fi trb va eguale alTangilogaritmo dell'angolo A, infieme col Loga- 
ritmo di AC. 

Dimeflr azione . Fatto raggio il lato AB, {per lo 2 . Teorema Lineare ) 
la lunghezza di B C , ftà a B C , come Tangente dell'angolo A , nella 
ragione della lunghezza di AB, ad AB, come raggio del circolo, 
adunque (perla x. Trop. del Cap.ii. deli. Libro) il Logaritmo della 
prima magnitudine , che è il lato B C , con quello della quarta , che è 
ilraggio,eguagli^rà quelli delle due medie, che fono ilTangiloga- 
ritmo di quell'angolo, che è oppofto al detto lato B C, col Logaritmo 
dell'altro lato A B . Lo fteflb ancora fi verifi€herà,quando il lato B C, 
Tétv^l. (Tavola ^.figura :j.) foflTe raggio del circolo, nel qual cafolaragionc 
fii'S' ^^ A B,come lato del Triangolo ad AB, come Tangente dell'angolo 
C, farà quella del lato B C, al raggio B C : laonde il Logaritmo dei la- 
to A B, (per la x.Trop. del Cap. 21.) unito a quello del raggio , pareg*- 
gierà il Tangilogaritmo dell' angolo C, col Logaritmo di B C > come fi 
doveadimofh-are. 



I 



Terzo Teorema Piano Logaritmico. 

K qualunque Triangolo piano , il Logaritmo di un Lato ^ col Senilogaritmo di 
uno delti due \Angoli adiacenti al detto Lato , eguaglia il Logaritmo del Lato 
oppofto al detto ^golo , con di pjà il Senilogaritmo delt xAng^o oppofto al 
detto Lato . 

Téiv, }. Dato il Triangolo A B C, ( Tavola 3. figura 4. ) ancorché obliquan- 

fz^ 4- golo : dico, che il Logaritmo del lato A B , oppofto all' angolo C , 

col Senilogaritmo dcir angolo aggiacente A , eguaglia il Logaritmo 

del lato C B, oppofto all' angolo A, col Senilogaritmo dell' angolo 

C oppofto al lato A B • 

Dimoftr azione . Nel Terzo Teorema Piano Lineare del Cap. antece- 

den- 
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dente fi è dimoftrato, che in qualfifia Triangolo li Iati fono propor- 
zionali colli Seni degli angoli oppofti alli detti lati : laonde la ragione 
del lato A B 5 al Seno dell' angolo C , farà quella del lato C B^ al Seno 
dell'angolo A : ma perchè li Logaritmi delli due termini eflremi prò- 
porzionali eguaglianoquelli dcUi due mezzi , ( per la Trof.i. del Cap. 
a I. ) ne fiegue , che il Logaritmo del lato A B , col SeniJogaritmo dell* 
angolo A5 eguaglierà il Logaritmo del lato C B , unito alScnilogarit- 
mo dell' angolo Q come fi dovea dimoilrare • 

x/innopazione • 

Quantunque il propofl:o Teorema abbia luogo ancora nelli Tri- 
angoli rettangoli, nelli quali è vero il dire , che lilati fono pro- 
porzionali 5 colli Seni degli angoli oppofti alli detti lati : nuUadimeno 
nel Triangolo rettangolo colla notizia di quei due lati , che formano 
r angolo retto infieme coH'angolo t:ctto , non è poifibiie di manifefta?- 
re gli angoli acuti , nel quale cafo bifogneràriccorrere a quella analo- 
gia , che fi è dimoftrata nel quarto Teorema lineare , per ifcioglicre il 
Triangolo rettangolo , operando poi conforme agi' infegnamenti dd 
feguente Teorema Logaritmica. 



I 



Quarto Teorema Piano Logaritmico» 

Ntum li Triangpli piani , il Logaritmo della fomma di due latiy infieme ed 
T angilogaritmo di queir angolo , che è la differenza degli angoli aggia* 
centi atla Ba fé dalla meti della loro famma^ eguaglia il Logaritmo delladijfe* 
renza delli detti lati^ col T angilogaritmo della metà della fomma delli detti 
uéngoli aggiaeenti alla Bafe . 

Dimoftr azione. Nel quarto Teorema piano lineare del Cap.i.fiè 
dimoftrato come nel Triangolo A B Q ( Tavola 2 .figura 1 8. ) la fonuna tmv. 2. 
delli due lati A B, B C ftà alla loro differenza C E , come la Tangente fs- 1»- 
della metà della fomma delli due angoli /L 5 eC, aggiaeenti alla bafe 
AC, alla Tangente d^lla differenza delli detti due angoli A, e C, 
dalla metà della loro fomma s laonde (i^^^ i.delCap. zi.) ilLoga* 
ritmo della fomma delli due lati AB, BC, col Tangilogaritmo di 

5ueir angolo , che è la differenza degli angoli aggiaeenti alla bafe 
L C dalla metà della loro fomma , eguaglierà il Logaritmo della di& 
ferenzadeltilatiCE, infieme col Tangilogaritmo della metà della 
fomma drgli angoli aggiaeenti alla bafe « 

T QjJlN- 
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i4tf Della trigonometria 

Quinto Teorbma Piano Logaritmico. 

H qualunque Triangolo piano il Logmtmo del Raggio col Logaritmo delU 
differenza fra lafomma detti Quadrati di due lati ^ & il Quadrato della Ba^ 
Je^ eguaglia il Sentlogaritmojecondo dell'\Angolo perticale ^col Logaritmo del 
doppio Rettangolo/atto dalli detti due lati . 



Tw. t] Nel Triangolo A B C , ( Tavola 2. ^figura 19.) li due Iati fieno A B', 
^*' ' ^* A C s la bafe B C ; T angolo verticale A . Dico , che il Logaritmo del 
raggio infieme col Logaritmo di quella differenza , che fi ritrova fi-a 
lalomma delii Quadrati delli due lati A B , A C,& il Quadrato della 
bafe B C, eguadia il Senilogaritmo fecondo deiraneolo verticale A, 
col Logaritmo.dd doppio rettangolo fatto dalli ftcm lati A B, A C . 

Dimoftrazione é Nel quinto Teorema lineare del Cap. antecedente 
è ftato dimoflrato ^ che il raggio fià al Seno fecondo dell' angolo ver- 
ticale A» come ftà il doppio rettangolo f^tto dalli due lati A B ^ A C ^ 
alla differenza fi'a la fomma delli Quadrati delli detti lati, & il Qua* 
drato della bafe B C : adunque {per la 1 . Prop. del Cap. 2 r. del 1 . Libro) 
il Logaritmo del raggio col Logaritmo della differenza fra la fomma 
delli Quadrati delli lati A B, A Q e quello della bafe B Qfarà eguale 
al Senilogaritmo fecondo dell' angolo verticale A , col Logaritmo del 
doppio rettangolo fatto dalli detti due lati A B , A C , come fi dovea 
provare. 

■ 

Sesto Teorema Piano Logaritmico. 

IN qalunque Triangolo piano il Logaritmo del lato Atajpmo^ col Logaritmo 
di quel Segmento del detto lato MaJJtmo^ che levato dal detto lato , la foia 
un^ altro Segmento ^ ne Ila metà del quale cafca laTerpendicolare ^ Jitrova 
eguali al Lc^aritmo della Jomma degli altri due lati^ unita al Logaritmo del^- 
la differenza fra li detti due lati . 

rMv.i. Propofto lo fleflo Triangolo ABC ^(T^w/ii zi figura 19. )nel quale 

/^^»9- il lato maffimofia A Qe gli altri due lati minori A B5B C. Dico^che 

il Logaritmo del lato maffimo A C ;> col Logaritmo di C E ^ eguaglia 

li due Logaritmi > uno de quali è il Logaritmo della fomma delli due 

lati A B, B Q e r altro è quello della differenza fra li detti lati C G . 

Z)/Vn^rtf2j(>w* Nel fefto Teorema piano Lineare del Cap. antece- 
dente refta dimoflrato ^ che la ragione del lato maifimo AC , alla 

fom- 



Lib. Secondo^ Caf. JV. 147 

fomina degli altri due lati A B , B Q è quella della differenza^ G, col 
fegmento C E : laonde (^^ la i.Trop. aclCap. tu deli. Libro ) il Loga- 
ritmo del lato maffimo A C , unito al Logaritmo del fegmento CB^ 
eguaglierà il Logaritmo della fomma dell! due lati A B ^ B Q col Lo- 
garitmo della loro differenza C G , come fi dovea dimoflrare • 

y/innotazionc. 

PRima di pafTare alla fpiegazione di quei Problemi^ li quali appar- 
tengono alla foluzione delli Triangoli piani, Aimo bene di dove- 
re avvertire li meno pratici , che ficcome nella progreffione Geome- 
trica 5 colla cognizione di tre termini y fé ne può avere quella delquar- 
to termine nella (leffa proporzione ; cosi ancora nella progremone 
Aritmetica la notizia di tre Logaritmi , potrà dare la cognizione del 
quarto 5 femplicemente ^con levare dalla Comma del fecondo, e del 
terzo Logaritmo , il Logaritmo del primo termine ^ come fi è provato 
di f opra nel x.Lib.Cajp. ij.Trop. a* 

Froblemi Jpettanti alla foluzÀom adii triangoli 

Piani Bxtt angoli. 

C A P. IV. 



e 



Problema Primo. 

Tnofciuta f Ipotmufa , é" un* ofngoh aggiacentc Ma detta Jfofeii 
manifeJUre il lato ofp(^o al detta Jfngoh • 



* 1 



Sia per efempiopropofto il Triangolo AB D, (Tavola ^.figura i.) ^^^ 
col angolo retto B . In quefto Triangolo fi fuppone conofciuta V Ipo- p^. i * 
tenufa A D , e T angolo aggiacente A , e fi cerca il lato Dh^ oppofto 
.al detto angolo A . 

Operazi&ne colle Linee ^ 

PER riconofcere quello y che fi ricerca nel prefentc Problema fi 
adoperila feguente analogia , cioè come il raggio , alla lunghez- 
za dell' Ipotenufu AD; cosi il Seno dell' angolo^, ad un quarto, 
che farà la lunghezza del lato D B ricercata . 

T a Di^ 
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colo 

Ulato 

A D3 come raggio, alla lunghezza di A D3 farà quella di DB, come 
feno dell' angolo A , alla lunghezza di D B . 

Efemfio colle Lince. 



Dell' Angolo A gradi 30. Seno retto 
V Ipotenufa A D piedi 



yooooooo. 
600. 



Prodotto di quefti due Numeri 
Raggio Partitore 



3000000000. 

looooooo. 



Quoziente lunghezza di B D piedi 



300, 



Operazione colli Logaritmi • 

Volendo/sfare ìdfoluzione del detto Troblema colli Logaritmi , alLogarit^ 
mo dell' Ipotenufa AD^ft dovrei aggiugnere il Senilogarttmo dell' angolo 
k4^ levando poi dalla detta fomma il Logaritmo del raggio , perchè il reftantefa^ 
rà il Logaritmo della lunghezza del lato D B ricercata . 

Dimoftrazione . Kel primo Teorema Logaritmico delCap. ^.Jìè dimoftra^ 
tOyChe il Logaritmo di ^ Dy col Senilogaritmo dell'angolo ^y eguaglia il Logarit- 
mo delr aggio col Logaritmo di B D : laonde levando dalla fomma del Logaritmo 
di^Dy e del Senilogaritmo deir angolo xJyil Logaritmo delraggio : ladiffcren^ 
za fari il Logaritmo della lunghezza di B D ricercata . 

Efcmpio colli LogSh'itmi. 



sAD piedi 600. 

Deir ^Angolo A gradi 30. 



Logaritmo 
Senilogaritmo 



27781513- 
96989700. 



Somma di quejii due 
Raggio da jottrarji 



Logaritmi^ 
Logaritmo 



124771213. 

loooooooo. 



Pijf. lunghezza di D B piedi 3 00. Logaritmo 



.24771213 



Quefio Logaritmo cercatonella Tavola Logaritmica delli numeri affolutiy cù* 
meji è infegnatonelCap.zy. dell. Libro ^ darà la lunghezza del lato DB ri-^ 
cercata . 



An* 



Uh. Secondo ^ Cap. IV. 



«4P 



^4nno$aziont . 



NEUa fteffa maniera conofciuta V Ipotenufa A D, e T angolo ag« 
giacente Dy(perlo i. Teorema lineare) il Iato A B è fcno dell'an- 
golo D : laonde il raggio A D , ftarà alla lunghezza di A D > come (la il 
feno deir angolo D, ad un quarto^ che farà la lunghezza del lato A fiu 

Efempio colle Linee. 



Deir Angolo D gradi 60. 
Lato AD piedi 



Seno retto 



8650254. 
600. 



Prodotto di quefti due numeri 
) Reggio partitore 



;i 961 5 2400. 
looooooo. 



Quoziente lunghezza di AB piedi 



519 



61 52400. 

looooooo. 



Efempio colli Logaritmi. 



w 



Deir cingolo D sradi 60^ 
oiD piedi 600. 



Senilogaritmo 99375 306. 

27781513. 



Logaritmo 



Somma di quefti 
Raggio da fottrarfi 



Logaritmi 
Logaritmo 



127156819. 
loooooooo* 



Differenza 



Logaritmo 2 7 1 5 6 8 1 9, 



• • 



Quejlo Logaritmo nelle Tavole darà la lunghezza del lato A B piedi 5 1 9 «S- 
tn circa . 

Problema Secondo. 



N 



ElU Triangoli rettangoli data /* Ipotenufa ^ 6* uno delli due lati ^ mani/e^ 
fi are f cingolo oppofto al dato lato . 



Nel Triàngolo rettangolo A B D , fuppofla la cognizione dell' Ipo- 
tenufa A D , e del lato D B, manifeftare T angolo oppofto al detto Ia« 
to 3 cioè r angolo A . 

Operando colle Linee. 

SIf acci come la lunghezza di A D al raggio ; cosi la lungheJKza del 
lato Dfi^ ad un quarto, che farà il Seno retto deir angolo A 
ricercato . Di- 



1^9 Della trigonometria 

Dimofh^Tdme . Per lo primo ì corcma lineare del Cap.2. eflendo 
raggio r [potenufa A D, il lato DB, farà feno retto dell' angolo A : 
laonde la ragione di A D al raggio farà quella di D B^ ai Seno dell'an- 
golo A • 

E [empio colle Linee . 



AD Raggio 
D B Lato piedi 



looooooo. 

300. 



Prodotto di quefti due numeri 
DB Partitore piedi 



3000000000. 
600. 



Quoziente Seno dell' angolo A 



5000000. 



Queflo Seno ricercato nelle Tavole darà U grandezza dell' an< 
golo A gradi 30. 

Operando colli Logaritmi. 

l4l LegMritmo del ragffofi agpnnga il Logaritmo del Ufo DByC dalla fomma 
'delli detti Logaritmi Ji levi il Logaritmo di ^A Doperete la differenza ^ che refta^ 
farh il Senihgaritmo deli angolo xA ricercato • 

Dimoftrazione • NelliTriangolirettangoli(per lo i. Teorema Logaritmi^ 
todelCap.^.) il logar$$modiun lato cot logaritmo del raggto^eguaglia il Senilo-' 
garitmo delf angolo oppofto al detto lato^ injìeme col logaritmo dell' Ipotenufa : 
laonde fé dalla fomma del logaritmo del lato C B col logaritmo del raggio Ji leva* 
ri il logaritmo delF Ipotenufa sAD , refìtrh il fenilogaritmodelV angolo Aricer* 
tato. 



I 



Efempio colli Logaritmi 



Del Raggio kAD 

Del lato DB piedi 300. 



Somma di quefti due 
D el lato A D da fottrarfi 

Differenza 



Logaritmo j oooooooo. 
Logaritmo 2j^jj i 2 i 3 . 

124771213. 
27781513. 



Logaritmi- 
Logaritmo 



Logaritmo 96989700 



^efla differenza cercata nelleT avole darò U fenilogaritmo delF angolo A 
gradilo. 



An- 



Zib. Secondo^ Cap. /FI i ji 

COnofciuto r angolo A , per (kpcrc la grandezza dclV angolo D, 
baftailriflettere^che nel Triangolo rettangolo delli due angoli 
acuti {per la 5 2. del i . di tuchde) V uno è Tempre compimento dell' al« 
tro : e perciò fé uno delli detti angoli acuti & Icvarà da gradi 90^ ilre« 
flante farà la grandezza dell' altro . 



N 



PitOBLBMA Terzo. 

Eili Triangolirettangoli colla notizia di un lato^ e di un^oùigolo aggiacentc 
al detto lato , manifeftare P Ipotenusa • 



Nel Triangolo rettangolo h^C^(T avola 3. figura 2. ) conofciuto Tmv.i. 

il lato AB, infieme coli' angolo aggiacente A; fi dee manifeftaro^'*^* 
ripotenuf a A C . 

Operaricm colle Linee. 

Come il raggio , al dato Iato A B > cosi la Seccante dell' angolo A 
ad un quarto, che farà la lunghezza dell' Ipotenufa A Cricer* 
cara. 

Dimojlrazione . Eilèndofi provato ( nel 2. Teorema Lineare del Cap. 1.) 
come coftituito per raggio del Circolo il lato A B : T Ipotenufa A G 
diverrà Seccante dell* angolo A: ncfiegue, che la ragione del rag- 
gio, alla lunghezza di A B , fia quella della Seccante A C y alla gran- 
dezza di A C . 

E/empio colle Ltnee . 



Angolo A, gradi 30. Seccante iiJ47ooy 

AB Lato piedi 520 



Prodotto di quelli due Numeri 6004442500. 

Raggio Partitore looooooo. 



Quoziente Piedi 600 j^^L^ 

^* I90090. 

ff 

Quefto quoziente è la mifura dell* Ipotenufa A Cricercata,la qua- 
le farà piedi eoo, e 44426. cencomilefìmi , quantunque doveflè efTcre 

folamente piedi 5oo, lo fvario dei rotto nafce dalla Seccante dell'an- 

go- 
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igolo A , la quale è un poco maggiore del dovere : come ancora il lato 
A B dovrebbe cflcrc piedi j 1 9 5iy^?2. e nel prefentc calcolo fi e fatto 
pi^ai52o. 

Operazione colli Logaritmi* 

Orando fi vokffefMrehfoluzione del f^opcfloTrcblem^ coWa/uto dcìlil^^ 
garitmi^ in quefio cajo aliogaritmo delta Seccarne del dato angolo ^Afi ag^ 
gwngtz il logaritmo del dato lato AB^ e dalla fomma di quefti due logaritmi ^Ji 
Jottraga il logaritmo deh aggio ^perchè il recante farà il logaritmo della lungbez^ 
za dell' Ipotenufa AC . Quefiaftejjaoper azione ancora fi porrà} are femplice^ 
mente coir aggiugnere al logaritmo del lato AB^il Compimento Aritmetico del 
Senilogaritmo fecondo deir angolo A . mentre la fomìAa di quefìi due logaritmi 
farà il logaritmo dell' Ipotenuja AC: il quale nella Tavola logaritmica dellinU" 
meri afjoluti , darà la lunghezza della rieercata Ipotenuja A C • 

Dimofirazione • Hell* ùperazione lineare di quefio Troblema fi è provato^ 
che il lato A B^ come raggio del Circolo ^flà alla lunghezza della flefja A B, come 
la Seccante deir angolo A alla lunghezza delF Ipotenufa A C : nefiegue {per la 
7rop. I . del Cap, ti. deli. Libro y) che il logaritmo del lato A A col logaritmo 
della Seccante delF angolo A^ fia eguale al logaritmo del raggio col logaritmo 
deìV Ip^cnufa AC : laonde fé dalla fomma de Ili due primi logaritmi farà fot" 
tratto il logaritmo del raggio , la differenza farà il logaritmo deir Ipotenufa 
AC. 

Che poi nel fecondo cafo la femplice fomma fatta dal logaritmo del lato AB^ 
e dal compimento Aritmetico delSenilogaritmo fecondo dell' angolo Ay fia il lo^ 
garitmo della fieffa Ipotenufa AC ^ refta evidente y perchè li logaritmi delle 
Seccanti (comefiè^moflrato nel fine del Cap. 2^. deli. Libro ) altro no^ìfono y 
che le differenze fra li Sentlogaritmi fecondi , & il doppio logaritmo del raggio y 
laonde fé in vece della fottr azione del logaritmo del raggio y fi prenderà la diffe^ 
renza del Senilogaritmo fecondo dal femplice logaritmo del raggio , ne verrà lo 
fteffo logaritmo y poiché la fottr azione del raggio infatti fifa col prendere il Com- 
pimento Aritmetico dei Senilogaritmo fecondo y a riguardo deljolo logaritmo del 
raggiOy come fi può riconofcere datfeguente calcolo . 

Efcmpio colli Logaritmi. 



A C Seccante deli' Angolo A gradi t^o. Logaritmo 100524694. 
A B lato piedi 520. Logaritmo 271 600 ? 3> 



Somma di quefti due Logarimi 127784727- 

It aggio da Jottrarfi Logaritmo 1 00000000. 

differenza. Logaritmi 27784727. 



Lih. Secondo ^ Cap. IV. 151 

Quefl'' ultimo lagmtmo nclU Tavole darà la lunghezza delt Ifotemfi 
^Cfieai ^00. in circa ^ 

Lo fieflb calcolo fatto col Compimento Aritmetico. 



Del Raggio Logaritmo loooooooo. 

Dell' angolo ^/f gradilo. Senilogaritmo fecondo 99S75ìo6. 



Dijferenza Compimento KAritmetko 00624694. 

Del lato ofB piedi 520. Logaritmo 27160035. 



S^mma di quejìi due Logaritmi l'jjii^jzj. 



Que&oftejjo logaritmo y come prima dori la mi/ura del^ Ipotenufa ^ACpie* 
di 600. con poco divario y cagionato da quel picolo emn'e , cbe/i ritrova nelli 
Logarimi-y e nella mifura del lato AB^cbe nongtugne alti piedi ; 20. 

Problema Quarto. 

Elli Triangoli rettangoli conofciuto un tato^ eT angolo aggiacente al dett§ 
lato 3 manif e/fare t alno lato. 



N 



Nel Triangolo rettangolo A B C, ( Tavola 3. jigura 1.) conofciuto il 

lato A B, infiemc coli' angolo aggiacente A, fi dee manifcftarc T altro J'^- *• 

latoCR ^'•'• 

Operazione colle Linee ^ 

COme il raggìo^al dato lato A B ^ cosi la 'tangente dell' angolo A^ 
ad un quarto, che farà la mifura di C B ricercata • 
Dimofirazione . (Ter lo 2. Teorema lineare dei Cap.i, di que^o Libro) 
quando A B farà raggio del Circolo, C B farà la Tangente dcli'ango* 
lo A : adunque fé A B come raggio da ia lunghezza del lato AB, an<> 
Cora B C come Tangente dell' angolo A , darà la mifura di B C ricer« 
cata. 

E/empio colle Linee. 



Tangente dell* Angolo A gradi 30. S7735^3* 

Lato AB piedi yao. 

Prodotto di quelli due numeri 3002221560. 

Raggio Partitore 10000000. 



I Quoziente della divifione 300 JL 



^ - . » 



Mifura del lato CB ricercata , che farà piedi jooi. 

V '• Opc- 
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Operazione colli Logaritmi « 

QVafHÌo fi davtfsc operarci colli Logaritmi ^ in tal iafo alTmgilogaritmQ 
deW angolo sA fi dovrà aggiugnere il logaritmo del lato A B^ con lisvàre 
dalla fimma di queftidw logaritmi ^ il logaritmo del ra^io; fcnbèil 
refi ante farà il logaritmo diBC. 

Dimoftrazione • lielli Triangoli rettangoli fatto Raggio uno di quei due la^ 
ti 3 cbefiitmano r angolo retto {per lo fecondo Teorema logaritmico^ ) // logaritmo 
di un lato col logaritmo del Raggio eguaglia il T angilogarittro deli' angolo oppofio 
aldatolato yinficme col logaritmo dell* altro lato : laonde fatta lafomma del Tan- 
gilogaritmo dell* angolo kA y e del logaritmo del lato ^AB^ je dalla detta fomma 
fari levato ti lo^artimo del Rag^io^ la differenza J ara il logaritmo del lato CB 
ricercato , 

Efempio colli Logaritmi « 



Dell* Angolo A gradi 30. Tangilogaritma 97614394* 

Del Lato A B piedi 520. Logaritmo -" 271 6003 3 • ' 

Somma di quefti due Logaritmi 124774427. 

Ra^to da jottrarfi Logaritmo loooooooo. 



Differenza iMgaritmo 24774427. 



// logaritmo di quefta differenza nelle Tavole dark la lunghezza dellata 

CB piedi ^00 JL, 

$ 

Pi(.oblema Quinto, 

NEl/iTriangoli rettangoli colla notizia delli due lati, manife/fare gli Jbu 
goh acuti» 

Trtr. }. -Nello ftcflo Triangolo rettangolo A B C ( Tavola 3. figura 2. ) co- 
''*• *• nofciuta la lungczza dcUi due lati A B , B C : fi denno raanifcftarc K 
due angoli acuti A, e C . 

« 

Operazione colle Linee» 

COmciUatoABaggiaccnte all'angolo A ricercato, al Raggio; 
cosi l' altro lato B C oppoilo al detto angolo A , ad un quarto , 
che farà la Tangente del ricercato angolo A . 

Pi' 



Lib. Secondo ^ Cap. IV. i%$ 

Dimoflrazione . ( Ter lo a- Teartma lineare delCap. i. ) Quando un lato fi 
pone per Raggio del Cerchioni' altro lato diviene la Tangente del Aio 
angolo oppofto : adunqne la ragione del lato A B paragonato al Rag- 
gio AB, larà la ragionedellatoBC, rifpettivamente al detto lato 
B C ^ confiderato come Tangente dell' angolo A • 

Efempìo talk Linee. 



■ fm 



Raggio 



CB Lato piedi 



xooooooo. 
300. 



Prodotto di quefti due Numeri 
AB Lato partitore piedi 



Quoziente di quefta divifione 



3000000000. 
5 20, 

5769230. 



* Quefto Quoziente farà il Seno dell'angolo A ricercato; il qual<;^ 
farà gradi 2^. 59'. 

Operazione colli Logaritmi. 

NEIU foluzione di quefio7rohIeman)oIen(Ìo/i adoperare ìi logaritmi ^ intaf 
e afa al logaritmo del H aggio /i dovrà aggiupiere il logaritmo del lato C B 
oppoflo all' angolo riceixatoc4y e dalla /òmma diquejli due logaritmi bifognerì 
levare il logaritmo del lato A B ^ perchè la differenza farà ilTangilogarttmo 
dell* angolo xA ricercato . 

Dimoftràzione . Il lato AB^ (per lo 2. Teorema lineare)Jìà adsABj cO" 
me raggio del Circolo ^nell a ragione del lato BC ^paragonato a B Cleome Tan^ 
gente dell'angolo^: laonde prefi li logaritmi di quefle quattro magnitudini^ 
( per la 1 . Trop. del Cap. 21. dell. Libro ) quelli delle due eftreme eguaglieran* 
no qutlli delle due medie : fé adunque dalla fomma del logaritmo del Raggio 
col logaritfnò del tato BC ^ farà levato il logaritmo dell' altro latOxAB: iln^ 
/lame farà il Tangilogaritmo dell' Angolo A ricercato . 

Efempto colli Logaritmi. 



Di AB Raggio 

Di CB Lato piedi 300. 



Somma di quejìi due 

Di A B piedi 520. da fottrarfi 

Differenza 



^ifli 



Logaritmo 1 00000000. 
Logaritmo 2 477 1 2 1 3 . 



^^m 



Logaritmi 1 24771 213. 
Logaritmo 2 7 1 5o o 3 3 . 

Tangilog* gy 6 Ili So. 



V t 



Pue- 



1^6 DeiU Tmonometrid 

Qutflù TéngHogMrimo nelUTéroòle dsrìt la^tum^ieì^m^oìo\j{y chi 
ftràgrtdiig» jf 9V c^^f^ nelfrimo cafo delle linee . 



N 



Problema Sbsto* 

Etti TriangoU rettangoli colla cognizióne di un latore dclt angolo of- 
ft^o al detto lato ; manifefiagre tj^patenufa . 



rivi j : \ Nd Triangolo rettangolo A B C , ( Tavola j. figura 2. ) fuppofta la 
'<* ^' notizia del lato A B, con quella dell' angolo oppofto C y bifogna ma« 
nifeflare r Ipotenufa A C . 

Operazione colle Linee. 

SI faci come ti Raggto^al dato lato AB; cosi la Seccante feconda 
deir angolo Q ad un quarto 9 che farà la lunghezza dell' Ipote^ 



nufa A C ricercata . 

Dimq^razione . Nel Triangolo rettangolo A B Q (per lo 2 . Teorema 
lineare delCap. 2. ) emendo Raggio il lato C B , in tal cafo V Ipotenufa 
A C^diviene Seccante delF angolo C • Come parimente fatto raggio 
il lato A B3la Aefla Ipotenufa A C, è la Seccante deirangoto A , il qua- 
le (per I0j2.del1.di Euclide ) è il compimento dell' angolo C : adun- 
Sue il lato CB, come Ragéio, ftarà alla lunghezza dtCB; come ùi 
i C Seccante fecoada deU'angolo A ^ alla lunghezza di A Qbaferi- 
cercata . 

Efemph cotte Linee. 

Deir Angolo A gradi 30. Seccante feconda aooooooo. i 
CB Lato piedi 300. .( 

Prodotto di <}uefti due Numeri tfooopooooo. 
Raggio partitore looooooo. 



Quoziente piedi 600. 



Quello Quoziente farà la mifura dell' Ipotenufa AC ricercata. 

Operazione colli Logaritmi. 

DOvendvfi Mdofersre li logaritmi nella foluzione del prefente Trohlema , 
al logaritmo del lato C B, bi fognerà aggiugnere il ìogaritmp della Sec-- 
<mte Jecond» dell' angolo ^ dato > %vando poi dalla detta Jomma il Ioga* 

rit' 



Lib. Secondo^ Cap. IV. 157 

fitmù dclltaggh , fcr avere il reftante ^ che farà il logaritmo della haje .A C 
ricercata . 

Dimoflrazione • Effertiùjifrwatù di [opra , the ti Raggio CBftk allato 
C B, come la Seccante feconda dell' angolo A alP Ipotenuja AC^ ancora illo^ 
garitmo del lato CB^con quello della Seccante feconda dell' angolo A ( per la 
1 . Trop. del Cap. 21. deli. Libro ) eguaglierh il logaritmo del Raggio ^ con^ 
quello dell' Ipotenufa AC : laonde fé dalha fomma del logaritmo diCB^e di 
quello della Seccante feconda dell' angolo sAy farà Iellato U logaritmo del Rag* 
giOy il refi ante farà il logaritmo dell' Ipotenuja ^C ricercata . 

Efempio colli Logaritmi. 

I Angolo ìA gradi 5 o. Seccante feconda Logaritmo 203010300. 
Lato C B piedi 300. Logaritmo 2 477 1 213, 



Somma di quefìi due Logaritmi X 277815 13- 

Raggio da fottrarji Logaritmo 1 00000000. 



Differenza Logaritmo 277 8 1 y 1 3 • 

^effo logaritmo nelle Tavole darà la lunghezza dell' Ipotenufa ACrim 
eercata , che farà piedi 600. 

La pr attica di quefla operazione farà molto più facile coli' ag^iugnere al lo^ 
garitmo del lato CB il Compimento Aritmetico del dato angoTo A gradi ^oa 
mentre la fomma di quefti due logaritmi ^èil logaritmo dell' Ipotenuja AC rim 
cercato , per la r agirne detta difopranel 'Problema Terzio^comejipuò vedere 
nelprejente calcolo . 

Efempio col Compimento Aritmetico .' _ 



Lato BC piedi 300. Logaritmo 247712x3. 

Delt Angolo jfgraSt^o.Comp. Aritmetico Logaritmo 030x0300* 



Somma di quefti due Logaritmi 2778x51 3- 



La detta fomma nelleT avola mamfejìarà la grandezza delTl^otenufé^AC^ 
tomeprima^piedi 600. 



N 



Problema Sbttimo. 

EìUTrimgoìiHettiff^cìiccmfcitmunlm^ e ^Jfigoh oppilo àliètn 
lét»i amfeftafe l' «ìtr* iato . 

Se 



ij» DelU trigonometria 

tmv. j. Se nel Triangolo A B C, ( T/tV9la }• ^figtifoi j. ) (àrà conofciuta la lun- 
^*- '• ohezza del Iato B C , e la grandezza dell' angolo A , oppofto allo ftet 
fo lato B C; per fapere la mnghezza dclF akro lato A B ^ fi dovrà ope- 
rare nella fegucnte forma . 

9 

m 

OperszJone colie Linee. 

COme illato B QRaggio, alla Tangente feconda dell' angolo A ; 
cosi il lato B C,ad un quarto^ che farà la lunghezza dell' altro 
lato A B ricercala . 

Dimo/frazione . Eflendo raggio il lato B C ^ ( per lo 2. Teorema lineare 
delcaf 2.) il lato A B,è laTangcnte dell' angolo C : ma perchè il detto 
angolo C^ {per la ^2. deli, di Euclide ) è il compimento aeir angolo A : 
àncora il lato AB farà la Tangente feconda dell'angolo A: e perciò 
il lato B Cleome raggio del Circolo,Aarà alla Tangente feconda dell' 
angolo A > come ftà il lato B Qal lato AB» 

Efcmpio colle Linee. 



Dell' Angolo A gradi 30. Tangente feconda 17320508- 
Lato BC piedi 300. 



i«*MaikM*M^^ 



Prodotto di quefti due Numeri 5195152400. 

Raggio Partitore 10000000. 



Quoziente piedi 519 



10. 



Quefto Quoziente è la mifura ricercata dell' altro lato A B, la quale 
farà piedi 5 IO -1. 

* IO. 

operazione colli Logaritmi . 

Oberando poi colli logaritmi^ per wanifejlare lo flejfo lato c//B, fa dime* 
meftiere aggiugnere al logaritmo del lato dato BC^il tangtlogaritmo fe^ 
condo deir angolo ^: levando poi dalla fommu di quefti due logaritmi^ illoga^ 
rimo delRaggio^rcbè ilreftame di queft a Jottr azione Jarà il logaritmo del ri^ 
cercato lato ^AB. 

Dimoftrazione . Difopra sparlando delle linee ^ fièdimoftrato , che illa^ 
to B Cj come raggio del Circolo ^fta alla Tangente feconda dell angolo ^ ; co- 
me la lunghezza diBC^ alla lunghezza di A B : adunque {per la i . Trop. del 
Cap. 2 1. del Libro 1.) la fomma dellogaritmo del lato BC^ col Tangilogarit^ 
ma fecondo dell'angolo À^eguaglierh il logaritmo del raggio con quello di sA B: 

la- 



Lik Secondo 9 Cap. IV. 1 jp 

laonde fé dMllafomma delli due primi logaritmi farà fottratto il logaritmo del 
raggio , il re/lame farà il logaritmo dellatg k4B ricercato ,^ 

Efcmpio colli Logaritmi . ' 



Dell* angolo ^gradi 30. T angilogaritmo fecondo 102385605. 
Del lato BC piedi 300. Logaritmo 2477 12 13 



i* " ^» 



Somma di quefii due Logaritmi 1271 568 19, 

Faggio da fottrarjì Logaritmo ioqoooooo* 

Differenzia Logaritmo 27 1568 19* 



11^ I ■■— a,.^ »i ■■■ ,, I l , pMi m i ■ I \ " 



^efl a differenza trovata nella Tavola logaritmica delli numeri affolu ti ^ 
darà la lunghezza del lato ^ B spiedi poco meno di 520, 



N 



Problema Ottavo. 

EL Triangolo rettangolo conofciuti li due lati ^ manifeftare V Jpote^ 
nufa. 



Dato il Triangolo ABC rettangolo 3 { Tdv(^a $.- figura 2. ) & inquc- tmv. j. 
fto conofciuti li due lati A B ^ fi C i fi dee con quella fola notizia ma^ h^ ^* 
nifeftare la bafe A C • 

Operazione colle Linee ^ 

PER lo ^.Troblema di queftù O/* fi éerchi Iti quantità degli angoli 
acuti A ^eC. Factoquefto (perloó.Troblemapuredique/loCap») 
fi potrà rendere conofciuta la bafe A C ricercata , 

Quefla ilefia operazione ancora li potrà fare colla fomma delli 
Quadrati delli due lati A fi, B C ; mentre (per la 47, del i, di Euclide) la 
fomma delli detti due Quadrati eguaglia il folo Quadrato dell' Ipote- 
nufa ACt: fo adunque fi prenderà la fadkc quadrata della fomma 
delli due Quadrati A B ^ B € , quella farà la mifflra della bafe AC ti* 
cercata^ 

Sfmpio €olli Quadrati ^^'^ 



Laro AB piedi 520. Quadrato 270400. 

Lato BC piedi 300. Quadrato 90000. 



Somma di <}ue(li due Quadrati 3^0400. i 

Radice C^ad.diqucfta fomma niifurai^Cpicdi' ; ^t^^ij 



pRa 



i^o Della Trigmometris 



N 



Problema Nono* 

ElUTriangQliTcnmffìiydétar J^tcnufà^ & un lato ymanifeftarc ì' éU 
troiaio. 



tmv. j. Quando nel Triangolo rettangolo A B D , ( Tavola 3 .figura 1 . ) fot 
A<- V • fé data Y Ipotenufa A D , & il lato B D^er notificare V altro lato AB; j 

in primo luogo (parlo i.Troblcmadique/loCap. ) fi dovrà riconofcere 
l'angolo AjOppoftoaldatolatoB D;cdoppoi(/^#r /07. Trobl.) mani« 
fcftarc r altro lato A B ricercato . 

Parimente fé dal Quadrato della bafe A D/ara fottrato il Quadra^ 
to del dato lato B D^(per la 47. del i . di Euclide ) ti reftante farà il Qua* 
drato del Iato A B : laonde la radice di quefto Quadrato farà la mifu* 
ra del lato A B ricercata * 

Efempio colli Quadrati. 



AD Ipotenufa piedi 600. Quadrato 360000. 
B D Lato piedi 300^ Quadrato goooa 



•MhMMlM*! 



Di£Ferenza 270000 



Radice quadrata mifura di AB piedi 519 ^ 



«■«i 



X03«t 



' 



Problema Decimo» 

NEL Triangolo rettangolo conojciuta la Bafe , ù urC angolo aggjiacemc ^h 
la detta Bafe \ man^eflare la lunghezza di quel Lato^ che fi trova aggia-^ 
cerne al dato angolo * 



, Nello fieffo Triangolo rettangolo A B D, effendo conòfciuta^ 
t Ipotenufa A D^ ciangolo aggiaceote^A» {per Ui. TrvUema di 
quefto Cap.) fi potrà manifeftare il lato B D, oppofìo ai dato angolo A . 
Avuta la notizia del lato B D {per lo 7. Trobkma ) fi potrà riconofcere 
il lato A B aggiacente al dato angolo A . 



i 



Problema Undecimo. 

■ 

T qualunque Trian^lo reuangolola norìzjà dell' Ipotenufa^ di un Lata^può 
dare la grandezza di quelV ^Angoh , cbeji trova aggiacente al datto Lato . 

Nel 



Zih. Secondo y Cap^ Vi i^i 

NclTriangolorcttangoloABD, data T Ipotcnufa A D inficine 
col lato B D ; fi cerca V angolo D aggiacentc al detto lato B D > il che 




pofto al dato lato B D . In fecondo luog< 
gradi 90. (^^r //132. deli, di Euclide) il reftante farà l'angolo D ricer- 
cato* 

Problema Duodecimo. 

NEÌli Triangoli rettangoli colla notizia delli tre ^goli^ manifeftareìi 
tre Lati. 

Qucfto Problema fi crede incapace di foluzione, mentre in tutti li 
Triangoli ponnoritrovarfi li fteifi angoli , ma non già li medefimi lati , 
potendo li Triangoli colli (leifi angou accrefcere in infinito li loro lati: 
e quantunque aitai grande, ò pure molto piccola fia la lunghezza deU 
li tre lati di un Triangolo, nuUadimeno li tre angoli fono fempre egua- 
li alla fomma di due angoli retti , come fu dimoiato da Euclide ( ^lla 
Trop. ^2. dell, degli Elementi . ) 

Lafoluzione delli propofti Problemi, per maggior facilità di chi 
dee operare , fard epilogata nel fine del prefcnte Trattato . 

Problemi [penanti alla foluzJone delli triangoli 

Piani Obliquangoli. 



C A P. V. 
Problema Primo. 



I 






\j6lo l'altro ^Angolo oppofto aitai 
letto u4ngolo ) ma amora manife^ 



Dato il Triangolo obliquangolo A B C , ( Tavola 3, figura 4. ) nel 
quale per efempio fieno conofciuti li due lati A B , B C , infieme coli' 
angolo A, oppofto al latoBC: fi cerca non tanto di manifeftare la-* 
grandezza deli' angolo Q oppofto all' altro lato A B ; del quale ango«* 

X lo 



iSi bella Trigonometria 

lo^ è neceflòrìo^chc precedala notizia dcilafpecie , che vale a dire^ ia- 
torno al ricercato ansolo Q bifosna fapere^ fé fia acuto ^ ò pure otta- 
fo y quanto ancora u dee manifeftare T angolo Verticale B ^ e la Bafe 
AB. 

Intorno a quefto Problema^fe vi fofle chi rrcercafse per quale ca<> 
gione bi fogni la cogniadone della fpecie dell' angolo Q perifciogUe- 
rc il Triangolo A B C , fi dovrà rifpondere ciò eflcre neceflario , non 
folo perchè , co me fi è di moftr ato nella ( Dijf. 1 3 . Cajp. 4. del 1 . Libro ) lo 
fteflTo Seno ferve per Tangolo accuto, e perTottufo compimento 
deiracutOj^maancora^perchèfonopolfibili due Triangoli colli due 
lati ^ e coir angolo dato eguale in ambidue liTriangoli^ quantunque 
in uno delli detti Triangoli V angolo ricercata fia acuto , e nell* altro 
. ottuTo : come chiaramen't^fi comprende nella (Figura ^.dellaTavola 
r irv.4. ^' ^ "^^^^ quale eflèndo eguali le due linee E F , E G ^ li due Triangoli 
fg. \. DE F, D EG averanno li due lati D E^E F : DE ^ E G eguali : come 
ancora l^angolo C, perchè commune ad ambidue li Triangoli: ma 
perchè cìò^ non ottante li due angoli D F E^ DG E oppofti al lato 
DE ^ necefTariamente fono di diverfa (pecie ^eflcndo T angolo D F E 
ottufb^erangolo DG E acuto ine fiegue^che per non prendere er- 
rore nella grandezza dell' angolo ricercato » fia neceflario ilfapere^^ iz 
il detto angolo fia acuto ^ ò pure ottufò . 

Che poi neceflariamente in quefta fuppofizione T angolo DFE 
debba Tempre effere ottufb^ e l'angolo DG E acuto , fi dimoftra, 
perchè , fc dal punto E , centro del Circolo F O G farà guidata la ret- 
ta EH perpendicolare a DG, quefta (/r^r/^ ^.dclj.M Euclide) taglie- 
rà per metàlaretta FG^in H . Mapcrchènel Triangolo E HF^r an- 
golo efteriore DFE, (perU ^i^deli. di Euclide ) eguaglia li d uè oppo- 
fti interiori» che fono rangola retto FHE, e T acuto HEF, nefie- 
gue y che V angola DFE debba ellere ottufb . Parimente , perchè nel 
Triangolo E H G » F angolo H è retto (per la i . CoroL ielU ij.del u degli 
Elememi)V ingoio G fora acuto» 

In oltre effendo ifbfcele il Triangolo F E G, (per la y* del i. degh Ele^ 
numi) li due angoli alla bafe E F G , E G F faranno fra di loro eguali : 
ma perchè V angolo E F G , (perla i^.dslu de^i Elementi ) è il fupplc- 
mento dell* angola ottufa E F D ; ancora V angolo acuta G farà il 
fupplemento dell* ottufo D F E : e perciò lo ftefto feno fervirà ^ tanto 
per r uno, quanta per r altro* 

Premere quefte notizie, non falò refta evidente la necefljtà di fa- 
pere la fpecie di queir angolo , che fi cerca di manifeftare ; ma ancora 
ficoinprende ^ che qaanda T angola ricercatoiàrà ottufo, in tal cafò 



Zih. Secondo^ Cap. V. ktj 



baderà prendere il fupplemento dell'angolo acuto^ mentre conofciu* 
tu r angolo acuto C, ilfuofuppleiQefito farà T angolo ottu 



o 



ingoio acuto C , il fuo lupplemento farà T angolo ottufo D F E • 

ppcrazMne colie IJmt. 

R A fuppongafi doverfi fare lafoluzione del Triangolo A B C , 
{ Tavola 3. figura 4 •) e che V angolo C ricercato fia acuto ; li fac* tmv. j, 
eia come il lato fi C, oppofto al dato angolo A> cosi il lato A fi^ ad un fii'4* 
quarto proporzionale i che farà il Seno dell'angolo C . 

Dimo/frazione . In tutti li Triangoli piani (perioj.Trohiemalinean 
del Cap. 2. ) li lati fono proporzionali colli Seni di quegli angoli , che fi 
trovano oppofti alli detti lati : adunque il lato fi C al Seno delFangolo 
A, avrà la ragione del lato A Sai Seno dell' angolo C ^come li dovea 
dimoflrare « 

Efempio eolie- Lìnee,. 



Angolo A gradi 60. 3 6"* Seno retto 
Lato AB piedi ^ 



871213S. L 
1 8oo. I 

i; 68 1848400. I 



ftodotto di quelli due numeri 
j Lato BC Partitore piedi ^240* 



Quoziente Seno dell'Angolo C 7000825 ^ 

224« 

Quefto Quoziente nella Tavola delli Seni darà la grandezza^ 
deir angolo C ricercato , che farà gradi 44h25\ 

Quando poi r angolo ricercato folle ottufo i come nella ( ;fgi/r« 6. Tav^i^ 
della Tavola 3.) fi dovrà ancora adoperare la ftefla regola di proporzio- ^*' ^* ' 
ne, con quello folo divario, che per mifura dell'angolo C ottufo , 
non fi dee prendere quell^arco^ che corrilpondc al quarto termine 
della regola di proporzione , ma fi dee pigliare il fuo fupplemento ^ 
che farà la mifura dell' angolo ricercato » 

Come per efempio , efiendo l' angolo C ottufo ^ & il quarto termi- 
ne della regola di proporzione 7000825, e 40. ducentovìntiquatrro- 




X 2 Opc- 



2(^4 Della trigonometria 

Operazione colli Logaritmi. 

DOvmdofifart queflafotutJmi adoperando li logaritmi , in quello cafo al 
Senilogaritmo delf angolo sA dato^fi dawh aggiugnere $1 logaritmo del la^ 
io xAB 3 aggiacente all'angolo A\ levando poi dalla fomma di qutfti due logarit* 
mi quello del lato oppofto BC .poiché la differenza fark il finilogaritmo dell* an^ 
golo C ricercato . 

Tarimente fi potrà riconofcere lofteffo angoloC^ fommando infieme il fenilo^ 
garittno dell'angolo ^^ il Compimento ^Aritmetico del lato BCy&il logaritmo di 
xABy lato oppqfto al ricercato angolo C ; poiché la fomma di quefti tre logaritmi^ 
levata r unità da manofiniftra Jark ilfenilogaritmo de ir angolo C ricercato . 

Dimoffarazione . Ejjendofi provato nel 3 . Teorema logaritmico del Cap. 3 • 
che ti logaritmo di un lato infieme col fenilogaritmo di un' angolo aggiacente al 
detto lato ^ eguaglia il logaritmo del lato oppofio al detto angolo col fenilogarit* 
tno delF angolo parimente oppofto al detto lato : nejiegue , che fatta la fomma del 
iogaritmodi^B^ e del fenilogaritmodeir angolosi da q^efta fomma levato il 
logaritmo del lato CB^ quello che re/la ^ farà il fenilogaritmo delF angolo C rit^ 
cercato. 

Efempio colli Logaritmi. 



Dell' ^Angolo ^yi gradi 60. 5 6\ Senilog. 9940 1 2 4S. 

Del lato sA B piedi 1 800. Logaritmo 32552725. 



Semma di quefti due Logarimi 131955973. 

Lato B C piedi 2 240. dafottrarfi Logaritmo 335 o 2480. 



Differenza . Logaritmo 9 845 1 49 3 



Col Compimento Aritmetico. 



' 



Dell'angolo %A gradi 60. ^6\ Senilogaritmo 99401248. 

Del Lato sA B piedi 1800. Logaritmo 32552725. 

Del Lato BC piedi 2240. Comp. Aritm. 66497520. 






Somma 198451493. 



Levata l* unità Senilogarit. 98451493. ! 



^uefP ultimo logaritmo farà il fenilogaritmo delP angolo C , al quale nelle 
Tavole corrijponde un* arco di gradi 44. 26\ come nelprtmo cafo delle linee . 

Riconoiciuto T angolo C ^ facilmente fi potrà fapere la grandea^/a 
^eir angolo Verticale B, mentre q uefto (per la 3 a. del i . degli Elementi) 

eli 



Lih. Secondo ^ Cap. V. i tf 5 

è il fuppletncnto delli due angoli A ^e C : laonde fé da gradi 1 80. fa* 
ri ioctrata la fomma delli due angoli A ^ e C > il reftante farà la quan- 
tità deir angolo Verticale B . , 

Finalmente , per quello riguarda la cognizioue della bafe A G ^ fi 
dovrà adoperare il feguente Problema 5 poiché nel dato Triangolo^ 
non folo faranno conofciuti tutti gli angoli , ma ancora li due lati ^ 
AB,BC. 

Problema Secondo. 

^■J ElUTriangoJì obliquangoli collanorizia di due ^A^goliy e di un lato op^ 
M pofto aìh detti singoli : manifejtare quel lato , che Ji trova opfoflo alf aU . 
troxAngolo, 

Sia propofto il Triangolo obliquangolo A B C, ( Tavola "i. figura 4. ) J^^* ^• 
nel quale fi fuppongano conofciuti li due Angoli B , & A, quello per ^^*** 
efempio di gradi 60. 36'i e quello gradi 44. 26\ come ancora la lun- 
ghezza del lato B C oppofio all' angolo A, piedi 2 240: con quefte no« 
tizie fi dee manifeftare il lato A C , oppofio air altro angolo dato B. 

Oper azione colle Linee. 

eOme il Seno dell' angolo A , oppofto allato B C , alla lunghezza 
di B Cs cosi il Seno dell' angolo B, ad un quarto, che fatala lun- 
ghezza del lato A C ricercato , 

Dimoftrazione . In tutti li Triangoli piani {per lo 3. Teorema lineare del 
Cap. 2. jìi lati fono fempre proporzionali colli feni degli angoli oppo- 
fii alli detti lati : laonde il Seno dell' angolo A al Iato C B flarà , come 
il Seno deir angolo B, al lato A C . 

Efempio colle Linee. 



Deir Angolo B gradi do. 36'. Seno retto 
Lato BC piedi 



8712138. 
2240. 



Prodotto di quefti due Numeri 19515189120. 

Seno dell'Angolo A gradi 44. 26'. Partitore 7000789. 



Quoziente grandezza di AC piedi 



2787^ 



f^m^ 



Ofo 



isa 



Detta T^rigonometrÌA 



Operazione colli Logaritmi. 

DOvendoJtfare qutfté/lejfa operazime colli logaritmi , in tal cafo Ulogarit-' 
mo del dato lato B C ^fi dovrà aggtugnere al Senilogaritwo dall' angohag^ 
giacente B; e dalla fomma di quejìi due logaritmi^ levato il Semlogaritmo 
deir angolo ^/fy ti refi ante farà il logaritmo del ricercato lato ^C . 

Dimodrazione . Kel j. Teorema logaritmico del Cap. ^^ fiè provato , 
cbe nel Triangolo la fomma fatta dal logaritmo di un lato y e dal Senilogaritmo 
di tm'angoloaggiacente al detto lato y eguaglia il logaritmo di quel laro ^ che fi 
ritrorva oppqfto al detto angolo , infieme col Senilogaritmo di quelV Angolo , che 
è oppefto al primo lato: laonde fatta la fomma del Senilogaritmo del f angolo B , 
e del logaritmo del lato C Byfe dalla detta fomma farà levato il Senilogaritmo 
deìr angolo sA^ il refi ante farà il logaritmo del ricercato lato xAC • 

Efempio colli Logarictni. 



Del lato BC piedi 2240. 
De ir angolo B gradi 60. 36\ 



Logaritmo 33502480. 
Senilogarit. 9 940 1248. 



I 



Somma di quefli due Logaritmi 132903728. 

DelV^ng. tÀgradi 44. 26^. dafottrarfi Senilog. 9845 1470. 



Differenza 



Logaritmo 



34452258. 



Quefla differenza^ darà il logaritmo del lato AC ricercato , il quale far a pie^ 
diijij 4.: come ancora fi è ritrovato nelle linee . 



I 



Tév.i. 



Problema Terzo. 

N tutti li Triangoli piani colla notizia di due lati , e delV Angolo Perticale^ 
ricono fcer e li due Angoli aggiacenti alla Bafe j 6* ancora laflejja Bafe . 

Nel Triangolo ABC,) Tavola 3 . figura 4. ) conofciuta la lunghez- 
fil^^' za dcUi due lati A QC Blinde me colla grandezza dellangolo A C B, 
comprefo dalli detti lati, che fi chiama angolo Verticale, bifogna ma* 
nifeftare li due angoli A , e B aggiacenti alla bafe A B. 

Operazione colle Linee. 

COmc la fomma delli due lati A C , C B, alla loro differenza ,cosi 
la Tangente della metà della fomma delli due angoli A , e B, ad 
un quarto ,cnc farà una Tangente , il di cui angolo corrifpondente è 

la 



Jjh. Secondo ^ Cap. V. i6^ 

la differenza , che hanno li detti due angoli A ^e B colla metà delia lo^^ 
ro fomma . 

Dimojirazione . ( HelTeorema^. lineare del Cap. i.diquefto Libro) fi è 
dimoifarato , come in tutti li Triangoli piani la fomma di due lati para- 
gonata alla differenza fra li detti lati^ha quella fteflTa ragione ,che ha la 
Tangente della metà della fomma delli due angoli aggiacenti alla ba« 
fe,aTlaTansentedi quella differenza^ che hanno li detti due angoli 
colla metà della loro fomma; laonde il quarto termine di quefta rego- 
la di proporzione firà la differenza delli due angoli A ^e B paragonati 
colla meta della loro fomma , come fi dovea dimoftrare • 

Ciò dante fé quefla differenza fi aggiugnerà alla metà della detta 
fomma ^ ne verrà V angolo maggiore , cioè quello y che ftà oppofto al 
maggior lato : e levando la (lefU differenza dalla medefima metà del« 
la fomma delli due angoli alla bafe; il refiduo farà la quantità déiran-- 
golo minore, cioè di quello, che fi trova oppoflio al minor lato delli 
due dati nel Triangolo » comete dimoftra la 1 9. del i . degli Elememi • 

Da tutto quefto fi può apertamente comprendere , come per fare 
la foluzione del prefente Problema , non foto prima fi dee riconofce- 
re la fomma delli due lati dati , colla loro differenza , ma ancora fa di 
meftiere il fapere la fomma delli due angoli aggiacenti alla bafe» la^ 
aualfomtna fempre fi potrà avere levando l'angolo Verticale, che 
» fuppone conofciuto , dalla quantità di due angoli retti , mentre {per 
la ^1. dell. degli Elementi) li tre angoli dei Triangolo eguagliano la 
fomma di due angoli retti • 



Treparazionc per le Linee.. 



Lato AC piedi x6. Lato AC piedi 
' Lato GB piedi 29. Lato CB piedi 




16, 
29. 




Som.delli detti Lati piedi 45. Differenza piedi 




13- 




Separazione per gli Angoli. 


112. 

180. 






Dell* Angolo Verdcale A C B gradi 
Due Angoli retti gradi 


^0^ 
o. 




Somma- degli Angoli aggiaccnti alla bafe gradi 
Metà della detta fomma gradi 


67- 


30. 




4J'- 


l 




EftOP- 



isS 



Della ^Trigonometria 

Efempio colle Linee. 



Metà della fomma degli Angoli gr. 33. 45\ Tang. 6681787. 
Differenza delli Lati piedi 13. 



Prodotto di queftì due Numeri 

Somma delli due lati A C , C B , Partitore piedi 



86863231. 
4y- 



Quoziente 



1930294. I 



Quefto Quoziente è la Tangente della differenza delli due angoli 
A 5 e B5 colla metà della loro fomma : laonde ricercata nelle Tavole 
Lineari la detta Tangente , V angolo corrifpondente di gradi io. 5 j\ 
3 1\ farà quella differenza, che hanno li due angoli A , e B, dalla me- 
tà della loro fomma, che fi è veduta gradi 33.45'. 

Se adunque alla metà della detta fomma gradi 33. 45". fi aggiu- 
gnerà la differenza gradi i o. y y\ 3 1\ ne verrà la grandezza dell' ango- 
lo maggiore A , che farà gradi 44. 40'. 3 1\ Parimente fé dalla metà 
della detta fomma farà fottratta la fleffa differenza : il reflante farà la 
qua ntità deli' angolo minore B , gradi 2 2. 49' 2 9^ come fi può vedere 
nelfeguente calcolo . 



Metà della fomma degli Angoli A , e B gradi 33. 45" o\ 1 
Differenza dalla metà della detta fomma gradi io. 55". 31''. 



Somma quantità dell'Angolo A 
Avvanzo quantità dell'Angolo B 



gradi 44. 4o\ 3i'\ 
gradi 22. 49'. 29'\ 



Operazione colli Logaritmi. 

VOÌenioJt adoperare ìi logaritmi nella foluzìone del prefemeTrohlema al 
T angilogaritmo della meth della fomma degli Jfngoliaggiacemi alla 
baje j hi fognerà aggiugnere il logaritmo della dijftrenzafra li dati lati ; levando 
poi dalla detta fomma il logaritmo della fomma delli due dati latt j perchè il rr- 
/ì ante farà il T angtlogaritmo di quella dijjerenza ^ che hanno li due angoli ag^ 
giacentralla bafe , rifpettivamente alla metà della loro fomma . 

Dimoflr azione . il logaritmo della fomma di due lati nelli Triangoli pià^ 
ni col T angilogaritmo della differenza degli angoli aggiacenti alla bafe dalla me^ 
tà della Uro fomma ^(perlo ^.Teorema logaritmico del Cap. 3. di quefìo Ltbro) 
eguaglia il logaritmo della differenza fraudati lati ^ unito alTangtlogarttmo 
della metà della fomma degli angoli aggiacenti alla detta bafe : laonde ^ fé da. la 

fom- 



Lih. Secondo 9 CaP. Vi t ót^ • 

fcmnfMfatta dal Tangilogaritmo della metà della fomma degli angeli aggiacemi 
alla baje , e dal logaritmo della differenza delti dati lati , farà levato il logarit^ 
mo della fomma di ambidue li lati dati; il refi ante farà ilT angilogarttmo di queU 
la differenza^ che fi trova fra gli angoli aggiaumi alla bafe , rifpettivamente 
alla metà della fomma detti detti angoli . 

' Efcmpio colli Logaritmi. 



Metà della fom.deglitAng.A^e B gradi 33.4j\ Tangilog. 98248925. 
Differenza detti lati xAC^CB piedi 13. Logaritmo 1 1 1 3 943 3. 



Somma di quefìi due Logaritmi 109388359. 

Som. delli lati ^C , C B piedi 45. dafottrarfi Logaritmo i 6; 3 2 1 2 5. 

Refiduo Tangilog. 92856234. 

Queflo refiduo nelle Tavole Logaritmiche farà tt T angilogaritmo di un^ an^ 
gelo y che è la differenza delli due angoli aggiacemi alla bafe , colla metà della 

fomma delli detti angoli -.la qual differenza farà ^adi io. y ^\ 3 1^\ 

Per quello poi riguarda il manifeftare la lunghezza della ba(c AB, 
efiendo conoiciuti tutti gli angoli del Triangoloi e due lati , auello fi 
potrà fare adoperando il fecondo Problema diqueflo Capitolo. 

Problema Quarto* 

NEtti Triangoli piani cella fola coalizione di due lati , e delT Angolo Verti- 
cale ^fenzache preceda la cognizione delli due xAngott aggiacenti all^Uj 
Bafe , manifejtare la detta Bafe . 

Nello ftcfTo Triangolo A B C , (Tavola 3. figura 6. ) conofciuta \z ^ ^ 
lunghezza delli due lati AC^C B^infieme colla grandezza dell'angolo yr/,^'/' 
Verticale A C B , fi cerca la lunghezza della bafe A B , fenzachè pri- 
ma fieno riconofciuti li due angoli A , e B ^ aggiacenti alla detta baie 

jr\ Jo • 

Operazione colle Linee. 

SI faccia come il raggio al Seno fecondo dell'angolo Verticale^ 
A C B ; cosi il doppio Rettangolo fatto dalli dati lati A C , C B , 
ad un quarto proporzionale ^il quale farà quella differenza , che fi ri- 
trova frala fomma delli due Quadrati delli detti lati A C , CB,&il 
Quadrato della bafe AB. 



\^o Della trigonometria 

Quando V angolo Verticale farà acuto Ja detta differenza fi dovrà 
levare dalla fomma dcUi due quadrati dcUi dati lati: e per lo 
concrario bifognerà aggiu^nerla^ quando ildettoangolofoiTeottu- 
fo, perchè nel primo cafo la fomma delli quadrati dellilati, condì 
più la ritrovatadiffèrenza eguaglia il folo quadrato della bafe> dove 
nel fecondo cafo, per avere quella eguaglianza , la detta differenza fi 
dee levare dalla fomma delli quadrati delli lati dati . 

Dimqflràzionc . (Nel ^.Teorema piam lineare dei Cap.i.diquefloUbro) 
fi è provato^ che il raggio col Seno fecondo deirangolo Verticale fi 
trova nella flefla ragione, che il doppio rettangolo delli due lati, 
colla differenza fra li quadrati delli detti lati y & il quadrar o della ba- 
fe : laonde il quarto termine della regola di proporzione farà quella 
differenza y che fi ritrova fi-a la fomma delli quadraci delli lati col 
quadrato della bafè, come fi doveadimoflrare. Ma perchè (per U 
I j. ^r/ 2 . degli Elementi) effendo Y angolo Verticale A CB acuto, come 
^flX nella ( figura é^T avola ^.y liduc quadrati AC, CB^ eccederanno il 
quadrato di A B ; come per lo contrario (per la i xJrl 2. de^i Elementi) 
7sv. i . cfl^^do ottufo r angolo Verticale A C B, come nella ( ^ura 6. della 
fi. 4. Tavola^. ) li quadrati delli detti due lati fono minori del quadrato 
della bafe AB, in queflocafo la fbpradetta differenza fi dovrà ag« 
giugnere alli quadrati delli lati , e bifognerà levarla nel cafb dell' an- 
golo Verticale acuto , per avere il quadrato della bafe A B; la di cui 
radice farà la mifura della baie A B ricercata « 

Efempio colle Ltnee^ 



Ang.C Verticale acuto gn 6j. 5o\ Seno fecondo 3826854. 
Lato A C piedi \6. Lato C B pie. 29* Dop. Rettàg« 928. 



Prodotto di qucfli due Numeri 355 1 ^0195:2. 

Reggio Partitore 1 oooooóo. 

Quoziente -ce 2^11^ 



ZOOOOOOO* 



Quefto Quoziente farà quella differenzi ^ che fi ritrova fra la fom- 
ma delli due quadrati A C , C B , & il quadrato della bafe A B • 



Lato 
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171 



Laro AC piedi \6. 
Lato CB piedi 29. 



Quadrato 
Quadrato 



256. 
841. 



Somma di quefli due 
Differenza da fottrarfi 



Quadrati 



1097, 
3^5 



Refiduo Quadrato della bafe AB 
Radice Quadrata mifura di A B piedi 



742, 
27 ii 



Operazione colli Logaritmi, 

VOkndoJtfare la foluzione del prof ofto ^Problema coll'ajuto delti hgaritmi^ 
in tal e afa il Senilogaritmo fecondo deW angolo Ferticale ft dovrà ag^ 
giugnere al logaritmo del doppio Rettangolo delti lati^ fottratndo poi dalla 
fomma di quefti due logaritmi il logaritmo del Raggio j poiché il rejì ante farà 
il logaritmo della differenza/ira la Jomma fatta dalli due^adrati delti lati ^ 
& il Quadrato delta baje . 

Dimoftrazione . ( Ter lo y. Teorema logarìtmico del Cap. 3. di quedo 
Libro ) re/la provato , che il Senilogaritmo fecondo dell' angolo Perticale col 
logaritmo del doppio rettangolo delli due lati ^ eguaglia il logaritmo del Rag- 
gio con quello delta differenza fra li quadrati delti detti lati , é il quadrato deL 
la bafe • laonde , fé dalla jomma fatta dal Senilogaritmo fecondo dell' angolo 
yer ficaie^ e dal logaritmo del doppio rettangolo detti lati farà levato il logaritmo 
del Raggio , quello che re fi a , farà il logaritmo della differenza fra liquadratt 
delli dati tati , & il quadrato della bafe , come fi dovea dimo/lrare . 

Efempio colli Logaritmi. 



angolo perticate C gradi ój. 30'. Senilog, fecondo 95828397. 
Doppio Rettang. delti Lati piedi 928. Logaritmo 29575480. 



Somma di quejli due 
Raggio da fottrarfi 

Refiduo 



Logaritmi 
Logaritmo 



125503877. 
loooooooo. 



Logaritmo 25503877. 



Que/lo logaritmo ricercato nella Tavola logaritmica detti numeri ajfolutì 
con quelle regote y cbeftjonoinfegnatenelCap. ij. deli. Libro ^ daràilnume- 
To corrijpondente ^ ^b^farà^^^ >^ 13047392, centomilltonefimi ^ differenza 
fra la jomma detti quadrati detti dati lati , ^ il quadrato della bafe . * 



Y 2 



Pro- 
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Problema Quinto. 

1 ti qualunque Triangolo piano colla ìMizJa dcUi tré Lati riconofcer lagran^ 
dezza degli angoli . 

Toif. j. Se Tara propofto il Triangolo E F G , ( Tavola j. figura 7. ) nel quale 
fi&7. fieno conofc luti li tre lati E F ,F G , G E , e che fra: qucfti lati il maffi- 
mo iiaper efcmpio E G » ù potranno nianifeftarè li tre angoli del pro- 
pofto Triangolo 5 adoperando la feguente regola . 

In primo luogo dall' angolo F , oppofto al mailimo lato E G ^ fi fé- 
gni la perpendicolare F H , la quale formerà due Triangoli rettangoli, 
uno de' quali farà E H F , e T altro F H G : ma perchè nelli detti Trian- 
goli folamcntc fono conofciute le due Ipotenufe E F, F G ^il che non 
bafta per ifciogUere li Triangoli rettangoli , perciò fi dovrà proccura- 
re di riconofcere due altri lati , come fono E H , H G ; e quefto fi farà 
avuta la notizia del fegmcnto IG, mentre il detto fegmento levato 
da tutto il lato mailimo E G , il reftante farà la lunghezza di E I ; nel 
di cui mezzo, cioè in H, (perloS. Teorema lineare del Cap. 2.) cafca la 
perpendicolare F H : laonde con ciò non folo refterà conofciuto il 
fegmento E H,latodelTriangoloFEH, ma ancora HG, lato del 
TriangoloFHG, 

Fatta quefta operazione nel Triangolo rettangolo FEH, oltre 
• air angolo retto farà conofciuta r Ipotenufa F E , & il lato E H ; laon- 
de (per r 11. Troblema delcap. 4. diquejlo Libro) fi potrà manifeftare la 
grandezza dell' Angolo E : e nella fteffa maniera ancora farà facile il 
riconofcere T angolo G: come ancora quefti due angoli levati dalla 
fomma di due angoli retti , che fono gradi 180, la differenza (perla 
^2. del 1. degli Elementi) [giti laquantità del terzo angolo F* 

Per pofcia (apere la lunghezza del fegmento 1 G , dal quale dipen- 
de quefta operazione , adoperando le linee fi componga la feguente 
Regola di proporzione . Come il maifimo lato E G , alla fomma de- 
gli altri due lati E F , F G ; cosi la differenza fra li detti due lati , ad un * 
quarto .che dico effere la lunghezza del fegmento I G ricercata , per 
quello fi è dimoftrato (nel ó.Tearema lineare delCap. 2. diquefto Libro.) 

Ora fupponendofi conofciuto tutto il lato E G , & il fegmento I G, 
fottracndofi quefto da quello, ne vena la notizia di EI, di cui una 
me tà farà E H , e V altra H 1 , la quale col fegmento I G, compone t ut- 
toillatoH.G. 



£ih. Secondo y Cap. V. 17^ 

Soluzione diquefto Troblemafaìta colle Linee • 

NEL propofto Triangolo E F G ^ fuppongafi , che il lato maflitno 
. EG fia piedi 2483; il lato EF piedi 1800; il lato F G piedi 
3 240: per riconofcere gli angoli fi faccia la Toma delli due lati minori 
E F, F G,che farà piedi 4040: fi trovi ancora la differenza fra queili Ia- 
ti ) che è piedi 440, compc^nendo poi la Tegnente regola di proporzio- 
ne ) cioè come il lato Maffih^o , alla fomma delli due lati minori ; così 
la differenza fi'a li detti lati minori ^ ad un quarto , che farà la quantità 
del ricercato fegmento I G : come fi è dimoftrato di iopra . 

E [empio colle Linee. 

Somma delli due lati EF,FG piedi 4040. 

Differenza fra li detti lati piedi 440. 



Prodotto di quelli due numeri piedi ijjjSoo^ 

Lato Maflìmo EG partitore piedi 2483. 



Quoziente Lunghezza di IG piedi ji^Uil 



Quefto fegmento I G piedi 7 1 tf , prefo il rotto per un' intero , leva- 
to da tutto il lato maifimo E G piedi 2483;, refterà E I piedi 1767; e le 
due metà EH, HI , faranno piedi 883, e mezzo. Finalmente^ 
unendo infiemc HI 883,6 mezzo, con IG 7x6, la retta HG, farà 
piedi I j 99) e mezzo . 

Compiuta quefta operazione nel Triangolo rettangolo FEH, 
ripotenufaEF, farà piedi 1800, & il lato EH piedi 883^ e mezzo: 
laonde (^pcr /* 1 1. Trobhma delh Triangoli rettangoli) fi potrà ricono- 
fcere r angolo E,il quale farà gradi 60. 3 6\ 1 7''. Parimente neir altro 
Triangolo FHG, effondo ripotcnufaFG piedi 2 240, & il lato HG 
piedi I f 99>e mezzo, (per lo fttjfo Prohkma 1 1. ) fi potrà manifeflarc 
r angolo G 5 che farà gradi 44. 26\y2^ Finalmente la fomma di que- 
lli due angoli levata da gradi 180, il refiduofaràgradÌ74.y6\5i'V 
(/?^r /^ 3 2 . ^r/ 1 . i/rf// £/f m^wi; mifur a deir angolo E F G • 

Operazione^ colli Logaritmi, 

Volendo fi j are l a foluzione delpropofto Troblema^ adoperando ULogarìt-^ 
mi^per manifeft are la grandezza del detto fegmento IG , al logaritmo 
dalla Jomma delli due lati minori EF ^FG^fi dovrà aggwgmre il logaritmo 

del-' 
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della laro differenza^ levandoci dalla detta fomma il logaritmo del lato ma/Jf" 
mo EGypercbèilreflamefara il logaritmo del ricercato fegmtnto IG . 

Dimoftrazione. Hella uTropoJizione delCap. 2 i.del i. Librofièdimo- 
ftrato^ che dì quattro Magnitudini Geometricamente proporzJonali ^ il Loga- 
ritmo della prima ^ con quello della quarta ^ eguaglia quelli delle due medie i 
ma perchè il Iato majpmojlà alla fomma dellidue lati minori , comela differenza 
delli detti lati al Segmento IG : nefiegue , che dalla fomma del Logaritmo delli 
due lati E Fy FGy con quello della loro diff^erenza^ levato il logaritmo del 
majpmo lato EGy ilreftantefarà il logaritmo delfegmento IG ricercato . 

Efcmpio colli Logaritmi. 

JLati minori E F^F Gy piedi 4040. Logaritmo 3 6063 8 1 4. 

Differenzafra li dettilati piedi j^/^o. Logarittno 26454527. 



Somma delli detti Logaritmi 62498341. 

Lato E G da fottrarji spiedi 2483* Logaritmo 3 3 949767. 

Refiduo del Segmento IG^ Logaritmo 2 8 y 48 y 74. 

Queft^ ultimo logaritmo ricercato nella Tavola delli numeri affblutt , darh 
la lunghezza del fegmento IG ricercata ^ che fari piedi 715 -22i 



ICXXH 

Problema Sesto. 



I 



KqualunqueTriangotopianOy colla notìzia delli Lati^ riconcfcere gli^n-^ 
goliyfenza ridurre il Triangolo in due Triangoli rettangoli : 



Nello ftcflb Triangolo E F G, conofeiuti li tre lati E G , G F,F E, fi 
clenno manifeftare gli angoli del propofto Triangolo^fenzachè il det- 
to Triangolo fia partito m due Triangoli rettangoli, come fi èprati- 
<;ato nel Problema antecedente . 

Operazione colle Linee. 

SI faccia come il doppioRettangolo fatto da due Iati del Triangolo, 
i quella differenza , che fi ritrova fia la fomma delli due qua- 
drati fatti dalli detti lati, & il quadrato della bafe; così il raggio ad 
un quarto , che fari il Seno fecondo dell' angolo Verticale ricercato . 
Dimojlr azione . Kel y. Teorema piano lineare del Cap. 2. diquefto Libro ^ 
fi e provato 5 che la ragione del raggio al Seno fecondo dell'angolo 
Verticale , è quella àtX doppio rettangolo delli lati , alla differenza fra 

li 
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li quadrati delli detti lati, & il quadrato della bafe: adunquAa ra- 
gione del doppio Rettangolo delti lati , alla differenza fra la fomma 
delli quadrati delli fteffi lati , & il quadrato della bafe , farà la ragione 
del raggio paragonato al Seno fecondo dell' angolo Verticale . 

E [empio colle Linee. 



I DifF.fralidueQuad.EF3EG,colQuad.FG 

' Raggio ^ , 



4387689. 
looooooo. 



Prodottto di quefti d uè Numeri 

Doppio Rettangolo di E F , E G, partitore 



43 876890000000. 
8938800. 



Quoziente: Seno fecondo dell' Angolo E 



4908588. 



Quefto quoziente nella Tavola delli Seni , darà la mìflira dell' an- 
golo £ 3 la quale farà gradi 60. 36'. 17''. 

Operazione colli Logaritmi. 

Quando U Jena operazJone/idaveffefarecM'aJMO delli logaritmi^ in tal 
cafo ) al logaritmo della dijferenza Jtra la fomma delli quadrati fatti daU 
^ li due lati , ér il quadrato della bafe ^ fi dee aggiugnere ti logaritmo 
del Raggio y levando poi dalla detta fomma il logaritmo del doppio Rettangolo 
fatto dalli detti due lati j perchè ti re/fante farà il Senilogaritmo fecondo delfan^ 
golo f^erticale ricercato; come fi è dimofirato nel y . Teorema logaritmico del Cap. 
^. di quefio Libro . 

Eiempio colli Logaritmi. 



Dif. fra li QuadSF^ EG^& il Quad. FG 
Del Raggio 



Logaritmo 6642 2289. 
Logaritmo loooooooo. 



Somma di quefti due 

Doppio Rettangolo dt EF^EG dafottrarfi 



Logaritmi 166422289. 
Logaritmo 69 y 1 2 7 9 2 . 



Refiduo mijura dell* Angolo E. 



Senilog.fec. 96909498. 



« 



^ue/ìo refluo farà conofcere nelle Tavole logaritmiche delli Seni lagran^ 
dezza dell* angolo E^ che Jarà gradi 60. 3 6\ 1 7"". 

Quejlaftefja operazione replicata , dark a divedere la grandezza delfango* 
lo Gy il che baftaper riconofcere f angolo Fi mentre quefii tre angoli (per la 3 a. 
del i.degli t lementi)denno eguagliare la Jomma di due angmretti^ cbejono 
gradi i^Q. 

Pko 
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Problema Settimo. 

Viti lipropojli Trobkmi fpettami alti Triangoli piani Obliquangoli , fi 
fonnojcioglierc con queltt , che appartengono alli Triangoli Rettangoli . 



1 



Il preferite Problema altro non proponne , fé non che tutto quello 
fi è ricercato colli paffati Problemi di quefto Capitolo, fi poflamani- 
feftare col ridurre li Triangoli obliquangoli a due Triangoli rettango- 
li coir ajuto di una perpendicolare guidata al di dentro , ò pure al di 
fuori del Triangolo obliquangolo ; come fi vede nel Triangolo obli- 

741/. 3. quangolp EFG, {Tavola 3. fi^raj. ) nel quale la perpendicolare 

fii' 7- F H coftituifce li due Triangoli rettangoli E H F ^F H G . 

Intorno a qucfta perpendicolare guidata da un' angolo del Trian- 
golo fopra del lato oppofto al detto angolo ^^ fi dee offervare , che 
quando li due angoli aggiacenti a quel lato , fopra del quale fi vuole | 

fegnare la perpendicolare 5 faranno della fteflà Ipccie , che vale a dire 
ambidue acuti , il perpendicolo cafcherà al di dentro del Triangolo: 
ma quando li detti angoli foffero di diverfa ipecie, cioè uno acuto , e 
r altro ottiifo, la perpendicolare cafcherà al di fuori del Triangolo. 
In oltre 5 in ordine a quefta perpendicolare , la quale dee mutare 
il Triangolo obliquangolo in due Triangoli rettangoli , fi dee at- 
tentamente oflervare 5 che colli dati delTcriangolo obliquangolo li 
due Triangoli rettangoli fieno capaci di foluzione , cioè a dire , li det- 
ti Triangoh , oltre all' angolo retto, denno avere due quantità cono- 
fciute 5 altramente inutile farebbe la mutazione dcUi Triangoli obli- 1 

quangoli, in Triangoli rettangoli . 

Per maggiore intelligenza di qucfla verità, fi rifletta al Triangolo 

Tdv j. obliquangolo K L M,( Tavola ^.figura 8. ) ne quale , {come nel i. Tro- 

fZ' ^* blema degli obliquangoli) fieno dati li due lati K L, L M, intìeme coU'an- 
golo K, oppofto al lato L M . In queftocafo, fé dall' angolo M, fopra 
del lato oppofto K L farà guidata la perpendicolare MN, li due Tri- 
angoli rettangoli , non fono capaci di foluzione , mentre nel Triango- 
K N M, fi ha la notizia di due foli angoli^e nel Triangolo L N M,quel- 
la del folo lato M L ^infiemecolr angolo retto M N L; le quali noti- 
zie non baftano perla foluzione delli Triangoli . Se poi dall' angolo 
Ljfopradellato oppofto KM, farà fegnato il perpendicolo LO, nel 
Triangolo rettangolo K LO , farà conofciuto V angolo K , e T Ipote- 
nufaKL, il che bafta per fapere la lunghezza delh due Cateti KO, 
O L . Conofciutc le parti del Triangolo K L O , neir altro Triangolo 

OLM, 
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O L M farà nota T Ipotcnufa M L, & il lato O L : laonde {ftt lo 9. epit 
V I i.Trobl. dclli Triangoli rettangoli^ ) fi potrà manìfeftarC) non folo l'al- 
tro lato O M) ma ancora Taneolo Ò M Li il che fempre farà vero^ogni 
volta che la perpendicolare ^rà fognata conforme prefcrivono le fe« 
guenti regole . 

Prima . Quando gli angoli aggiacenti a quel lato , fopra del quale 
fi vuole fegnare la perpendicolare , faranno di diveria fpecie , la per<< 
pendicolare cafcherà fuori del Triangolo > e quando li detti angoh fa- 
ranno della Aefsa fpecie, la perpendicolare cafcherà dentro del Trian- 
golo ; come dimoftra ( lo CorolL 2. della Trop. 1 7. del x. degli Elementi •) 

Seconda . Quando nel Triangolo obliquangolo , ( come nel i. 7V#- 
blema di quefio Capitolo) faranno dati due lati » infieme con un* angolo 
oppofto ad uno delli detti lati ; la perpendicolare dovrà eflere fegnata 
dal punto di queir angolo ) che ècomprefo dalh lati dati fopra della 
bafe . Come per efempio , nel Triangolo obliquangolo A B C , ( Ta- 
W* 2. figura i6,& 17, ) fé faranno conofciuti li due lati A C , C B, e fi^\g\ 
V angolo A, la perpendicolare dovrà edere fegnaca dal punto delFan- d^ij. 
golo e fopra della bafè A B i perchè in quefta guifa nel Triangolo 
CAD, oltre all' angolo retto, fi trova conofciuta V Ipotenufa A C , e 
l'angolo aggiacente A i laonde,(^«^ lo i . TrobL delli Triangdi rettateli) 
fi potrà rendere conofciuto il lato A D,e la perpendicolare C D • Ter- 
minata quefb operazione nel Triangolo C D B , oltre air angolo ret- 
to , refierà conofciuta V Ipotenufa C B , e la perpendicolare C D ; la- 
onde ^{fef lo 2. Trobl. delti Kettangoli) fi potrà notificare l'angolo B, e 
l'altro lato DB. 

Terza . Quando nelli Triangoli obliquangoli faranno dati due an- 
goli, & un lato oppofload uno deludati angoli, la perpendicolare 
dovrà efiere fegnata dalla punta del terzo angolo , fopra del lato op-^ 
poflo al detto angolo . Come nello flefTo Triangolo ABC, fuppofta 
la notizia delli due angoli A , e B , e del lato C B , oppoflo air angolo 
A > dal punto deli' angolo C fopra di A B ^ dovrà efiere fegnata la per- 
pendicolare C D , poiché in quefla forma nel Triangolo C D B, di più 
dell' angolo retto , farà ancora conofciuto l' angolo B , e T Ipotenufa 
C B ; laonde y(f^lo i. Trobl. delli Rettangoli) fi potrà manifeftare il lato 
C D , il quale infieme coli' angolo A , nel Triangolo CDA^(ferlo6. 
Troblema delli Rettangoli) batterà per conofccre la lunghezza dell' Ipo- 
tenufa A C : come ancora (per loTroblema 7.) fi potrà notificare l'al- 
tro lato A D , il quale unito a D B, darà la grandezza di A B. 

Quarta . Quando nel propofto Triangolo obliquangolo foflero 

conofciuti duelati, e l'angolo Verticale comprefo dalli detti lati , U 

Z pcrn 
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perpendicolare bifognerà, che fia fegnata dalla punta di uno delli 
due angoli incogniti fopra dei lato oppofio ; come fi vede nel Trian* 
golo ABC, nel quale avuta la notizia delli due lati B A , A C , e del- 
r angolo Verticale A) compreiTo dalli detti lati, la perpendicolare 
dovrà guidarci dall' angolo B , ò pure C , fopra di quel lato , che farà 
oppofto al detto angolo, come fi vede nella perpendicolare C D;pcr- 
ehèin quella guifa il Triangolo C A D di più deil^ angolo retto, avrà 
ancora conofciuta V Ipotenufa A C , e T angolo A : laonde ^(perlai. 
Trobl. delli Rettangoli ) fi potranno manifeftare li lati A D, D C : il che 
fatto neir altro Triangolo C B D ) oltre air angolo retto, farà cono-* 
fóut o il lato C D, & il lato D B^refiduo di A B: laonde, (per lo i.Trobh 
detti Rettangoli) fi potrà notificarci' angolo B: come ancora, (/>rr/oi. 
7roM*)ill^toBCi e con quefto refierà compiutala foluzione del 
propollo Tria ngolo . 

Quinto .Nel Triangolo obliquangolo, It faranno conofciuti tutti li 
Iati , per manifeftare gli angoli , la perpendicolare dee efière fegnata 
dalla punta di queir angolo ,cbe fi ritrova oppofto al mallimo lato , e 
che cafchi fopra del detto lato malfimo i come fi vede nel Triangolo 
Wdv. I E F G , (Tavola 3 . figura 7. ) operando poi in tutto , conforme fi è infe- 
fii' ?• guato nella foluzione (delj. TroU. degli Obliquangoli) per compiere la 
loluzionè del propofto Triangolo . 

Datuttociò manifeftamente fi comprende, come adoperando lì 
ioli Problemi delli Triangoli rettangoli , fi può fare la foluzicxie di 
qualunque Triangolo , purché fi ofìTervino quelle regole, che nelfe« 
gnarc la perpendicolare prefentemente fi fono ipiegate. 

Problema Ottavo. 

Uatunque dellt propoflì Troblemi , fpettami nonfolo atti Triangoli Ret* 
tangoli\ ma ancora aglt Obliquangoli , è capace dijoluzione^ adoperane 
do iljolo Compajo ^ e Scala. 

Quefto Problema dà a divedere , come tutte quelle regole , che di 
ibpra fi fono fpiegate per ifciogliere qualunque Triangolo piano, po- 
nendo in operale Tavole Trigonometriche, fi ponno efeguire ado- 
perando il folo CompaflTo , e la Scala : la quale Scala altro non è , che 
una Riga divifa in parti eguali , come fi vede nella ( fiigura 9. della Ta^ 
Trfi/.s. ^oia j.) nella quale fi rapprefenta una Scala divifa in cento parti egua- 
'^* ^' che fi ponno intendere come tante oncie ^iedi , pertiche , ò altra mi- 
fucaa piacimento di chi opera • 

Ma 
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Ma perchè qucfta pratica molto frequentemente ricerca di dovere 
coftituire ad una data linea, un'angolo eguale ad un'altro angolo da- 
to, per ifchivare di far ciò che inArgna {EucMt nella Trop.z^. deli, 
degli Elementi^ ) e per facilitare quanto mai farà poffibile V operazione , 
fa di meftieri di avere utì Semicircolo , fabbricato dì qualche materia 
foda , di vifo nelli fuoi gradi, e fegnato colli numeri in doppio ordine , 
per potere contare occorrendo da una parte , e dall' altra quei gradi , 
che fi vorranno: a wertendo,che quefto Ifbumento dee efler formato 
con tutta diligenza , e dee avere fegnato il proprio centro, come fi ve- 
de nella sfigura g.T avola 3.) la quale ci rapprefenta un Semicircolo col yr^^^f ' 
centro A , e divifo in gradi 180. 

Con queflo Semicircolo , non fblo ù potrà formare qu«Ian<}ue an- 
golo re ttilineo, eguale ad un'altro angolo dato, ma ancora fi potrà 
avere la mifuraxli ruttigli angoli, come fi è ingegnato nel principio 
del primo Libro. 

Parimente coir ajuto della Scala ^ le Linee fi potranno fare di qua- 
lunque detcrminata lunghezza,(ingendo,che le parti dellaScala fieno 
tanti piccoli piedi , pertiche , oncie &c. 

Prima però di far conofcere,in che forma il folo Compafso, e Scala 
ballino per fare la foluzione di tutti li Problemi , fino ad ora propofti, 
debbo avvertire ,come tutti li Triangoli d'angoli eguali , ( perla Trcf. 
4. del 6. degli Elementi) hanno ancora li lati proporzionali • Parimente 
(perlaTr0p.^.del6.degli Elememi ^) qMzndo due Triangoli avranno 
U lati proporzionali , ancora li detti Triangoli faranno d ' angoli 
eguali • 

Secondariamente fi dee offervare ciò , che fi è dimoflrato (nel^. 
Teorema piano lineare del Cap. Zydi qu^o Libro ) ed è, che in tutti li Trian- 
goli, li lati fi trovano proporzionali colli Seni degli angoli oppofli alli 
detti lati. 

Finalmente refla da faperfì , come coirajuto delle parti della Scala 
fi può riconofcere la ragione delll lati di qualunque Triangolo , fèm- 
plicemente coli' applicare la lunghezza delli kti del Triangolo alle 
parti della Scala , le quali daranno la lunghezza delli lati , e per con«- 
leguenza , ancora la ragione fra li detti lati . Come per efempio , fé 
nel Triangolo P Q R , ( Taxn^la a. fiptra io.) ciafchedun lato col Com*- ^*tf. 2. 
palio farà portato fopra della Scala,il lato Ó.R, farà parti 3 2, e mezza; ^^' '^* 
QP 3 1, e mezza , e P R i ^ i laonde ancora farà conofciuta la ragione 
delli detti lati fra di loro , in quella forma appunto, che ù è dimofh'ata 
( nelCorol. del 2. Teorema lineare del Cap. 2. Hrqwti/fo Diro , ) colla fola dif- 
ferenza ^che ncl.prcfcnte cafole parti della Scala fono una. m^< de- 
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terminata ^ \ì dove li numeri delk Tavole cc^'tuifcotto una mìfura 
arbitraria . 

Ogni qual volta adunoue fard poffibile di formare in carta un Tri* 
angolo fimilc a quello , cne fi dee fcioglierc t coir ajuto del folo Com- 
paflo , Semicircolo , e Scala , fi potranno manifeftare quelle parti 3 che 
fi ricercano; mentre il tutto Tempre fi ritroverà colla ftefTa ragione, 
tanto In un Triangolo ^ quanto neir altro , come più facilmente fi 
comprenderà , offervando le feguenti pratiche ^ le quali tutte dipen- 
dono dalla prefente propofizione • 



e 



Ono fante tre parti di un Triangolo , fé ne potri fermare in carta un' altro 
fimile al dato Triangolo . 



Il fcnfo di qiiefta propofizione è , che fc di un dato Triangolo fa- 
ranno conofciuti tre angoli, tre lati 3 due angoli • & un lato, ò pure 
due lati , & un' angolo , conforme ricercano Ti Problemi di fopra prò* 
pofti , fempre fi potrà coftituire in carta un^altro Triangolo fimile al 
primo 

La pruova di quefta verità , farà il dimoftrare feparatamente tut« 
CI quefti cafi , per far conofcere la fuffiflenza del prefente Proble« 
ma. 

Primo Cafo . Se in un dato Triangolo faranno conofciuti li tre an« 
gol! feparatamente, per coftituire un' altro Triangolo fimile alli due 
punti efliemi di qualfivoglia retta linea , col Semicircolo, ò in altra 
maniera fi coflituifcono due angoli eguali alli due del dato Triàgolo , 
prolongando le rette coflitutive di quefli angoli, finoattantochè 
^ unifcano in un punto , e farà formato un Triangolo con gli an- 
goli , eguali a gli angoli del propoflo Triangolo , e per confeguen- 
za fimile al dato Triangolo , perchè in due Triangoli , quando due 
angoli in un Triangolo fono eguali a due angoli nell'altro Trian- 
golo , {feria 3 2. del i. degli Elementi) ancora ilterzo angolo dee effe- 
re eguale , tanto ncU* uno , quanto nel!' altro . 
Tmv. 3. Se adunque farà dato il Triangolo K L M , ( Tavola j. figura 8.) 
h' «• nel quale l'angolo K fia gradi 30, l'angolo L gradi 63, e Tango- 
Io M gradi 87. Per formare un Triangolo fimile al Triangolo K 
Tdv. 3. L M , fi dovrà fegnare la retta N O , ( Tavola 3, figura 1 1. ) & alli 
«• "• due punti eftremi N, & O , formare li due angoli N, & O , uno 
de quali dee eflcre eguale all' angolo K, e T altro all' angolo L: 
prolungando le due lince NP, O P ^ finoattantochè concorrino 

m- 
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infieme nel punto P^ perchè refterà formato 11 Triangolo NOP, 
iimile al Triangolo K L M , per eflère quefli due Triangoli con gli 
angoli eguali . 

Secondo Cafo. Se farà dato il Triangolo rettangolo A B D , 
(Tavola $. figura i.)nel quale refti conoiciuta oltre alP angolo ret- ^^^^f' 
to npotenufa A D piedi 20, & il lato AB piedi ly; per coftitui- 
re in carta un Triangolo iimile , bifognerà prendere nella Scala^ 
tante partì) quanta è la lunghezza del dato lato A B ^ che ruppongafi ^^^. 
la retta E H, (Tavola sfigura y.) lunga 1 y. parti della Scala, legnando fi^^^, ' 
da un^eftremo della detta linea un' angolo retto , alzando la perpen* 
dicolare HF di lunghezza indiffinita : finalmente pigliando la lun- 
ghezza di 20. parti della Scala , quefta fi dovrà applicare per Ipotc- 
nufa del prcfentc Triangolo EFH, che dicoeflfere fimile al Trian- 
golo ABD. 

Dimoftr azione. La ragione di D A , ad A B ^ è quella di FÉ , ad 
EH : ma perchè la ragione di D A , ad A B, {ptr lo 3. Teorema del 
Cap^z.) è quella del Seno dell* angolo B, al Seno deir angolo D: 
e la ragione del lato F E , al lato E H , è quella del Seno dcir àn- 
golo H , al Seno dell' angolo E F,H : adunque ( pert 11. del ^.) il Se- 
no deir angolo B , darà al Seno deir angolo D : come il Seno dcU 
V angolo H , al Seno dell' angolo E F H . Ma perchè di quefte quattro 
Magnitudini proporzionali , la prima fi truova eguale alla terza^ , 
per efiere ambidue Seni maflimi ^(per la 14. del 5. degli Elementi ) 
ancora la feconda eguaglierà la quarta, che vale il dire, ancora il 
Seno dcirangolo D, eguaglierà quello dell' angolo E F H^ per con- 
feguenza li detti due angoli faranno eguali : dal che ne fiegue^che 
ancora V angolo A farà eguale all' angolo E , & il Triangolo ABD, 
fimile al Triangolo E F H . 

Formato il TriangoloEFH, fimile al Triangolo ABD, per ri- 
conofcere il lato B D , bifognerà portare fopra della Scala il lato 
FH , e vedere a quante parti della Scala fi turova corrifpondere , 
che effendo 13, fi dee dire, che il lato BD fià piedi 13. 

Quanto poi alla mifura degli angoli A , e D , quefta fi potrà ave- 
re coir ajuto del Semicircolo , il quale ci dimoftrerà la grandezza 
delli detti due angoli, purché il detto Semicircolo , tanto nella for- 
mazione, quanto nella mifura degli angoli , refti adoperato confor- 
me ricerca la pratica di quefto Strumento • 

Altrettanti cafi fi potrebbero aflegn are, quanti fono li Problemi 
di fopra propofti nella foluzione delli Triangoli , coli ' ajuto delle 
Tavole > ma perchè da quello fi è detto, il tutto fi può interameu'* 
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tt comprendere , perciò con quelle poche notizie ft'mo bene di 
terminare U Trattato dcUi Trigonometria Piana, Jafciando aliì Stu- 
denti il folo raccordo di vedere apprefTo degli Autori ciò , che io 
per fola brevità ho tràlafciato di rapportare Ibpra di quefti fogli , 
come ben fìcuro, che qualunque benché debole iteodimento, col- 
le {H^pofte notizie , potrà comprendere tutto quello, che gli Au- 
tori pili acacditati, hanno dimifamente trattato. 



f'me delia Trigmmetria Tiatui . 
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DELLA TRIGONOMETRIA 
SFERICA. 

LIBROTERZO. 

Sfendo la Trigonometria quella. Dottrina , la quale 
intende di {piegare la foluzionc di qualunque^ 
Triangolo; e perchè fra li Triangoli alcuni fono 
Piani , Scaltri Sferici, per qucfta cagione, termi- 
nata k foluzionc delli Triangoli Piani, reftaora 
da fpicgarli li fondamenti , e fc regole più princi- 
■ pali per manifeflarc ciò , che fi ricerca ncUi Trian- 
goli Sferici , per dare l' intero compimento al prefcnte Trattato . 

DiffiniXjiom frettanti alla trigonometria Sferica • 
C A P. ì. , 

Diffinizione Trmg, 

SFcra , fecondo gì' infcgnaroenti dati da Euclide (mìU t>^n> 14. del 
Lilf.i iMffli £/ffmMtt,)èquel folido,iI quale fi forma da una intera 
rivoluzione di un Semicircoto,fopra del proprio Diametro immobile ; 
mentre il detto Autore nel luogo citato diffini la Sfera con dire : SpbS' 
ra efl fì%ura ; qu£converJadrcum tfuicjcenttm DUmetrum Semicinulo contine' 
tur ^cùm ineundemrursUi locumteflitutus fuerit ^ unde movevi (M^trét . Ed 
invero, fc il Semicircolo ABC, {Txvoìa-^ figurai.) fi girerà fopra t*v\^. 
del fuo Diametro AC immobile; compiuta l'intera rivoluziorte, rc-^i- »• 
fteràcircofcrittoquel folido, il quale communemente fi dice Sfera , 
òGlobo,che vale il dire una figurala ogni parte rotonda . 

Tco- 
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Tcodofio (nella t.Dif. dell. Libro dcllifutri Sferici^) unifbrmandofi 
alla diffinizionc del Circolo , dille elfere la Sfera quella figura folida ^ 
la quale viene comprefa da una fola fuperficie : e dentro della detta 
fuperficie fi truova un punto^dal quale tutte le linee rette guidate alla 
detta fuperficie , fono fra di loro eguali . 

Superficie della Sfera fi dice quella , che dentro di fé racchiude tutta 
la folidità della Sfera. 

Quel punto dentro della fuperficie della Sfera , dal quale tutte le 
rettelinee guidate alla fuperficie ^ fono fira di loro eguali^ fi dice Centro 
della Sfera . 

Diametro della Sfera è quella retta , che paffa per lo centro , e che da 
ambe le parti refla terminata dalla fuperficie della Sfera . 

%Jffe della Sfera è quella retta , chejpafla per lo centro, e che fi man- 
tiene immobile nel rivolgerfi della Sfera . 

Tali della Sfera fono li due punti eftremi dell' Ade ^ fopra de' quali 
fi gira la Sfera. 
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Diffimzione Seconda . 

Ircolo di una Sfera è quello , che tiene la fua circonferenza nella 
fuperficie della detta Sfera • 

Diffinizione Terza ^ 



Circolo maffimo di una Sfera è quello, che paffa per lo centro della 
detta Sfera . QuefU Circoli maffimi , come fu dimoflrato da^ 
Teodofio nelli fuoi Sferici , hanno il loro centro commune col centro 
della Sfera : fi dividono Y un l'altro in due parti eguali : partano tut- 
ta la Sfera in due porzioni fra di loro eguali > fono li più grandi , che fi 
ponnofegnare nella detta Sfera : fono tutti eguali fra dì loro^e diftan- 
ci daUi proprj Poli la grandezza di un Quadrante , cioè gradì $0. 

Difflnizhne Quarta. 

Cltcdìì minori fono quelli, che non paflano per lo centro della Sfe- 
ra , e per confeguenza non ponno avere il loro centro commune 
conoueUo della Sfera, ne ponno dividerci Sfera in parti fira diloro 
cguau» 
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THffiniziom Quinta. 

Polo di un circolo della Sfera dicefi quel punto prefb nella fupcrfi- 
eie della detta Sfera , il quale fi trova Tempre egualmente dilla» 
te da tutte le parti della curconferenza del Circolo • 



o 
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Diffinizione Scfia. 

Uella retta Unea , la quale infieme congiugtte li due Poli di uà 3 Af^ 
Circolo legnato nella Sfera ^ fi dice AfTe del detto Circolo • 

Diffinizime Settima/ 



T Riangolo Sferico è quello , che nella fuperficie di una Sfera re- 
fta comprefo da tre archi, ciafcheduno de quali è una porzione 
di Circolo maflimo , fempre però minore del Semicircolo , come pro- 
vano tutti gli Autori . 

Come per efcmpio , fe nella Sfera A BC D, ( Tavola ^.figura 2.) j.^^ \ 
faranno fegnatetre porzioni di Circolo maifimo, ciafcheduMa mino- f^. i,^' 
re del mezzo cerchio ; come fono gli archi AD, D E , E'A , che fi 
unifcano nelli tre punti A, D^E ; la ngura ADE comprefa dalli pre- 
detti archi , farà un Triangolo Sferico , del quale unicamente inten- 
diamo di difcorrere , a fine di manifeftare tutto ciò , che fi cerca in fi* 
mile Triangolo » lafciando tottalmenteda parte quei Triangoli sferi^ 
ci 5 che foflcro formati ancorché da un folo arco, che non foflc parte 
di Circolo maifimo , poiché li Triangoli Sferici coftituiti da Circoli 
minori , non hanno luogo in quefta dottrina . 

Diffinizione Ottava. 

ANgolo Sferico è r inclinazione di due Circoli maflGmijChe fi toc- 
cano nella fuperficie della Sfera . Come per elempio, fuppofta 
la Sfera A D C B , ( Tavola 4. figura 2. ) Y angolo sferico A E D, è quel- 
la inclinazione, che ha il piano del Circolo maflimo A E con quello 
del Circolo maflimo D E : lo fteflb vale dell' angolo sferico E A D, 
che refta formato da quella inclinazione , che ha il piano del Circolo 
A E C col piano del Circolo A D C . 
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L A mifuradeir Angola sferico èquell'arco, che nella Sfera cf al 
punto angolare come polo rcfta dcfcritto colla diftanza del qua- 
drante . 

Come per efèmpio , fc dal pimto A , come Polo colla diftanra del 
quadrante (ara fègnato Tarco É F, il detto arco farà la mifura dell'an- 
golo sferico F A E^- il che fi può facilmente dimoftrare» poiché, fc 
r angolo sferico BA E , come fi è detto di fopra , altro non è , che l'in- 
clinazione dcUi piani delli due Circoli maflìmi A B C , A E C ; e l' in- 
clinazione delli detti due piani , (perk 6. Diff, del Lik 1 1 . degli Ekmen^ 
ti) Ci mifura coli* arco F E ,-^ ancora lo ftcffo arco F E farà la mifura 
dell' angolo sfèrico F A E. 

• 

SE adunque rarco F E , dcfcrltta dal punta A come Polo^ colla dì* 
1 ftanzadelquadrante, e la mifura dcir angolo sferico F A E, ne 
fiegue non folo,, che la cognizione deir angolo F A E darà quella 
deirarco'P E ; e la notizia delKarco F E darà la quantità dell* angola 
F A E , ma ancora che il Seno,, la Tangenteja Seccante , e li Logaritmi 
dell'arco FÉ, fcrviranno per T angolo sfericoF AE; laonde dalla 
notizia di una ne verrà la cognizione dell' altro i conforme ancora fi 
è infegnato nella mifura degli angoh' piani, li quali in altro non fona 
differenti dagli angoli sferici,, fenonchè nellt Triangoli sferici quell'ar- 
co, che deeiervire per mifura del dato angolo, bifogna che lìa fogna- 
to colla diftanza di 90. gradi dal punto angolare; la dove nella mifura 
deirangolo piano il detto arco può eflèredefcritto con quaUivoglia 
diftanza , a riguardo di queir angolo, che dee mifurare ; come fic in- 
legnato intorno alla milùra degli angoli piani» 

^notazione Seconda^ 

A Ncoranell^TriangoIi sfèrici vi faranno gli angoli retti, ottuff, 
& acuti. Angolo retto è quello, che ha per Uia mifura un'arco 
di 90. gradi , cioè la quarta parte del Circola • L'angolo acuto refta 
mifurato da un'arco minore del quadrante; e T angolo ot tufo ha per 
fua mifura un* arca maggiore del quadrante, come accade ancora 
neir angolo piano . 
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Diffiniziom Decima. 

^'y Ella Sfera un' arco di cìrcolo maflimo fi dice perpendicolare 
Ni ad un' altro arco di circolo maifimo, allora quando coflituifce 
gli angoli dalle bande fra di loro eguali . 

Come per cfempio , fc nella ( figura 2. della Tavola 4. ) T arco E A fa- r^- 5. 
ri una porzione di circolo maffimo , e che interfecando Y altro circolo ^«- ^• 
malfimo F A D, nel punto A, formerà li due Sferici E A F ,£ A D 
eguali fra di loro > in tal cafo V arco E A farà perpendicolare all'arco 
F A D ; e li due angoli E A F ,E A D faranno angoli retti, perchè am- 
bidue mifurati dal quadrante, Manteche li circoli maifimifempre fi 
tagliano l' un Y altro in due parti eguali , come è fiato dimofirato da 
Tcodofio (nella Trop. 11. del Lib. 1 . dejuoi Sferici .) 

Parimente nel Triangolo Sferico Terpendicvlo fi dice quell' arco di 
circolo maflimo, il quale pafTa per l'angolo Verticale, e forma due 
angoli retti colla bafc del Triangolo . 

Quando poi li detti angoli foflero fra di loro ineguali, uno farà acu- 
to 5 e l'altro ottufo ; quantunque la fomma di quelli due angoli egua- 
gli la fomma di due retti , come mifurati dal Semicircolo, (per tajudet* 
ta Trop. 11. dell. Libro delli Sferici di Teodojto .) 

Diffinizione Undecima. 

T Riangolo Sferico rettangolo è quello , nel quale per Io meno fi 
ritrova un' angolo retto; obliquangolo poi èquello^che ha tut- 
ti li tre angoli obliqui , cioè acuti, ò pure ottutì • 

Fra li Triangoli Sferici gli equiiateri fono quelli, che reftano forma- 
ti da archi eguali : gì' Ifofceli da due foli archi eguali: e gli Scaleni ten- 
gono tutti li tre lati fra di loro ineguali . 

In oltre ancora nelli Triangoli Sferici rettangoli, queir arco ^ che 
refta (ottefo all' angolo retto particolarmente h chiama la Ba fe,ò pure 
r Ipotenufa ,egli altri due archi fi dicono lati, uniformandofi in que- 
flo li Triangoli piani: egli sferici, nelli quali ancora la cognizione della 
fpecie di un'arco, ò pure di un'angolo altronon importa, che il fape- 
re/e un dato angolo fia maggiore , ò pure minore dell'angolo retto; 
ò fé un' arco fia fiiperiore , ò inferiore al quadrante . 
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Diffinizime DecìmafccMda ^ 

T Riangolo Vicario chiamafi quello , che nella foluzione delli 
Triangoli sferici ^ viene foftituito ad un' altro Triangolo inca* 
pace di foluzione . 
Tév 4. Come per efempio, fc nella (figura 2. della Tavola 4.) fi do vefse fcio- 
fii^ a. glicre il Triangolo sferico A D E , e che quefto fofle incapace di folu- 
^one per mancanza di quelle notizie , che (ì ricercano : prolungati li 
due archi A E ^ A D , finché concorrino nel punto C 3 reitera formato 
il Triangolo sferico E C D , che farà il Vicario del Triangolo ADE, 
ogni qual volta ci feruiremmo del Triangolo E C D , per riconofccre 
le parti del Triangolo ADE- 

Diffinizionc Decimoperzjf 

T Riangolo Quadrantale fi dice quello, nel quale per Io meno fi 
ritrova un' angolo retto , ò pure un lato eguale al quadrante . 
Quefti Triangoli Quadrantali ponno effere femplici , ò compofti. 
Semplici fono quelli , nelli quali fi ritrova un folo angolo, retro , ò pu« 
re un folo arcg eguale al quadrante . Compofli fono quelli , che han« 
lìo più di un' angolo retto , più di un lato eguale al quadrante , ò pure 
oltre ad un' angolo retto contengono un lato eguale al quadrante > 
con quefla legge perocché li lati , e gli angoli eguali al quadrante non 
denno efiere fra dilorooppofti: cioèadire, te un Triangolo sfèrico 
aveffe un' angolo retto , & il lato fottefo al detto angolo parimente 
eguale al quadrante ; queflo non farebbe un Triangolo Quadrantale 
compoflo, ma femphce, perchè il quadrante farebbe oppoflo all' an- 
golo retto» nel qual cafo fi dee confiderare, che fia una fola parte 
eguale al quadrante . 

Diffinizionc Decimaquarta. 

' \ 

T Riangoli Sierici Reciproci fi dicono quelli , nelli quali non folo 
li lati di un Triangolo mifurano gli angoli dell' altro Triango- \ 

Io > ma ancora li lati del fecondo Triangolo mifurano gli angoli del 
primo Triangolo . 

Per intendere 1' effenza delli Triangoli reciproci fi confiacri il Tri- 
rAv 4 angolo Sferico ABC. (Tavola^ f^ura 3.) Di quefto Triangolo fi 

fi' i- continvi l' arco A B , col formare 1' i«cro circolo A B E F R Q . Col 

po- 
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polo A fi fcgni r arco E D I H : col polo B finotlTarco F N O K : e 
col polo G fi deferiva V arco G PH K^ intendendo fempre di circoli 
maffimi . Segnati li detti archi nella fuperficie della Sfera , reme- 
rà formato il Triangolo K I H , il quale fé farà tale , che li lati del pri- 
mo Triangolo ABC mifurino gli angoli del fecondo Triangolo 
K I H ; e che li lati del fecondo Triangolo K I H mifurino gli angoli^ 
del primo Triangolo ABC: quefti due Triangoli faranno reciproci 5" 
poiché reciprocamente li lati del primo Triangolo mifurano gli ango« 
li del fecondo , e li lati del fecondo mifurano gli angoli del primo ; co- 
mò fi dimoffarerà nel feguente Capitolo • 

Alcune Fropofiz^ioni necejfarte per dimofirare ijuelle 
regole ^ che appartengono alla folutÀone delli 

triangoli Sferici. 



\ 
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Esfendo pur troppo vero ^ che la Trigonometria Sferica fi truo v3 
molto più difficile della Piana , non folo per quello riguarda la 
pratica , ma ancora la teorica ; laonde ilimo neceflario per facilitare 
quanto mai farà poffibile quella Dottrina , il premettere ladiiiìoftra« 
zione di quelle Propofizioni , le quali dovranno fervire come di baie 
fondamentale perdimoffararela foluzione delli Triangoli Sferici. 

Proposizione Prima. 

Veir ^rco di circolo Majpmofcgnato dal f unto di un^y4ngoh Sferico^ co^ 
me polo colla df/tanza di go. gradi ^ ecofnprefo fra le circonfarenzc^ 
di quei due circoli^ cbe formano r angolo sferico ^ farà la msfur a del 
detto u/ingolo . 

Se li due circoli maifimi C B A, C E A , (Tavola 4. figura^ ) colla Thv.a^ 
comune fezionc C A coftituiranno V angolo sferico B A C : dico , fi* *• 
che fé il punto A farà polo dell'arco B E^diftante dal punto A per un' 
intero quadrante , il detto arco B E farà la mifura dell' angolo sferico 
B A C . Dal punto D centro della sfera fi fegninole due rette D B, 
Dl\. 

Dimo/frazione . Supponendofi li due archi AB, A E eguali alqua-» 
drante^ li due angoli piaoiADB^ADE^ faranno angoli retti, epcr- 

ciò 
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ciò le due linee BD, ED faranno perpendicolari alla comune fe- 
zionc C A ; dal che ne fiegue , che Y àngolo B D E, {per la Dtff. 6. del 
Lib. 1 1. degli Elementi) fiala mifura dell' inclinazione di quei due pia* 
ni, che coftituifcono V angolo sferico B A C : ma perchè Y arco B E 
come deferirlo dal centro D (comefièinfegnatonclla mifura degli 
angoli piani) ferve per mifura dello fteflb angolo BDE: ne viene 
in confcguenza , che ancora lo fteffo arco B E debba eflTere la mifura 
deir angolo sferico B A C ; laonde quelle linee Trigonometriche , e 
quei logaritmi , che fervono per T arco B E , faranno ancora per Y an- 
golo sferico B A C : come fi dovea dimoftrare . 

Corollario. 

PER la ftefla ragione e/fendo ancora il detto arco BE, mifura 
deir angolo sferico B C A , fi dovrà dire , che quei due angoli, li 
quali nella Sfera fono formati da due femicircoli , fieno fra di loro 
eguali j come fono Y angolo A , e T angolo C . 

Proposizione Seconda. 

Qualunque Circolo tagliando un* altro Circolo nella SJera , fempre forma 
li due angoli dàlie bande , ò retti , òpure eguali alla fomma di due sAn^ 
gali retti. 

^«- 4- Se il circolo E C , f Tavola j^. figura 2. ) taglierà il circolo B C D ; 

^^' ^ dico 5 che li due angoli E C B, E C D , faranno due angoli retti , ò pu- 
re ambidue eguaglieranno la fomma di due angoli retti . 

Dimoftrazione . La mifura delli due angoli E C B ^ E C D , (/^^r /^ i . 
diqueJloCap.) è queir arco di circolo maflìmo, che fi truova diftante 
dal punto C , come polo gradi 90. ma (per Vii. deli, di Teodojio ) il det- 
to arco eguaglia un femicircolo : adunque ancora gli angoli mifurati 
da quefto femicircolo dovranno effere angoli retti , ò pure eguagliare 
la fomcna di due retti 3 efiendo tutto il circolo la mifura di quattro an- 
goli retti . 

Corollario . 

DAlla prefentePropofizione ne fiegue, che li due angoli al verti- 
ce fatti dall' interfecazionedi due circoli, fieno fia di loro /gua- 
li, per eflere l'angolo intermedio il comune compimento dell'uno, 

e deir altro , per arrivare alla fomma di due retti. 

Pro- 
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Proposizione Terza. 

Qualunque arcalo Maffrmo^ cbepajp per liTolidìun^altro circoìopari^ 
meme Majpmo ^ tagliando il detto circolOyfirmerà due %AngQli retti . 

Se del maflimo circolo F E G , ( Tavola 4. figura 2.) il polo farà il 
punto A, il circolo Maffimo AÉ^ che paffa per lo polo A ^ formerà li J^'^^*^^* 
due angoli retti A E F 5 A E G . 

Dimoftrazione. Fatto polo in E colla diftanza del quadrante E A, fi 
noti r arco F A G ; il quale {per Vii. deli, di Teodo/io ) farà un femicir- 
colo : ma perchè il punto A fi è fuppofto polo del circolo F E G , (per 
la^.DiJf/delCap. i.)liducarchi A F, AG, faranno due quadranti di 
circolo . Parimente {per la i . Trop. di quefto Cap. ) cflendo li due archi 
A F, A G 5 la mifura degli angoli A E F^ A E G, fi dovrà dire, che que- 
lli fieno due angoli retti) come fi doveadimofirare. 

Corollario. 

DA ciò ne fiegue^che fé due archi dì circolo Maffimo formeranno 
angoli retti con un'altro circolo parimente maffimo; li detti 
due archi s* uniranno infieme nel polo òi quel circolo , col quale cofti- 
tui(cono gli angoli retti: e la ragione è manifcfta, perchè (e T arco 
AEpafTandoperlopunto A^polo dell'arco FEG, forma T angolo 
retto A E F, ancora T arco F A formando l'angolo retto A F E^dovrà 
paflàre per lo ftclfo polo A : e per confeguenza li due archi E A , F A , 
ogni volta che coU'arco F E G coftituiranno li due angoli retti A E F, 
AFE, dovranno concorrere infieme nel punto A, polo dell'arco 
FEG. 

ofnnotazione Trinta. 

DAlIa prefentc Propofizìone y non folo fé ne ricava il fondamene 
per legnare fopra della Sfera un* arco perpendicolare ad un' al- 
tro arco 5 ma ancora per notare il perpendicolo in qualunque propo- 
ilo Triangolo sferico y baftando nel primo cafo , che paffino per li po- 
li di quel circolo , col quale denno formare gli angoli retti. Quanto 
poi al perpendicolo da fegnarfi nel Triangolo sferico, quefto dovrà 
paffare per lo polo di queir arco, fopra del quale fi vuol far cadere 

il perpendicolo y e per lo punto angolare oppofto allo ftcflo lato . Co- 
inè 
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Tdv,^. me per efempio fuppofto il Triangolo sferico MKN, (Tavola j^Jh 

^^' ^' gura y . ) nel quale dall' angolo K fopra del lato M N fi voglia fer cade- 

re un' arco, che formi angoli retti coir arco MN, primieramente fi 

dovrà trovare il polo dell'arco M N , che fuppongafi il punto A : ciò 




.annotazione Seconda. 

Avendo io giudicata affai più facile la foluzione delli Triangoli 
sferici obliquangoli adoperando il perpendicolo , col quale li 
Triangoli sferici obliquangoli li riducono in due Triangoli rettango« 
li 3 in quefto luogo farà bene di allegnare alcune regole ^ che appar-* 
tengono al detto perpendicolo . 

Regola PrimaJ 

N Elh Triangoli Sferici ^ quando li due Angoli aggiacemi a quel lato ^ fi^* 
pra del quale Ji vuole fare cadere il perpendicolo sfaranno dellamede* 
fima fpecic ; il Terpendtcolo cafcberà dentro del Triangolo : per lo contrario 
quando li detti ^Angoli faranno di fpezie diverf a ^ il Terpendicolo cafcberà 
fuori del Triangolo . 

Tav ". ^^^ Triangolo sferico A B C ( Tavola 4. figura 6. ) ftabilito per bafc 
fig 6. ' r arco B Q e per angolo Verticale l'angolo A i fé h due angoli B , e C 
faranno della (leffa fpecie ^ cioè a dire ambid uè acuti, òpureottufi, 
ma non già ambidue retti : dico , che il perpendicolo cafcherà dentro 
del Triangolo B A C . Se poi li due angoli B, e C faranno di differen- 
te fpecie , cioè uno acuto, e V altro ottufo, il perpendicolo caderà fuo- 
ri del Triangolo B A C . 

Dimofl razione della prima parte. Nel Triangolo BDA, fuppofto il 
perpendicolo A D fuori del Triangolo B A C , effendo retto Y angolo 
D (per lo CoroL della Trop. 3 . ) l' arco D A pallerà per li poli dell' arco 
' B D : laonde , fé ancora Y angolo B foflc retto , in tal cafo il punto A , 
dove concorrono li due archi DA, BA, farebbe il polo dell' arco 
B D ; e li due archi D A , B A farebbero due quadranti : ma perchè 
r angolo B fi fuppone acuto, Tarco D A farà minore del quadrante . 
Per la ftefia ragione nel Triangolo rettangolo C D A, elfendo Y ango- 
lo A C D ottufo (per la %. di quefio Cap. ) il detto arco D A dovrebbe 

fu- 
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fupcrarcil quadrante ; il checflendo impoffibilc, bifognerà dire ^ che 
cadendo il perpendicolo AD dentro del Triangolo B AC^ li due 
angoli B jC C faranno della fteffa fpecic, e che eflèndoli detti angoli 
uniformi nella fpecie, fempre il perpendicolo dovrà cadere dentro del 
Triangolo . Quefta fteiTa dimoftrazionc ancora fi potrà adoperare 
nel calo , che li due angoli fodero ottufi . 

Dimo/f razione della feconda parte . Nel Triangolo B A C, (Tavola j^^ rMv.4> 
figura j.) eflèndo Y angolo B acuto , e V angolo C ottufo , il perpendi- f^' ^= 
colo A D non può cadere dentro del Triangolo 5 poiché nel Triango- 
lo rettangolo B D A , per eflcre V angolo B acuto , il lato A D larà 
minore del quadrante : ma perchè nel Triangolo rettangolo A DC, 
r angolo C fi fupponc ottufo , Io ftefTo arco A D dovrebbe ciferc 
maggiore del quadrante , il che effendo imponibile , farà vero il dire , 
che quando gli angoli aggiacenti alla bafe fono di differente fpecie , 
il perpendicolo cafcherà fuori del Triangolo : come fi dovea dimo- 
flrare. 



Regola Seconda. 
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Ovcndofi notare il perpendicolo in un Triangolo sferico obli-» 

quangolo per ifciogliere coli' ajuto del perpendicolo il detto 

Triangolo , bifogna avvertire , che il perpendicolo dee fempre efferc 
fegnato in modo tale , che in uno dclli due Triangoli rettangoli , oltre 
air angolo retto, fi trovino due quantità conofciute^fenza diche, il 
Triangolo farebbe incapace di foluzionc i come ancora fi è avvertito 
nelli Triangoli piani . 



Q 



Proposizione Quarta. 

Velli tre carchi , che compongono il Triangolo sferico , fono fempre minori 
di un* intero Circolo Majpmo . 



Per dimoftrare quefta Propofizigpc batta il riflettere , còme il Tri^ 
angolo sferico fi forma da tre piani di circoli Maffimi , che fi tagliano 
r uno coir altro, formando colle loro communi fezioni un'angolo 
folido nel centro della sfera , il quale è comporto di tre angoli piani, 
non altrimente che nella Piramide di bafe Triangolare , mentre in 
quello cafo fi può dire , che il Triangolo sferico fia la bafe della detta 
Piramide ;come fi vede nel Triangolo sferico OPQ^( T avola j^,figu- r^v.4. 
ra 8.) nel quale il punto S rapprcfenta il centro della sfera , e le tre Hk »• 

. Bb U 
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lince rette O S , PS, QS, le comuni fezioni delli tre piani delli cir- 
coli mafllmi OP^PQ^QO^li quali nel punto S coftituifcono lan^o- 
lofolidoS ^formato dalli tre angoli piani PS O, PSCXQ^SO. Sup- 
pofta quefta vewtà , nella quale confiftc la generazioncdel Triangolo 
sferico 5 farà facile il dimodrare y che quei tre archi, li quali formano il 
Triangolo sferico^tutti inficmc fieno minori di un' intero circolo Mat 
fimo. 

Dtìnofhr azione. Gir archi del Triangolo sferico fono la mifura di 
quei angoli piani, che compongono Tangolofolido fatto nel centro 
della Sfera: ma ( per lazi, dell' i !• degli Elementi ) li detti tre angoli 
piani fono minori di quattro angoli retti, mifurati dall' intero circolo; 
adunqueli tre archi del Triangolo sferico fono minori di un' intero 
circolo Malfimo ,,come fi dovea dimoftrare • 

Proposizione Quinta. 

^ Ualunquc Lato del Triangola sferico è femore minore del Semicircolo ♦ 

Dimojf razione . Secondo che fi è avvertito di Ibpra^ qualunque lato 
del Triangolo sferico dee eflcrc la mifura di un angolo piano forma- 
to nel centro della Sfera : laonde il detto arco dovrà iemprecflTere mi- 
nore del (cmicircolo^ mentre il fcmicircolo noa può cflere mifura 
deli" angolo piano. 

Proposizione Sesta. 

J JUE Latidet Triangolo sferico femore fono maggiori del terzo . 

Dimoflr azione^ Li tre archi del Triangolo sferico mifurano trean* 
goli piani fatti nel centro della Sfera t ma (^ per la 20. delf i udegj^i Eie- 
m^mf) due delli detti tre angoli fono fempre maggiori deltcrzo; an- 
cora due di quei archi^ che compongono il Triangolo sferico, dovran- 
no eflcrc fuperiori al terzo - 



Proposizione Settima^ 

Ajomma delli tre angoli di un Triangolo sferico èfempre maggiore di queU 
la fatta da due angoli retti ^e minore di quella di Jet retti • 

£9.^^ Dato il Triangolo sferico ABC (Tavda 4. j^«wpì dico , che U 



L 



fomma dclli tre angoli sferici di qucfto Triangolo è maggiore di due 
angoli retti , e minore di quella di fci angoli retti • 

Per dimoftrare la prima parte, fuppongafi , che la retta A D fiala 
comune fezione delli|due archi B A, A Obliquali colla loro inclina- 
zione formano V angolo sferico B A C . Si fegnino le rette B A , A C, 
BC, che faranno le fottefe delli tre archi B A, AC, CB, e for- 
meranno il Triangolo piano B A C. Dal punto E fegnato dovun- 
que fi vuole nella comune fezione AD, nel piano del circolo 
A C s* alzi la perpendicolare E G : come parimente dallo ftcflb punto 
E nel piano del circolo A B^fi noti un* altra perpcndicol are E F, e fi 
unifcano li due punti G , & F colla retta G F . Fatta quefta operazio- 
ne dico , che r angolo rettilineo F E G (per la i . di que/fo Cap.) mifura 
deir angolo sferico A , è maggiore dell'angolo rettilineo F AG. 

DlmoftrarAone . EflTendo la retta F E perpendicolare ad A E , T ipo- 
tenufa F A {ptr la 1 8. dtl i . àc^i Elementi ) tara maggiore del lato F E : 
come ancora AG per la ftefla ragione , farà maggiore diG E; laonde 
(per la 11. del i. degli Elementi) Y angolo rettilineo F E G farà maggio* 
re deir angolo F A G : ma perchè {per la 6. Dijf. dell" 1 1. degli Elementi) 
Y angolo rettilineo F E G , mifura V angolo sferico B A C ,• ne fiegue , 
che ancora l'angolo sferico B A C debba eflere maggiore deli' ango- 
lo rettilineo FAG. Nella ftcffa maniera fi potrà dimoftrare, cho 
r angolo sferico A C B fia maggiore dell' angolo rettilineo A C B ; e 
che r angolo sferico ABC fuperi il rcttilincaA B C . Ma perchè nel 
Triangolorettilineo ABC, li tre angoli {periati, deli, degli Eleni.) 
fono eguali a due retti i farà verp il dire , che li tre angoli sferici A , B , 
C fieno maggiori di due angoli retti : come fi dovea dimoftrare . 

Quanto poi alla dimoftrazione della feconc^ parte , cioè'chenelli 
Triangoli sferici li tre angoli fempre fieno minori della fomma di fei 
angoh retti , bafta ilriflettere,come nel Triangolo sfcricp D E F ( Ta- rav. 4. 
l'ola 4. figura io.) prodotti li tre lati del Triangolo in G , H , I (per la fii- 10. 
2.r/i/2w<ry?t)Ctf;?. ) li tre angoli interiori del propofto Triangolo DEF^ 
colli tre efterion, che gli angoli FDG, E FI, D E H eguaglieranno 
la fomma di fei angoli retti ,• laonde, fé dalla fomma di quefli fci ango- 
li faranno levati li tre angoli efteriori , refteranno gì* interiori del 
Triangolo sferico minori della fomma di fei angoli retti : come fi do- 
vea dimoftrare. 

Il Padre Cavalieri non contento di fapere quei due termini, den- 
tro de'quali refta comprefa la grandezza della fonmia delli tre angoli 
del Triangolo sferico , affiftitodal fuo nobile intendimento , per que- 
fta ftrada ancorché delle più laboriofc pafsò avanti , dimoftrando nel^ 

Bb 2 la 
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ta 3- parte del fno Direttorio Uranometrico al Cat?^ 8. che rccccffb della 
fomma dclli tre angoli del Triangolo sferico lopra della grandezza di 
due retri (H alla fomma di due angoli retti ; come (là il quadruplo 
della fuperficie del Triangolo alla fuperficie di tutta quella Sfera , 
nella quale farà defcritto il Triangolo . Se adunque , come infegna il 
detto Autore nel luogo citato, farà conofciuta la ragione di tutta la 
fuperficie della Sfera , e paragonata al quadruplo della fuperficie del 
Triangolo 9 quefta farà la ragione di due angoli retti air ecceffo delli 
tre angoli del Triangolo sferico , fopra della fomma dì due angoli rct- 
ti ,e con ciò farà manifeftata la grandezza di quei angoli , che fi ritro^ 
Vano nel Triangolo sferico . 

pROPosi2ioNB Ottava.' 

Quando la fomma di due lati del Triangolo sferico farà eguale al Jemicir^ 
colo , /* Ì4ngolo cfteriorc formato dalla baje prolungata farà eguale aU 
^ r interiore oppofto . Se poi la fomma delli detti due lati fupcr era il 
^ Semicircolo ^ l' angolo e/leriorefarà minore dell' interiore oppofio . É fé U 
fomma delli flejp lati Jarà minore delfemicircolo , /' ^Angolo efterlore ft tro* 
vera maggiore dell' interiore oppoflo . 

ff'<'.4- Nel Triangolo sferico BCD (Tavola/^, figura ii. ) fé li due Iati 
ft. "• B Q C D, eguaglieranno il femicircolo y e prodotta la bafe B D in A • 
Dico, che l'angolo efteriore C D A , fard uguale air interiore oppo- 
fto C B D. Se poi li detti due lati B Q C D fupereranno il iemicircolo, 
in quefto cafo T angolo efteriore C D A^ larà minore dell' angolo 
C B D. Come pari mente/c li lati BC^C D faranno minori del femi- 
circolo; r angolo efteriore C D A farà maggiore dell'angolo C B D. 
Si produca la bafe BD,& il lato BC^ finattantocbè fi unifcanonel 
punto A • 

Dimoftr azione della prima parte . V arco B C A {per t" ii. deli, di Teo^ 
tf^o^o) eguaglia il femicircolo : ma fupponendoli li due archi B C , C D 
eguali al Icmicircolo ; ancora gH archi B C , C D eguaglieranno B C, 
C A , levata la comune porzione B C , li due archi C A , C D refte- 
ranno fi-a di loro eguali : dal che ne fiegue (per /' 8. della Trigonometria 
sferica del Chiù) ) che.nel Triangolo ifoTcele D C A ^ gli angoli C D A, 
CAD fieno fia di loro eguali : ma (per lo Corol. della i. dtqueftoCap.) 
V angolo A fi truova eguale all' angolo B i adunque ancora l' angolo 
efteriore C P A^ eeuaglierà l' interiore , & oppofto B. 
Dimoftr azione delta feconda parte . Efleadu li due lati B C ^ C D mag- 
gio- 
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giorf del femicircolo, ancora V arco C D farà maggiore di C A : adun- 
<Mc (peri' 11. delti Sferici delClavio) l'angolo C D A farà minoro 
«ir angolo A ,che vale a dire dell' angolo B . 

DimoììraTÀone della terza parte . Supponendofi li due lati BC, CD 
minori del femicircolo, levato Tarco BC, refterà C A fuperioreà 
C D : laonde (per Vii. dclli Sferici del Ciazio ) l'angolo C D A 1 ar à mag- 
giore deir angolo A , e per confcguenza ancora dell' apgolo B : come 
li dovca dimoftrarc . 

Corollario .' 

DAqueftaPropofizione nefiegue, che cfTendo li due lati BC, 
CDegualiatfemicircolo, li due angoli aggiacenti alla bafo 




B unito al detto angolo C D B : ma (per la 2. del Cap. antecedente ) li due 
angoli CDA, CDB, fono eguali a due retti; adunque ancora^, 
gli angoli C B D, C D B 3 eguaglieranno la fleifa fomma eli due retti . 

Se II detti due lati B C , C D fupereranno il femicircolo , li due an- 
goli C B D 9 C D B fupereranno la quantità di due retti > perchè l'eftc^ 
riore C D A fi è provato minore dell' interiore B . . 

Finalmente, quando li due lati B C , C D faranno inferiori al femi- 
circolo , li due angoli C B D , C D B faranno minori di due angoli ret- 
ti, perchè in quefto cafo l'angolo efteriore C D A , fi èdimoilrato 
maggiore dell' interiore B . 

^ \j4nnot azione . 

TAnto la prefente Propofizione , quanto il fuo Corollario in ogni 
parte fi potranno convertire , poiché quando l'angolo efteriorc 
C D A farà eguale all' interiore , & oppofto B , ò pure li due angoli 
interiori CBt), CDB faranno eguali a due angoli retti; li due lati 
B C, CD^parcggieranno il femicircolo: e quello fi è detto di que- 
fta parte /vale ancora dell' altre, come fi potrà facilmente dimo-» 
ftrare. 



Pro- 
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Proposizione Nona. 

NEI Triangolo sferico ifofcek^ quando li due Iati fono Quadranti , g/i ^n^ 
goìi alla Ba fé fono ^Xngoli retti :fe mtnori del Quadrante , fono acuti : e 
le m astori del Quadrante ^ fono ottuji . 

y^^ ^ Nel Triangolò sferico Ifofcele A B C ( Tavola ^.figura i2.)k\i 
H. il. due lati A B, A C faranno due quadranti , li due angoli aggiacenti al- 
la bafc,cioègIi angoli AB C, AC B, faranno angoliretti. Sepoili 
detti Iati AB, AC faranno minori del quadrante, gli angoli A B C , 
A CB5 faranno acuti. Parimente ogni qual volta Ti detti lati^ AB, 
A Cfupereranno il quadrante, ancorali due angoli aggiacenti alla 
bafe faranno angoli ottufi. 

Dimo/lrazione della prima parte . Supponcndofi li due lati AB, A C 
eguali al quadrante (per ìoCorol. del laTrop. antecedente) li due angoli 
ABC, A CBeguaglieranno due angoliretti: ma perchè nel Trian- 
golo Ifofcele (per P 8. delti sferici del Clavio ) li due angoli aggiacenti al- 
la bafe fono fra di loro eguali , ne fiegue , che ciafcheduno farà un'an- 
golo retto. 

Dimojìrazione della faconda parte . Eflendo li due lati AB, A C, 
ciafcheduno minore del quadrante (per lo Corol.delta Trop. antecedente) 
li due angoli A B C , A C B faranno minori della fomma di due ango- 
li retti 3 laonde per effere eguali fra di loro, ambidue faranno angoli 
acuti . 

Dimojìrazione della terza parte . Ogni qual volta li due Iati A B , A C 
fodero feparatamentc maggiori del quadrante (per loCorol.antecedente) 
li due angoli ABC, ACB, eccederanno la quantità di due angoli 
retti t ma per effere fra di loro eguali , ambidue faranno ottufi s come 
fidoveadimoftrare. 

Proposizione Decima* 



e 



^Problema . 

0/lftuìre un Triangolo sferico Jtm'tle ad un* altro Triangolo sferifo Reci- 
proco , conforme ricerca la DiJJìnizione 1 4. del Cap. i . di queflo Libro . 



Tdv. 4; Confidcrando di nuovo in quefto luogo la (figura ^.della Tavola 4. ) 
H' h con tutto ciòy che fi è operato nella coftruzione della detta figura s 

• rcfta 



\ 
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rcfta ora da dimoflrarfi, che il TriangoloK H I fia reciproco rifpettiva- 
mente al Triangolo A B C; cioè a dire, che lì lati dclTriangolo ABC, 
mifurino gli angoli del Triangolo K H I, e che li lati di queftoTriango- 
lo K H I ^ mifurino gli angoli del Triangolo ABC. 

Dimoflr azione . Eflcndo II punto A polo dell' arco E D I H, & il pun- 
to B polo dell'arco VHOK^(pcrlaio.deli. di Teodofto) gli archi A E, 
BFlarannodue quadranti, dalli quali levata la comune partcBE, 
icftcrd AB eguale ad E F: ma perchè li detti due circoli E DIH, 
F N O K tengono li loro poli nella circonferenza dello fteffo circolo 
ABEF {perla-^.diquepoCap.) li due angoli BED, BFN^ faranno 
retti 5 e {per Io Corol. della detta Trop. 3. ) i\ punto I farà polo del circolo 
ABEF: laonde V arco E F {per lapima di quejlo Cap. ) mifurerà V ango- 
loEIFjò pure HIK. Se adunque il lato AB fi truova eguale ad 
E F , ancora V arco A B farà la milura dello fteflb angolo HIK- Pa- 
rimente elfendo il quadrante B CO eguale al quadrante CO P, le- 
vato il comune arco C O , refterà V arco B C eguale ad O P; ma per- 
chè(per la 3. dique/ìo Cap.)ìl detto arco O P defcritto dal polo K , col- 
la difianza del quadrante, è la mifura dell' angolo K , ancora l'arco 
B C mifurerà Io fteffo angolo K. In oltre eflcndo eguali li due qua- 
dranti A D, CG, levato Tarco comune CD, T arco AC eguaglie- 
rà r arco D G : ma perchè D G mifura V angolo 2 H G , fupple mento 
deir angolo I H K ; ancora Tarco A C farà la mifura del detto ango- 
lo! H G : e perciò li lati del Triangolo ABC mifurano gli angoli del 
Triangolo K H I. Nella fteffa maniera rivoltando la dimoflrazione, 
fi potrà provaie , che il lato KH mifura l'angolo A CB; che il lato 
H I mifura V angolo A ; e che il lato K I mifura T angolo C B F , fup- 
plemento dell' angolo ABC: laonde il Triangolo K H I farà recipro- 
co col Triangolo A B C ; come fi dovea operare • 

Proposizione Undecima» 

SE due Lati del Triangolo sferico faranno prolungati Jtnoattantùcbè dinu<f^ 
vojiunifca io inunpunto^ refterà formata un nuovo Triangolo sferico ^ 
il quale avrà laftejja bafe col primo Triangolo , V^ oingplo perticale eguaU , e 
le altre parti faranno ilfupplemento delle loro corrifpondenti nel primo Tri^ 
angolo * 

Dato il Triangolo sferico A B C ( Tavola ^. figura i y^ ) prodotti li ^^^ - 

due archi B A , B C , finoattantochè fi unifcano nel punto D : dico , /f/''i J[ 

che refterà formato ilTriangolo A D C, il quale avrà la fteflà bafc 

AC; 
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A C ; l'angolo Verticale D eguale all'angolo Verticale Bm'I lato C D, 
fupplcmento di C B> D A fupplemento di A B, e li due angoli D C A, 
D A C 5 fupplementì delli due angoli B C A , B A C . 

Dimóftr azione . Li due lati B A , B C , arrivati al punto D (per la i o. 
' del primo diTeodofio) faranno due fé micircoli; laonde CD farcii Sup- 
plemento di B C , e D A farà il fupplemento di A B . Parimente {per 
lo Corol. della i . di queffo Gap.) li due angoli B,e D fono fra di loro egua- 
li . In oltre (per la 2. dt queflo Gap) l'angolo D C A farà il fupplemento 
deir angolo B C A ; e T angolo D A C farà il fupplemento dell' ango-. 
lo B A C : come fi dovea dimoftrarc . 

oinnot azione . 

QUefta Propofizione rende affai facile , non folo la foluzione del- 
li Triangoli sferici Rettangoli, ma ancora quella degli Obli- 
goli , poiché ogniqual volta il propoflo Triangolo ABC foffc 
incapace di foluzione , (i può foftituire il Triangolo A D C , chiamato 
comunemente Triangolo Ficario^ come che foftituito al, Triangolo 
A B C 5 mentre le parti del Triangolo A D C fanno conofcere quello, 
che a ricerca nel propofto Triangolo A B C , come ne dimoftra la ftet 
la pratica . 

In ordine a quefto Triangolo Vicario, oltre a.quello fi è dimoftrato 
nella prefente Propofizione, fi dee ancora avvertire, come ruttili 
Triangoli sferici ponno avere tre Vicarj , delli quali fi verifica tutto 
ciò 5 che fi è dimoftrato di fopra. Come per efempio nel Triangolo 
Tdv.j^. sferico QXZ( Tavola j^. figura 13. ) prodotti li tre archi QJC, XZ, 
fiS' ^i' Z Q , d a ambidue le parti , finoactantochè fi unifcano nelli punti S, R, 
O, refterano formati tre Triangoli sferici Vicarj del Triangolo QX Z, 
pofiedendo tutte quelle condizioni , che fi fono dimoftrate nella pre- 
fente Propofizione . 

Quanto poi al determinare quale delli detti tre Vicarj fi debbaj 
adoperare in cafo coli' ajuto del Vicario fi doveffe fcioglierc un 
Triangolo sferico , per altro incapace di foluzione, acaufa degli an- 
goli ottufi , ò pure delli lati fuperiori al quadrante , la regola generale 
farà , che il Triangolo Vicario dee fempre avere due lati , ciafcbcdu- 
no minore del quadrante, ò pure ambidue infieme minori del femi- 
circolo con gli angoli oppofti alli detti lati acuti; ò pure, che per lo 
meno un lato ,&un angolo oppofto al detto lato fia minore del qua- 
drante , e r angolo Verticale acuto colla bafc cffa ancora minore del 
quadrante . 

Per 
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Per pofciafapercfralitre Vicarj di un Triangolo sfcrico^qualc fit 
quello, che abbia le prefcritte condizioni ^ fi dovranno oflervarele 
fcguenti Regole. 

Trima Regola per li Kett angoli. 

DI qualunque Triangolo sferico rettangolo fi dee adoperare quel 
Vicario , che ftà aggiacente alla bafe , ò pure ad un lato minore 
del quadrante. 

Seconda Regola fer li Rettangoli. 

SI prenda il Vicario aggiacente alla bafe, ogniqual volta" K Iati del 
Triangolo faranno maggiori del quadrante > ò gli aggiacenti alla 
bafe faranno acuti . 

Yerza Regola per ti Rettangoli. 

Oliando il dato Triangolo Rettangolo avrà un lato minote del 
quadrante , il Vicario farà quello, che fi truova aggiacente al 
detto lato i poiché in quefto calo nel Triàngolo Vicario oltre all'an- 
golo retto li lati faranno minori del quadrante, e gli angoli aggiacen- 
ti alla bafe faranno acuti : come fi può apertamente ricqnolcere, con- 
fiderando il Triangolo sferico Rettangolo A C B, (Tavola ^.figura 14.) y^^, j^^ 
coll'angolo retto C . Se in quefto Triangolo h due lati C A , C Bfa- Àj. m« 
ranno maggiori del quadrante , il Triangolo Vicario A F B, aggiacen- 
te alla bafe AB {perlaii.ddi. diTeodoJto ) avrà li due lati A F, BF 
minori delquadrante ; laonde (per h Coròll. della i.di quefto Cap. ) Y an- 
golo F farà retto , e (per r%. di quefto Cap.) hdue angoliF AB,FBA 
faranno acuti . 

Se poi il dato Triangolo foffe A C D, coli' angolo retto C ;col lato 
C A maggiore del quadrante; e col lato CD minore defquadrante, 
ilTriangolo Vicario D CE aggiacente al lato CD minore del qua- 
drante, farà rettangolo in C ; ìi due lati C D, CE minori del qua- 
drante ; e gli angoh aggiacenti alla bafe D E faranno acuti , dovendo 

concordare colla fpczie dcUilati D C , C E j come piìi avanti fi dimo- 
ifarerà. 



Ce ^^' 



^uirték Revfh fer li Triangoli Obliqum^U^ 

NElUfoIuzIonedcUiTrìangoU Obliquangoli 3^ fèmpre fi dee p^ 
gliarc quel Vicario ^ che ftà aggiaccate alla bafe ^ ò pure ad uà 
lato minore del quadrante « 
tmv. 4. Dato il Triansolo sferico A C D ( Tavola 4. fgurà 14.) Obliquan- 
A;- «4* golo : dico ^ che il Vicario da foftituirfi al detto Triangolo 3^ dovrà effe- 
re quello, che ftàaggiaccnte alla bafe ^ ò pure ad un lato minore del 
quadrante 3, che fi truova oppofto ad un'angolo acuto. Come per 
cfempio/efarà propoflo il Triangolo Obliquangolo A C Bj^coUa bafe 
A B , coir angolo Verticale C ; e colli due lati C A » C B maggiori del 

3uadrante , ò pure con gli angoli C A B, C B A ottufi > il Vicario farà 
Triangolo A F B aggiacente alla bafe AB, nel quale li due lati A F , 
B F faranno minori del quadrante 3^ e gli angoli F A B ^ F B A oppofli 
olii detti lati ^faranno acuti « 

Calò poi j che foffe propofto il Tiangolo Obliquangolo A C D, nel 

3uale il lato C D fofle minore del quadrante , & il lato C A maggiore 
elquadrante3^ il Vicario farà ilTriangolo CED aggiaccate allato 
C D, minore del quadrante^ 

Un fotcafo dee eflère eccettuatosi quefte Regole, ed è ,che quan* 
doii propoflo Triangolo avefle li due lati maggiori del quadrante^ e 
r angolo comprefo dalli detti lati ottufo,,eper confeguenza aacora 
la bafe maggioredelquadrante, e gli angoli oppoflialli detti lati ot<- 
tufi i in quello folo cafo il Vicario farà quello 3^ che ftà aggiacente ad 
Un lato maggiore del quadrante, mentre ancora ia quello cafò, il 
Triangolo vicario avrà quelle condizioni^ che fi ricercano per elfere 
capace difoluzione; come fi puòriconolcerenelTriangoloEAG^ 
tMv.^^ {Tavola ^figurai.) nel quale cffendolidue lati A E, AG fimeriori 
fi. u alquadrante,^coirangoloEAGottufo^ecollabafeEG, cflaanco- 
ra maggiore del quadrante ; e con gli angoli A EG ^ A G E ottufi ; il 
Virario farà il Triangolo AEF aggiacente al lato A E ,^ mentre nel 
detto Vicario li due angoli E A F , A E F {perla 2. dtquc/loCap.) faran- 
no angoli acuti ; come ancora li due archi FA , F E faranno minori 
del quadrante, per eflcre h fupplemcnti di AG, e di EG, che fi fup- 
pongono maggiori del quadrante: il che bafta per avere il Triangolo 
Vicario ,colle dovute condizioni di fopraefprefle» 

Da tutto quello Ir può comprendere una regola generale per tutti 
li Triangoli sferici ,^ la quale è, che il Triangolo Vicario dee femprc' 
cflèrc quello ^ che tà aggiacente alla bafe nelli Rettangoli , ò pure ad 

un 
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unlato minore del quadrante, che fucteude un'angolo aCUto» eccet- 
tuato il fole cafo di Copra /piegato . 

PropopzAonì fondamentali Jpettanti alla filuZjione dilli 

triangoli Sjerici Rettangdi* 

m 

CAP. III. 



I 



Proposizione Prima» 

N tutti li Triangoìi Sferici ìi Seni ^egli^rchi fono projforzionali colli Seni 
^egli angoli oppojii alli eletti ^rchi^ 



^ Verificandofi qucfta Propofìzìonc in qualunque Triangolo sferico, 
farà neceflPario il dimoftrarla, tanto ncUi Triangoli Rettangoli , quan- 
to negli Obliquangoli - Sia adunque in primo luogo il Triangolo Pic- 
rico K^C{Tan)ola^yfigur a I. ^ coir angolo retto B; dico, che lo Seno J^^*^' 
deir angolo retto A B C fta al Seno dell' Ipotenufa A C ^ comt fta lo ' '* 
Seno deir angolo A i^ al feno del lato B C % 

Cojlruzsone. Si producano li due lati A B^ AC, fìnoattantoehè 
arrivino ad eguagliare il quadrante in E , e D . Fatto polo in A ^ fi fé* 
gnìfarcoED. Suppongàfi il punto F centro di quella Sfera, nella 
quale teftadefcritto il propofìo Triangolo AB O. la retta A F fiala 
comune fezione delli due circoli A B E , A C D. Dal punf oF alli tre 
punti B, E, D fi guidino le rette F B, F E , F D ^ In oltre, dalli due pun- 
ti D, eC alle rette F B, F E fi notino le perpendicolari DG , CH : 
come ancora dal punto C fopra di A F,fi fegni In perpendicolare C li 
aggiugnendo per ultimo la fetta 1 H . 

Dimojlr azióne . LàtettaDGefibndopei-pendicolal-eal raggio FÉ 
{per la Dtf. 1 3. del Cap. 4. del 1 . Libro ) farà Seno dell' arco E D^il quale 
per effere defcrltto dal polo A , colla diftanza del quadrante (perla 
i.del Cap. 1. ) farà la mifurà dell' ahgolo CAB: laohde àncora la retta 
D G farà il Seno deir angolo CAB. La tetta C H, per la ftefia ragio- 
ne farà il Seno dell' arcoBCt la retta CI ilSeho dellpotenufa A^Cj 
come ancora F D farà il Seno del qU^adrànte E) A : la tetta F B.è la co- 
mune fezione delli due piani F A E ,F C B. hnapetchè T angolo ABC 
fi fuppone retto ; ne fiegUe {per ìa Diff^ 4 . dell' 1 1. degli Èìe)tiienti) che il 
pianoFCBdebbaefleretettoalpianoF AE, epetciòla tetta CH 
perpendicolare ad F B , formerà l'angolo retto ancora colla linea I H. 

Ce 2 Pa- 
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Parimente eflèndo li due archi A E , A D eguali al quadrante , e V aN 
co E D dcfcritto dal polo \(pertSJelCap.ameccdentc) l'angolo A E D 
larà retto ; e per conleguenzail piano F D E farà retto al piano F A E, 
e la linea D G farà perpendicolare alla retta F E, comune fczione del- 
li detti due piani F E D, F A E farà retta al piano F A E f laonde (per 
la 6. de ir 1 1. degli Elementi) le due linee D G, C H faranno fra di loro 
parallele 5 come fono ancora le due rette DF, CI, per eflTere ambi- 
due perpendicolari ad A F • Se adunque le due linee F D, D G fi truo- 
vano parallele alle rette \CyCH{perlai o. dell" 1 1 Jegli Elem. ) gli an- 
goli comprefi FDG, ICH faranno fra di loro eguali: ma perchè 
eguali ancora fono li due angoli retti F G D, I H C: (per U 4. del 6. de^ 
gli Elementi) li due Triangoli F D G, I C H faranno fimili : laonde la 
ragione di F D, ad I C farà quella di D G , a C H : ma perchè F D è Se- 
no del quadrante, che vale a dire dell'angolo A BGi IC Seno della 
bafe A C; DG feno delP angolo A ; e C H fcno dell' arco B C i ne 
viene in confeguenw > che la ragione del Seno dell'angolo retto 
A B C , al Seno del latoACoppofto al detto angolo fia quella del 
SenodeirangolQ A^ al Seno del lato oppofto B C; come fidovea 
4imo(fa:arc% 

^^nxHazione TrimM. 

E\ Sfcndofi detto difopra (nelCap./^.delUlr. i.attuDiff. 13.) die U 
é Seno di qualfivoglia arco, ò angolo minore del quadrante , fer- 
ve ancora per quel!' arco , ò angolo, che è maggiore del quadrante, 
porche X uno fia fupplcmento dell'altro , la prelente dimoftrazione ii 
potrà ancora applicare al Triangolo Rettar»g<^o ABC,, ancorché K 
due angoli obliqui A , e C foflero angoli ottufi . 

023*^10 poi alli Triangoli Obliquangoli , che ancora in fimili Trian- 
goli, li Seni degli angoli fieno proporzionali colli Seni degli archi 
oppofti alli detti angoli , fi potrà dimoftrare nella fcguente forma . 
Vmv^. Nel Triangolo sfericoObliquangolo ABC ( Tavola^, figura 2.)fifc- 
** ' gni il perpendicolo A D, checafthi dentro del Triangolo in D. 

Dimo/f razione. Nel Triangolo Rettangolo AÌ>C( per la Dimo/fra- 
zJone antecedente ) il Seno dell' angolo retto A D C , al Seno della bafc 
A C avrà la ragione del Seno dell' angolo C al Seno dell' arco A D. 
Parimente nel Triangolo R ettangolo-A DB (perla fleffa Trop. antece^ 
dente ) il Seno dell' arco B A ftarà al Seno dell* angolo retto B D A,co- 
|ne ftà il Seno del lato DA al Seno dell' angolo B; adunque per l'egua- 
lità ddla ragione perturbata (feri* 2$*del$. de^U Elementi) il Seno del 
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lito B A al Seno del lato A C , avrà quella Acfù. ragione , che ha-il 
Seno deli" angolo Q al feno dell'angolo B : come fi do vea dimoftrare. 

^Annotazione Seconda . 

OUando poi il perpendicolo cafcafse al di fuori del Triangolo, co^ 
me accade né[\z( figura 6. Tavola 4.) fi adopererà la fletta dimo- ^^^ 
ftrazione; avvertendo lolamentc, che lo fteflb Seno ferve per li due /p^. i^ 
angoli A C B 9 A C D 3 per efiere li detti due angoli eguali a due retti . 

/ Proposizione Seconda. 

IK quaìfivogU^ Trkngolo Rettangolo il Seno Mafjtmo flk al Seno di uno dt 
quei due Lati^ disformano l* Angolo retto; comejìì la Tangente deW An^ 
goloaggiacente al detto LatOy alla Tangente dell* altro Lato. 

Suppofto il Triangolo sferico A B 0( Tavola $., figura jO.coir angO« ^^^ ^ 
lorettoB: dico, che ilSenoMatfi-no paragonato al Seno dell' arco fig |/ 
A B avrà quella ftefla ragione , che h i la Tangente dell' angolo A ag- 
giacente al lato A B ,alla Tangente dell'arco B O. 

Coftfuzione . In primo luogo fi producano li due archi A O , A B^ 
fi iioattantochè eguaglino il quadrante i\\ D,& E . Col polo A ti fegni 
r arco D E . Dal punto F centro della Sfera ìì fegnino le rette F D, 
FE,FB,FO,FA. DalpuntoD nel piano F E D , fi guidi D G per- 
pendicolare ad F D: come parimente dal punto B nel piano BOF^ fi 
noti B H perpendicolare a B F^prolungand a poi le rètte F 0,F E^ fino^* 
attantochè fi uaifcano colle ftcfle perpendicolari nelli punti G , & H • 
Finalmente dil punto B fopra di A F, comune fezione delli due circo- 
li A B D, A O E fi fcgai la perpendicolare B h aggiu^endo in olire la 
retta IH. 

Supporta queftaCDftruzione la retta DG, effendo nel piano del 
circolo D E , e perpendicolare al termine del raggio VD {per lo CorolL 
della 16. del 3. degli Elementi , e per la Diff. 17. del Cap. 4. del Uh. t- ) farà 
la Tangente dell' arco D E : ma perchè Tarco D E mifura l'angolo A ^ 
ancora D G farà la Tangente dello ftcflo angolo A . Colla ftefla ragio- 
ne fi dovrà dire 5 che la retta BH fia la Tangente dell' arco B O . 

Dimoflrtzione . Eficndo li due angoli sferici A B O , ADE retti , li 
due piani F E D^ F O B {per la Diff. 8. del Cap. i.diquefto Libro) {zxzx\r\o 
retti al piano del circolo A B D, e le comuni fezioni faranno le rette 
F B, F D;ma perchè le due linee DG, B H fono nelli detti piani F E D, 
F O B , e perpendicolari alle comuni fezioni IcD^VB (per la Dt/. 4» 

del^ 
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Jeir 1 1 . degli Ehm. ) faranno rette allo fteflb piano del circolo A B D : 
konde(/«r U 6. del i i. degli Elementi ) le dette linee DG , B H faranno 
fr a d i loro parallele ; come ancora (per U Diff. 3 . dell' 1 1 . degli Elementi) 
Y angolo I B H farà angolo retto . Parimente il piano I B H (/>cr /ai 8. 
<fe//*i I. degli £lementi)larà ancor* eflb retto al piano del circolo A B D, 
e la comune fezione di queftiduc piani farà la retta B I ;honde (per la 
Diff. 4. dell' 1 1. de^t Elementi) la retta F I perpendicolare alla comune 
fezione 6 1 ,eifa ancora farà perpendicolare alla linea I H fcgnata nel 
piano I H B i e perciò le due linee I H , F G (per la 27. deli, degli tlem.) 
faranno fra di loro parallele : ma per eflere ancora parallele le due 
Tangenti DG, BH , ne viene inconfeguenza (perla lo.dell' 1 1. degli 
Elementi) che «li angoli I H B , F G D fieno eguali : laonde li Triangoli 
I H B , F G D faranno fìtnilt fra di loro , e perciò F D raggio darà ad 
IB,Seno dell'arco A Bi come ftà DG Tangente dell' angolo A , a 
BH Tangente dell'arco B O : come fi dovca dimoftrarc . 

PuoPosizioNE Terza. 




Triangolo^ nel quale un Lato farà comune ad ambìdue li Triangoli i un altro 
Lato nel fecondo Triangolo Jarà eguale ad un' Angolo nel primo Triangolo^ 
€&* un Lato del primo Triangolo pareggierà un^ sAngolo del fecondo Triango- 
lo : il terzo Lato nel fecondo Triàngolo farà lo Compimento del terzo l ato nel 
primo Tiangolo : e degli cingoli aggiacenti al L^to comune ^ uno farà il Com» 
pimento , e r altro il Supplemento degli singoli del primo Triangolo aggiacen^ 
ti al detto Lato comune ad ambidueli Triangoli » 

Nel Triangolo sferico A B C ( Tavola y. figura 4 J coir angolo retto 
a!^4^* B, fc il lato B A 5 che comprende Y angolo retto ( lo ftcflb vale del lato 
B C) faràprodotto fino al punto D, polo dell' arcò B C ^ e farà fegna- 
' to V arco D C; dico, che nel nuovo Triangolo A D C^nel quale il lato 
A Cècomunead ambidueli Triangoli} il latoDC,^ per eflere qua- 
drante eguaglierà r angolo B retto j l'angolo D mifurato dall'arco 
B C farà uguale al dettoarco j effendo retto l'angolo B C D, l'ango- 
lo A C D farà il compimento dell* angolo B C A ; e l' angolo CAD 
{per la a. delCap. antecedente ) farà il fupplemento dell* angolo B A C j 
come il dovea dimoftrare* 
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Uello fi è dimoilratoin quefta Propofizione intorno al Triango« 
^^ lo Rettangolo , vale ancora di quel Triangolo Obliquangolo , 
nel quale fi ritrova un lato eguale al quadrante « Come fi vede nel 
Triangolo Obliquangolo D A C( ( Tavola %. figura^ ) nel quale ^ fé il ^^v. r. 
Iato C D farà eguale al quadrante^ prodotto il lato D A fino che ^^* ^' 
compifca il quadrante in B^ e fé dal punto D come polo farà defcritto 
rarco B C ; in quefto cafo il nuovo Triangola ABC avrà il lato A B, 




DAC. 

%jfnnQt azione Seconda^ 

IL Nepero riflettendo a quefta Pf opofizionc fi afficurò y che quelle 
regole^ le quali fervivano per la foluzione delli Triangoli sferici* 
Rettangoli , potevano ancora adattarfi alU quadrantali femplici» 
poiché nel Triangolo quadrantale ièmplice D A C^ col quadrante 
DCfiritrovanoquellefteflc parti, che fono nel Triangola Rettan- 
golo B A C, come fi può riconofcere nella Q^^z figura 4, che contiene 
il Triangolo Rettangola ABC, coir angolo retto B^ & il Triangolo 
Quadrantale A D C col quadrante D C • 

Se adunque nel Triangolo Rettangolo B A C, tanto V angolo retto 
B, quanto li due Iati B A, B Ccoftitutivi del detto angolo retto faran<« 
no lafciatt nel loro efiere , e fèmplicemente li due angoli B AC, 
B C A infieme col lato A C faranno mutad nelli loro compimenti» il 
Triangolo Quadrantale A D Cavrà quelle ftefle parti , che fi ritrova- 
no nel Triangolo Rettangolo ABC. 

Dimofitaziùnc. Il quadrante DC ciò fteflb che l'angolo retto B« 
L* angolo D{ per lai. delCap. 2 . di queflo Libro) è lo ftcflb che Tarco B C# 
L' angolo D C A eguaglia il compimento dell' angolo B.C A . Il com- 
pimento del lato DA è lo ftefib che il lato A B . Il compimento delT 
arco A C è lo fieflb in ambidue li Triangoli . £ finalmente il compi- 
mento dell'angolo D A C pareggia il compimento dell' angolo 
B A C,eflendo lo fìc (Io compimento quello dell'angolo acuto B A C , 
chedeirottufbCAD.laondenonrefta più luogo di dubitare, che 
quelle regole , le quali fi accomodano alU Triangoli Rettangoli, polfi-* 
ao ancora fervile per li fcmplici quadiantaii • 



io8 DtUa TrigonomettU 



oinnotazime Terza. 



Quantunque la foluzione di tutti lì Triangoli Rettangoli fi potef- 
fc avere col iolo ajuto delle propoftc Dimoftraziuni; nuUadi- 
meno per levare molti di quei dubbj, che frequentemente pon no ac- 
cadere intorno alla fpezie di quegli angoli^ e lati, che compongono li 
dettiTriangohjfaràbenediaggiugnerele feguenti Propofìzioni , le 
quali femplicemente ferviranno per far conofcere di qual fpezie fia 
un dato angolo ^ ò lato . 



I 



Proposizione Quarta. 

K tutti li Triàngoli sferici Rettangoli quei lati^ che comprendono l angolo 
retto yfono della JìeJJà fpezie con quegli sAngoliy cbeji ritrovano oppoftt alti 
detti Lati. 



Tav.^. Suppoftoil Triangolo sfcrkoh AC (Tavola ^.figura $.) coU'an- 
fi£* 5. golo retto B: dico, che li due lati B A , B C, nella loro fpezie femprc 
concordano colli loroangolioppoftiBC A ^B A C,cioèa dire, quan- 
do r arco B A farà un quadrante, V angolo oppoflo B C A farà angolo 
retto : quando V arco B A farà fuperiore al quadrante , il detto angolo 
B C A farà ottufo , e quando B A foflfe minore del quadrante , ancora 
r angolo oppòfto B C A farà acuto * 

Dimo/lr azione . Elfendo l'arco B A eguale al quadrante , e T angolo 
B retto (per Io Corollario della 3. del Gap. antecedente) il punto A farà polo 
dell'arco BC: laonde (perla ^.delh/leJ/oCap.) V angolo ACB farà 
retto . Se poi nel Triangolo B E C il lato B E fupcrerà il quadrante, 
r angolo oppofto B C E , che fi truova maggiore del retto B C A, farà 
angolo ottufo . Finalmente nel Triangolo B D C , T arco B C minore 
del quadrante avrà oppofto T angolo acuto B CD, per eflere parte 
del retto B C A . Se adunque in un propofto Triangolo sferico Ret- 
.tangolorefteràconofciuta la fpezie delli lati, quefta darà a di vedere 
quella degli angoli; e per lo contrario la fpezie degli angoli farà cono* 
Icére quella deUi lati oppofti alli detti angoli • 

Proposizione Quinta. 

OUando nel Triangolo Sferico Rettangolo quei due T^ti^ cbt compre fidano 
l'Angolo rettoyf arano ambidue maggiori^ ò minors del Quadrante^ l'ipo^ 
tenufafarà fcmpre minore del Quadrante . Fri- 
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l>rimicra mente fé nel Triangol o sferico Rettangolo ABC (TavoU . 
y. ^«rif 6.) coir angolo retto B, li due lati C B , B A faranno minori /f^.%r 
del quadrante : dico , che la bafc A C farà minore del quadrante . Li 
due lati CE, BA fi producano, finoattantochè pareggino il qua- 
drante in D,& E:ilchcfatto, effendo T angolo Eretto (per la 3. Dijf. 
del Cap. I . ) il punto D fari polo dell' arco C B E . In oltre fé col polo 
C, e colla diftanza del quadrante C B E farà fegnato V arco D E, quc- 
fto (per Io Caroli. delU 3. delCap.z. ) paflerà per lo polo D . Fatto quello 
fi produca la bafc C A , fino che arrivi all' arco D E in F . 

Dimoftrazione . Efiendofi provato il punto C polo dell' arco E F D 
(aperta ^.Diff.delCap. 1.) Tarco C AF farà un quadrante: laonde la 
ba fé C A, come parte di CF farà minore del quadrante: come fido« 
vea dimoftrare . 

Parimente , fé nel Triangolo C D A ( Tavola y . figura 7. ) coll'angold rav. f\ 
retto p , li due lati D A , D C faranno maggiori del quadrante, anco- J^«- ^^ 
ra in quefto cafo la bafc C A fi troverà minore del quadrante . Si pro- 
ducano li duelatiD A^DC^ finoattantochè fi unifcano nel punto 
B : ciò fatto jreftcrà formato il Triangolo C B A coli' àngolo retto B, 
e colli due lati A B, C B minori del quadrante,, per eflère li fupple- 
menti di D A , D C maggiori del quadrante , e colla fteflfa bafe A C : 
ma perchè nella prima parte di quefia Propofiztone, A C fi è dimo-» 
ftrata minore del quadrante ; ancora nel Triangolo A D C farà mmo^ 
re del quadrante : come fi dovea dimofirare . 

Proposizione Sesta. 

Uando nel Triangolo Rettangolo quei due Lati ^ che formano l'xXngoh 
retto fono di differente fpecie } la bafe farh fempre maggiore del Qum^ 
drante ^ 

Se nelTriangoIo sferico ABC (Ttfw/^y. figurai.) Rettanéolo in 
B, il lato BC farà maggiore del quadrante , & il lato B A minore del J^*l^* 
quadrante : dico , che la bafe A C farà maggiore del quadrante • Fat- ^* 
to polo in C colla diftanza del quadrante C £ fi fegni l'arco E D ^che 
fi unifca coir altro lato B A in D . 

Dimoftrazione . L' arco D E reftando dcfcritto dal polo C {perla j. 
delCap. 2. ) V angolo DEB farà retto: ma fupponcndofi ancora retto 
r angolo B (per lo CorolL della detta Trop.) il punto D farà polo dell' ar- 
co E B . In oltre , perchè A B fi fuppone minore del quadrante, ne- 
ceflariamente T arco E D dee tagliare la bafe A C in F; laonde , per 

Dd cf. 
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eflcrc il punto C polo dell' arco ED,!' arco C F farà un quadrante ; 
e perciò la bafc C A farà maggiore del (quadrante ; come u do vea di« 
moftrarc , 

Che poi r arco E D defcritto dal polo C colla diftanza del qua« 
«drance debba neceflarìinente tagliare U bafe A C , fi dimoftra ^ poiché 
fé pQtcfle paffarc per lo termine A (perla CorolL della j. del Cap. z. ) il 
detto punto A farebbe polo dell' arco E B j e con ciò Parco A B^i coa- 
tro della fuppofizione farebbe eguale al quadrante . 

uinnotazionc • 

NON fola le dimoftratc Propofizioni y ma ancora le loro con ver- 
fefidenno concedere per vere^ come ognuno può badante^ 
mente comprendere ; laonde fi dovrà dire , che ficcome la fpecie del- 
li lati nel Triangolo sferico Rettangolo^dimoilra la fpecie degU ango« 
lioppofti alli detti lati; ancora la fpecie degli angoli farà conofcerc 

3uella delli lati; come parimente la fpecie dell* Ipocenufa darà a dive«. 
erequella degli angoli obliqui, e la Ipcciedegli angoli obliqui ma- 
tiifeftari quella dell' Ipotenuia ; e perciò, quando nel Triangolo Ret- 
tangolo gli angoli ag^iacenti all' Ipotenufa faranno acuti ^ quei lati^ 
che fi trovano oppoftì alli detti angoli,, faranno minori dei quadran- 
te ; fé li detti angeli faranno retti , li lati pareggieranno il quadrante ; 
fé ottufi^ li lati lupereranno il quadrante . 

Come parimente la bafc minore del quadrante nel Triangola 
Rettangolo , accerterà ambidue gli angoli aggiacenti alla detta bafc 
della fìefla fpecie, cioè a dire acuti > ò pure ottufi .-^ fc poi la bafe fu** 
pererà riquadrante^ gli angoli aggiacenti faranno di fpecie differen* 
te ^ cioè uno acuto, eT altro ottulo; il che fi dee attentamente olTer- 
vare per potere ad oeni occorrenza determinare la fpecie degli ango-. 
li aggiacenti alla bate « 



s 



Proposizione Settima. 

E nei Triangola Rettangolo um di quei Lati y cbecampreniamrjtngS^ 
retto , jarh Quadrartte » ancva la bajejark quadrante . ' 

Tav. t» "^J ELTriangoIo A B C{T*vota y. fiiura y. ) Rettangolo in B, fc i| 
fi' s- IN latoB Aeguaglierà il quadrante » dico » che ancora la bafo 
A C farà eguale allo fiefTo quadrante . 
Dimoftrazhne ► Supponendofi retto l' angolo B ? & illato B A egua- 
le 
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le al quadrante {ptrU 1 3. del lÀiTcodoJio) il punto A farà poloddrar* 
•co maflfimo B.C s laonde Tarco A C farà eguale al quadrante : come 
fi dovea dimoftrarc • 



Proposizione Ottava. 

E in un Triangolo Sferico Rrtt angolo uno degli Mgoli aggiactnci alla hafe 
farà retto > la detta bafefarà un Quadrante . 



s 

Confidcrandolo fteJflfo Triangolo ABC coir angolo retto B: 
cocche fé uno degli angoli aggiacenti all' Ipotenufa AC farà retto 
ancora la detta Ipotenufa farà quadrante . 

Dimoflr azione . Efièndo retti li due angoli B , & A (per lo Caroli. deU 
la 3. ddCap. 2. ) il punto C farà polo dell' arco maflimo B A > laondo 
r arco e A eguaglerà il quadrante : come fi dovea provare • 

Corollario . 

DA quefte due ultime Propofizioni ne fiegue, che (e nelli Trian- 
goli sferici faranno due angoli retti ; due lati eguali al quadran- 
te ) ò pure un' angolo retto , & un lato eguale ,al quadarante^quattro 
parti delTriangolo faranno eguali al quadrante : poiché fé nel Trian- 
golo B A C ( Ta'vola 5. figura y . ) li due angoli A B C ^ A C B faranno Tmvì^. 
angoli retti ( per lo Corali, della 3. delCap. 2.) \\ punto A farà polo del fi^* 5* 
circolo B C : laonde li due archi A B, A C pareggieranno il quadran- 
te . Per lo contrario ^ fé li due archi A B , A C faranno quadranti (/>«^ 
la ^.delCap. 2-)lidueangohABCj A CB faranno retti. Parimente 
fc r angolo B farà retto, e V arco B C q uadran te (perla 7. di qucfta Cap) 
la bafe A C effa ancora eguaglicrà il quadrante : laonde in tutti qucfti 
cafi ^ quattro parti del Triangolo faranno eguali al quadrante « 

PROPOSI2ION» Nona. 

* 

QUalunqueTrìangolo sferico Rettangolo colli due Lati fnaggìarì del Qua* 
drante , e con gli angoli aggiatemi alla bafe attufi^ fi può Ynutart VL^ 
un' altro Triangolo parimente Rettangolo , r ie a'vra Itjp. ai Lati mi* 
nari del Quadrante ^ e con gli xAngoli aggiatemi alla bafe acuti . 

Se il Trianghlo A D C (Tavola j. fgUraj. ) Rettangolo In D avrà li tmv. ^. 
due lati D A^ D C fuperìori al quadrante^ e per coafeguenza (j^er la 4. ft- r. 

t)d a di 
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di qnedo Cap.) ancora gli angoli D A Q D C A octufi; dico, che queflo 
Triangoloii può mutarcin un'altro Triangolo parimente Rettango- 
lo colli lati minori del quadrante, e con gli angoli aggiaccnti alla bafe 
acuti . Si producano li due lati D A , D C , finoattantochè di nuovo 
fi unifcano nel punto B. 

Dtmojìr azione . Nel Triangolo ABC {per lo Caroli, della i . del Cap.t) 
Rettangolo in B, liduelati B A,BC, cirendofupplemeììtidelli due 
lati D A 3D Q faranno minori del quadrante > e li due angoli B A C , 
B*C A fupplementi degli angoli D A Q D C A faranno acuti : laonde 
il Triangolo A D C colli lati maggiori del quadrante , e con gli ango^ 
li aggiaccnti alla bafc A C ottufi , fi potrà mutare nel Triangolo 
A Becche avrà li fuoi lati minori del quadrante , e gli angoli aggia- 
ccnti alia bafe A C acuti ; come iì dovea dimoftrare . 

Proposizionb Decima. 

DUE Triangoli sferici pomo avere due Angoli epiati ^ e due LatioppeJH 
ad tylngoli eguali ancora fra di loro eguali^ abbencbè gli altri Lati fieno 
jra d$ loro ineguali » 

'*♦• V - Sia dato il Triangolo sferico A B C ( Tavola ^.figura gj) nel quale la 
^^' ^' fommadelli due lati A B , A C tia eguale al femicircolo : fi produca 
l'arco CB quanto fi vuole, per efempio fino in D, e fifegni Tarco 
A D . Compiuta qucfta operazione^dico ,che li dueTriangoli A B D^ 
A C D, non folo avranno dueangoli feparatamcnte eguali, ma anco- 
ra due iati oppofti ad angoli eguali , e che gli altri lati non fi eguag.Iie- 
ranno fra di loro. 

Dimofttazime . L'angolo C nel Triangolo A C D {per Y 8. del Cap. 2 .) 
\ P^fcggia r angolo A B D : F angolo A D B è comune ad ambiduc Li 

Triangoli lillato A D oppofto ad angoli eguali, è parimente comune 
nelli propofti Triangoli : ma perchè l' arco C D lato del Triàngolo 
A C D/upera la fua parte B D, come lato del Triangolo A B D ne tìe- 
gue,che gli altri lati delli due propofti Triangoli non faranno fra di lo- 
ro eguali : come fi dovea dimòftrare : 

Corgllario. 

DA quefta Propofizionenefieguc, che nella, foluzione delIiTri^ 
angoli sferici non bafti il conofccredue angoli, & un lato oppo- 
fio ad uno delli detti angoli, fé prima non rcfti accertata la fpecie di 

quella parte ^ che fi ricercai mentre quello ftclTo Seno 9 che ferve per 

uà! 
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un' arco minore del quadrante , ferve ancora per lo rupplementofu- 
periore al quadrante ;e quella ftellà Analogia ^ che fi adopera nella 
foluzione del Triangolo A D B , vale ancora per lo Triangolo A D C , 
quantunque la bafe AB non fia eguale alla bafe AC, ma femplice- 
mente una fupplemento dell' altra.: laonde in quefto , & in altri fimili 
cafi per fare debitamente la foluzione per efempio del Triangolo 
A DB Rettangolo in D 5 fi dovrà prima avere accertatala fpeciedi 
una di quelle parti del Triangolo , che reftano da faperfi , che fono il 
lato D B , la bafe A B , ò T angolo obliquo B A D > eflcndofi poco pri- 
ma dimoftrato , che il lato D B nella fpecie , concorda coir angolo op- 
pofto D A B : ma perche la fpecie dcUi due angoli D B A , D A B fa 
conofcere quella della bafe A B ; ancora la fola cognizione della Ipe^* 
eie del lato D B dimoftrerà quella della bafe A B.Parimente perchè la 
notizia della fpecie della bafe AB {per laó.diqueJioCap.) dimoftra 
quella degli angoli obliqui DBA,DAB,cla fpecie delli detti ango- 
li manifefta quella delli lati oppofti alli detti angoli ; farà vero il dire , 
che la notizia della fpecie di una di quefte tre parti farà badante per 
far conofcere la fpecie dell' altre parti • 

TropoftzJoni jpettantt alUfoluzJone delli ^ riangoli Ret-- 
t angoli conforme gì' infignamentt del Nepero. 

CAP. IV. 

• 

IL Nepero riflettendo alla moltiplicità di quelle Analogie , che fi ri- 
cercano per la foluzione di qualunque Triangolo Rettangolo , & 
a quelle difficultà , che fi trovano per potere prontamente fcioglierc 
un dato Triangolo Rettangolo, per cagione di quelle tanteregole, 
che fi denno adoperare , fecondo che ricercano le parti conofciute, e 
quelle, che fi vogliono manifcftare; per quefta fola caufa il detto 
Autore con due fole propofizioni ha aperta una (bada aflai facile per 
ifciogliere qualunque Triangolo sferico Rettangolo . 

Prima però di fpiegare quefte Propofizioni fi dee attentamente ot 
fervare^come il detto Neperp nel Triangolo Rettangolo confiderà 
cinque fole parti , che fono tre lati ,e due angoli, lafciando da parte, 
come fé non vi aveffe luogo, T angolo retto. Di quefte cinque parti 
le due vicine air angolo retto fi lafciano nel loro eflcre , e le tre lon- 
tane, che fonoli due angoli obliqui , e la bafe ^ fi mutano nelli loro 

compimenti . _ , 

Di 
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Di qucfte cincfat partì (fuppofta la notizia dcirangolo rettolo pure 
del quadrante) due fempre denno eflcrc manifcftc per potere ncono- 
fcere quella terza parte, che fi ricerca. 

Quando non folo le due parti , che fi fiippongono conofciutc , ma 
ancora quella parte, che fi ricerca, fi trovano feguitamente T una do- 
po deir altra, fi chiamano parti continvate, delle quali le laterali fi 
chiamano le due Ejireme vicine^ e quella di mezzo fi dice Y Intermedia . 

Reftando poi interotto lordine di quefte tre parti, le laterali fi chia. 
mano le E/Ireme retnotte ^ ò pure le due parti oppofte, e la parte d 
mezzo fi chiama la media fra le eftreme remote . 
Tmv^i. Cbme per efempio nel Triangolo A B C ( Tavola y . figura i o.) Ret- 
^' tangoloin B,fecondogrinfegnamcntidelNepcro, le due parti vici- 
ne air angolo retto, cioèli due lati B A ,BC fempre fi denno lafciarc 
nelloroeficre, efolamente le tre parti lontane dall'angolo B, cioè 
r angolo A , Tangolo C,e la bafe A C fi denno mutare nelli loro com- 
pimenti, che faranno il compimento dell'angolo A, quello dell'an- 
golo C , e quello della bafe AC. 

Se adunque confiderercmo il compimento dell'angolo A: quello 
della bafe A C , e quello dell' angolo C , quelle faranno tre parti con- 
tinvate, come che non reftano dimezzate da altra parte : fra quefte 
tre parti il compimento di AC fi dice l'intermedia, e li due compi- 
menti degli angoli A, e Cfi chiamano le due eftreme vicine i avver- 
tendo fempre , che l'angolo retto, ò pure il quadrante non cagiona- 
no alcuno interrompimentOjò difcontinvazione nelle parti del Trian- 
golo , mentre ancora il compimento dell' angolo C , il lato C B , & il 
lato B A fono tre parti continvate , non oftantc l' angolo retto B , che 
fi trova fra il lato C B, & il lato B ^ , perchè l'angolo retto non fi con- 
ta in quefto cafo fi-a le parti del Triangolo Rettangolo . 

Se poi le dette parti foffero il compimento della bafe AC, il Iato 
AB,&illatoCB, perchè quefte parti reftano interrotte , e difcon- 
tinvate da quelle parti , che fono li compimenti degli angoli A , e C : 
ancora in quefto cafoil compimento della bafe AC fi chiamerà l'in- 
termedia , e li due lati A B , C B faranno le due parti oppofte , ò pure 
le due eftreme remote • 

Ma perchè conofco di molto vantaggio per la foluzione delli Tri- 
angoli il comprendere chiaramente tutte quelle combinazioni , che fi 
ponno fere nelle parti del Triangolo Rettangolo continvate, e difcon- 
tinvate, ho voluto efporre le dette combinazioni nella prefcnte Ta vo- 
la, la quale contiene qualunque poflì bile combinazione fatta dallo 
cinque parti del propofto Triangolo ABC. 
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Intermedie • 


Ejireme ficine. 


Ejheme Remote. 


Comp.del/aBafe AC 


Comp , delI^Ang. A 
Comp. dcII*Ang. C 


Iato A B 
Iato C B 


Comp. dell'Ang. A 


Comp. della Bafc A C 
Iato A B 


Comp. dell' Ang« C 
Iato C B 


Iato AB 


Comp. dell' Ang. A 
Iato B C 


Comp. della Bafe AC 
Comp. dell' Ang. C 


I»co C B 


Comp, dciMng, C 
Iato B A 


Comp. della Bafe AC 
Comp. deJr Ang. A 


Cómp. dell'Ang. C 


Comp. della Bafe A C 
Iato C B 1 


Comp. dell* Ang. A 
Iato A B 



I 



Proposizione Prima. 

KtuttiliTriAngali Quadràntali fuppofte tre petti continuate ^ il Raggio 
fio alla Tangente di una ejhrema vicina : come /là la Tangente dell' ahra^^ 
eflrema vicina , al Seno delf Intermedia • 



In primo luogo , dato il Triangolo ABC ( Tavola^, figura 11.) r^v.^^ 
coir angolo Eretto^ fi fuppongano qucftc crcparti contin vate, cioè ^^- '^• 
il compimento della bafe AC, come intermedia: il compimento 
dell* angolo A , &il compimento dell' angolo C , come le due eftre^ 
me vicine : dico , che il Raggio ftà alla Tangente del compimento 
dell'angolo C eftrema vicina, come ftà la Tangente del compimento 
dell'angolo A altra eftrema vicina al Seno dell' intermedia ^ che e il 
compimento della bafe AC. 

Cofìruzione . Si producano li due archi AB, AC, finoattantochè 
eguaglino il q uadrante in D , & E . Fatto polo nel punto A per li due 
punti D ,& E fi fegni V arco maffimo D E , il quale fi dovrà prolunga- 
re , finoattantochè fi unifca all'arco B C in F . Parimente li due archi 
CE,CF fi producano tanto che pareggino il quadrante in G^&H. 
Fatto polo in C colla diftanza del quadrante fi legni V arco G H , . e fi 
produca , finoattantochè fi unifca all' arco E F nel punto I . 

Dim^r azione . Effendo il punto A polo dell' arco DE (perla ^.del 
Cap. 2. ) li due angoli A E D , A DE faranno retti : ma perche retto 
ancora èT angolo C B D {per lo CorolLdella 3. del Cap. 2. ) il punto F , 
dove s' unifcono li due archi B C , D E , farà il polo deir arco B D . 
Parimente cflcndo il punto C polo dell* arco G H, li due angoli G , & 
H/aranno angoli retti : ma per cflcrc retto ancoraf angolo FÉ G(/:^«^ 
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lo detto Coroll.) il puDto I farà polo cfcH' arco G EJaondc nel Triangolo 
¥Hl(perla2. del Cap. 2. ) V angolo F H I farà angolo retto . 

Da tutto quefto ne fiegue ^chc V arco G H fia la mifura dell' angolo 
HCGjòpurc ACB: che HI fia il compimento del detto angolo 
ACBcguale all'angolo HCG (perloCorolì.delUi.delCap.z.) che 
l'arco FÉ fia il compimento dell'angolo A: e che C E fia il compi- 
mento della baie AC, per eflferc li tre archiGHI, DEF, ACE 
eguali al quadrante. In oltre elfendo lifei archi BF^CH^DF^EI, 
A E 5 C G quadranti di circolo , levate le loro comuni porzioni , che 
fono F C , F E 3 E C 5 non folo refterà H F eguale a C B ; ma ancora 
I F parcggierà E D : come ancora A C farà eguale ad E G . 

Ora confiderando il Triagolo C G H Rettangolo in G,& il Triango- 
lo C E FRettangoloin E (perla 2. delCap. 3.) la Tangente dell' arco 
G H , che è quella dell'angolo A C B , darà al raggio i come ftà la Tan- 
gente dell' arco E F al Seno deir arco E C : ma perchè V arco E F fi è 
dimoftrato il compimento dell' angolo A i e T arco E G il compimen- 
to della bafe A C : ne fiegue , che la Tangente dell' angolo A C B fta- 
rà al raggio 5 come ftà la Tangente del compimento dell'angolo A al 
Seno del compimento della bafe A C. In oltre (per la 2. del Cap. io. del 
Lib. i.)eflendóilraggi9 mezzo proporzionale fra le Tangenti degli 
archi ^ e le Tangenti deìli compimenti delli detti archi j ne fiegue, che 
la Tangente dell' angolo AG B al raggio^farà come io fteffo raggio 
alla Tangente del compimento del detto angolo AGB. adunque il 
raggio ftarà alla Tangente del compimento dell'angolo A C Bicorne 
ftà la Tangente del compimento dell' angolo A, al Seno del compi* 
mento della bafe A G . 

Analogia dimofirata. 

Come il Raggio^ hSeno Mafflmo 

^Ifa Tangente del compimento dell' Angolo ^^C B Eftrema vicina 
Cosila Tangente del compimento dell'angolo >/, altra Eftrema vicina 

%yil Seno del compimento della Baftx/fC Intermedia» 

In fecondo luogo, nello fteflò Triangolo ABC fieno date queftc 
tre parti , cioè il compimento dell' angolo A C B intermedia > il com- 
pimento della bafe A C , & il lato C B , come le due eftreme vicine : 
dico, che ilSenomaflimo ftà alla Tangente del compimento della ba- 
fe A G : come ftà la Tangente del lato B C al Seno del compimento 
dell' angolo A GB. 

Pi- 
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Dimo/hrazime . Nel Triangolo I G E (perla i.detCafi. 5. ) la ragione 
della Tangente dell'arco GÈ, al Scnomaffimo, cioè al quadrante 
G I, farà quella della Tangente dell'arco F H al Seno dell' arcoH I : 
ma perchè T arco G E fi è dimoftrato eguale all' arco A C : T arco F H 
all'arco C B : e l' arco H I compimento dell'angolo A C B, ne fieguc, 
che laTangentedell'arco AC ftarà al raggio, come ftà la Tangente 
dell'arco B C, al Seno del compimento dell' angolo A C B : ma per- 
chè (per la z.del Cap. i oJel i .Libro ) il raggio è mezzo proporzionale fra 
la Tangente di un' arco , e quella del compimento del detto arco, ne 
fiegue, che il raggio ftarà alla Tangente del compimento della bafe 
AC; come ftà la Tangente del laro BC^al Seno del compiincnto 
dell'angolo A CB- 

Analogia dimoftrata • 

Come il Raggio 

n^lla Tangente del Compimento della bafe sAC Eftrema vicina 
Così la Tangente del Lato B C altra Eftrema vicina 

uél Seno del Compimento deir Angolo ^CB parte Intermedia* 

In terzo luogo , fé del dato Triangolo ABC faranno propofte que-- 
fte tre parti , cioè il lato B A , come parte Intermedia ; il lato C B , & il 
compimento dell'angolo A, come le due Eftreme vicine : dico^ che il 
Seno malfirao ftà alla Tangente del compimento dell' angolo A ; co- 
me ftà la Tangente del lato C B , al Seno del lato A B . 

Dimoflrazione . Nel Triangolo Rettangolo ADE (per la i.delCap.^.) 
la Tangente di E D ftà al raggio ; come la Tangente di B C al Seno di 
A B : ma (per la 2. delCap.io. del Libro i .) il raggio è mezzo proporzio- 
nale fra le Tangenti di un'arco, e del compimento del detto arco? 
adunque il raggio ftarà alla Tangente del compimento dell'angolo 
A ; come ftà la Tangente del lato C B al Seno del lato A B . 

Analogia dimoftrata • 
Come il Raggio 

yJUa Tangente del Compimento dell" tJngolo^EùvcmzvìcmSL 
Così la Tangente del Lato C B altra Eftrema vicina 

v^/j Seno del Lato of B Intermedia . 

Quarto, fé faranno date quefte tre parti continvate, cioè il Iato 
B A, & il compimento della bafe AC, come le due Eftrcmcvicine, 

Ee & 
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& il compimento dell'angolo A , come Intermedi* ; come fi è fatto 
nel primo cafo, fi potrà di moftrare, che il raggio ftà alla Tangente 
del compimento della bafe A C ; come ftà la Tangente dclUtO A B^ 
al Seno del compimento dell' angolo A . 

Analogia Disioftrata • 

Cùme il Seno MàJJtmo 

^Ud Tangente del CMipìmento deìU Bafe xAC Efirema vicina 
Così la Tangente del Lato A B altra Eftrema vicina 

%4l Seno del Compimento delf singola off arre Intermedia. 

Quinto jJele tre parti faranno il lato B A , &'il compimento dell' 
angolo Q come le due Eftreme vicine i & il lato B C come parte In- 
termedia : queflo cafo farà uniforme al terzo ^ nel quale le due Eftre- 
me vicine fono il lato B C , & il compimento dell' angolo A ; e la par- 
te Intermedia il lato A B: e perciò ancora tiel prefente cafo farà vera 
il dire , che il raggio ftarà alla Tangente del compimento dell' angolo 
C i come ftà U Tangente del lato A B, al Seno del lato B C . 

Analogia dimoflrata. 

Cóme il Seno Aia/Jlmo 

^la Tangente del Compimento dell* Angolo C Eftrema xkìoA 
Così la Tangente del Lato AB^ altra Eftrema vicina 

u^/ Seno del Lato BC parte Intermedia. 



I 



Proposizione Seconda. 

N 

K tutti h Triangoli QHadrant ali f empiici il Raggio flh al Seno del Cw^ 
pimento di una Eftrema remota > come ftà ti Seno del Compimento 
dtlr altra Eftrema rewota^al Seno della parte Intermedia . 



J^ 1- Nello ftcffo Triangolo ABC Rettangolo in B (Tavola 5, figura 1 1 .) 
^' *** date tre parti difcon ti n vate ,cioè li due lati C B , B A , come le due 
Eftreme remote, & il compimento della bafe A C, come parte I nter^ 
media: dico, che la ragione del Seno maflSino, col Seno del compi- 
mento del lato AB, farà quella del Seno del compimento del lato 
B C, col Seno dell' Intermedia AC. 
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perchè r arco BD, compimento dcirEftrema remota AB, èmifura- 
dell' angolo C F E .- l'arco FC ècompimcnto dell'altra Eftrcma rcmo- 
taBCi come ancora l'arco C£ è il compimento dell' Inccrmcdix 
ACncficgucchc-- 

Come il Sene Msjfmo 



latoBC, come 
Il tmpimenrodella 

h vera languente 

ì \ 

Come il Seno Majpmò ' \ . : . • • 

xAl Seno Heltompìmento dell' Efìrcma rcmotav^C, - 

Così il Seno dei cmpimemo dell' altra Eftrcma remota, cbe i P,;>fflÈoJo Jìjf ; 
^ISeno (icWlntermedia BC. - . ^ ,,; 

Dimoftr azione . hfel Triangolo RettangoIoABC (^fr/iii.*?e/£f^' 
3. )il Seno maHìmo , che è il Seno dell' angolo fi retto , ftà al Seno del 
labafèACi come il Seno dell'angolo A, al SenodclIatoBC: ma 
perchè ilScnodelcompimcntodiC A mutata nel fuo compimento,- 
e la flcfla C A ; come ancora il Seno del compimento dell' angolo A 
mutato nel fuo compimento , è lo fìcfib angolo A : ne fìcgue , che il 
raggio ftarà al Seno del compimento della bafe A C; come ftà il Seno 
del comp. dell'angolo A , al Seno di fi C : come fi doveadimoftrare . 

In oltre, quando le date parti difcontmvatc foflero le fcguenti, 
cioè il compimento dell'angolo A , come Intermedia ; il compimento 
dell' angolo A C B , & il lato C B , come le due parti oppofic j farà ve- 
ra la fcguentc Analogia . 

Come il Seno Majjìmo 

^l Seno del compimento deir Angolose BParteoppofta , 
Così il Seno delcompimento del lato B C altra Parte oppofta 

jl Seno del compimento dell'angolo sApiitc Intermedia . 

Z>/m9/?ri35w«f.Nd Triangolo RcttangoloFECf/>cr/*i.rfp/C<*j&.5.) 
la ragione del Seno maflimo al Seno dell'angolo F C E; ò pure AC B, 
è quella del Seno dell' arco F C , al Seno dell'arco FÉ: ma perchè 
Ee 2 l'ar- 
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l'arco F e è il compimento dell' arco B C ; e l' arco F E è il compimctv 
to di E D , ò pure dell'angolo A ; ne fìegue , che la ragione del Seno 
maffimoal Seno del compimento dell'angolo AGB ha quella del 
Seno del compimento del lato B C al Seno del compimento dell' an- 
golo A : come fi dovea dimoftrare . 



^^mòUZMìu . 



Qualunque altra combinazione fatt:» nelle paitTad Triangolo 
Quadrantaie Tempre fi unifr^rmCTà ad una delle già propofte dii 
lopra : laonde non penfo-.^ che fia neccflTario di agg^ugnere ulte- 
riori notizieintornoa^gìi altri cafi di quefta Propofizionejavvertendo 
unicamente, che quello fi èdimoftrato del Triangolo Rettangolo ^ 
vale ancora ri* quello, nel quale fi ritrova un lato eguale al Qua- 
drante . 

Se adunque farà propofto un Triangolo sferico Rettangolo , ò pu- 
re con uirlato eguale al quadrante , nel quale oltre air angolo retto ^ 
òdi più Bel quadrante in qualunque maniera fieno conofciute due 
^ti^ parti s coir ajuto delle paffate propofizioni , fi potrà riconofcerc 
'Quarta, adoperando quelle Analogie, che di fopra fono fiate prò- 
^fte. 

Ne fi dee tralafciare di avvertire , che quantunque quefta ftrada 
infègnata dal Nepero fia giudicata la più facile , e compendiofa per la 
foluzione delli Triangoli sferici Quadrantali, come fi può apertamen- 
te riconofcerc dalle feguehti regole ; nuUadimeno ancora quefta vie- 
ne accompagnata da quelle folite ambiguità , che riguardano la noti« 
zia delle parti , e della fijecic delle dette parti del Triangolo, perle 
quali molte volte fi rende incapace di foluzione» come pur troppo fa- 
rà conofcere la ftefla pratica • 

Problemi gettanti alla foluzJone delli Tria/fgali 

Sferici Rettangoli. 



I 



e A P. V. 
Problema Primo. 

N un Triangolo sferico Rettangolo conofciuta la bafe , é' tm*<^ngolo aggìi» 
cerne alla detta bafe » manife/lare quel Lato^cbeji trova off(iflo al dato ^H" 
golo. 

Nel 
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Nel Triangolo sferico ABC {Tavola 'i. figura 12.) Rettangolo in ^«. ?• 
B, la baie, ò V Ipotcnufa (ia Tarco A C; li due lati A B, B C ; conofciu- ^^' ^^* 
talabafc AC per cfcmpio gradilo. 30'. infiemc coir angolo aggia- 
cente A gradi z^.jo'.fideemanifcftareillatoBCoppofto al dato an^ 
golo A: il che fi farà, adoperando la feguente Analogia Lineare . 



Come il Seno Majjimo ^«po- o^» ow 

^l Seno del comp.deW^ng. %A Eftrc ma remota g. 66, 3 o. o. 

Così il Seno del comp. della bafe ^C altra £ftre« 

ma remota f-2.9. jo- o. 

^l Seno del Lato B C Intermedia ricerc . che farà g-zo. 1 8. i6. 



10000000. 
39874^1. 

8703557. 



Quefta Analogia refta diraoftrata nella Trop. 2. dtlCap. antecedente^ 
ne vi può eflere alcun dubbio, mentre (per la 4. del Cap. 3.) nelli Trian- 
goli Rettangoli li lati fono della ftefla fpecic con gli angoli oppofti : 
laonde conofciuta la fpecicdeir angolo A, ancora reitera manifcfta 
queHa del lato oppoflo B C ricercato • 

sAnnot azione . 

NEUa foluzione delli Triangoli Rettangoli fatta fecondo gl'infe- 
gnamentldelNcpcro^nonfi dee tralafciare di avvertire nuo- 
vamente li Principianti, come le tre parti più lontane dall' angolo ret- 
to , che fono la bafe , e li due angoli obliqui aggiaccnti alla detta ba- 
fe, fempre fi dcnno intendere mutate nelli loro compimenti: e perciò, 
quando fi dirà il compimento dell' angolo A , fi dovrà intendere , che 
na lo fleffo angolo A, perchè T angolo A , veramente è il compimento 
del fuo compimento: il che fi dee parimente intendere del compi- 
mento della bafe A C, mentre il compimento della bafe A C, mutata 
nel fuo compimento , farà la ftefla bafe AC, per eflere T uno compia 
mento dell' altro . 

Operazione Logaritmica . 

VOlendoJt fciogftere il propofto Trobkma colì ajuto delli logaritmi al Seni^ 
logaritmo fecondo dell' B/f rema re$nota^ che è tarìgolo A dato^fi aggiunga 
il Senilogaritmofecondo dell' altra E/lrem aremota^ che è la bafe e// C^partmen^ 
te data : dalla fomma di quefli due logaritmi fi levi il logaritmo del Raggio: per^* 
thè il refi ante farà il Senilogaritmo dell'ano B C riceri ato j come i>orta V ejjen^ 
za delli logaritmi dimofirataneJprtmo Libro ylaquak è y che delli quattro lo^ 



212 



Della trigonometria 

gufimi corri fptndenti a quattro mgpiitudini Geomitriannente f/reforzicnali . 
lafommg del fecondo^ del terzo eguaglia la fomma fatta dalprimo^ e dalquar* 
to . Il cbefemprefi dovri ammettere per vero , <gw/ qual ixtltaji adoùreratmo li 
logaritmi corrifpondenti alle magnitudini cojfituite nella proporzione Geome- 



trtca. 



net 



In ^tre ^perchè iì co/f urne corrente è di fare la foluzione dellt Triangoh sfi- 
tctyadoperando li logaritmi^e nSle UneeTrigonometricbe^come che più facilmen- 
te con quelli^ che con tpteftejifa V operazione , farìi bene di dare un' e [empio lo- 
garitmico nella fUuzione di tutti li Problemi spettanti alli Triangoli sferici. 

I 

Efcmpio Logaritmico . 



Bafe^C 
*^ngoIo U, 

Somma di qtufii due 
Veggio da jottrar fi 


g. 66, 5 o. o- 


Senilog. Jecondo 9939^9^8. 
Senilog. fecondo 9900^997. 




g. 90. 0. 0. 
g. 20. 18. x5. 


Logaritmi 1^5403965. 
Logaritmo 1 00000000. 

Senilogaritmo . 9 5 40 3 9<J 5 • 


• 


Hffidno ^rco B C ricercato 



Problema Secondo. 

DxXta la Bafe^& un'angolo aggìaccme alla detta Bafe iji cerca il Iato ag^ 
giacente all' angolo dato . 

Nello fleflo Triangolo ABC, conorciuta la bafc A C , e T angolo 
A aggiacentc alla detta bafc: fi cerca il lato AB aggiaccnte 3I dato 
angolo A. 

Operazione colle Linee . 



C$me la Tangente di^C Eftrcnitf vicina 
^ISenoMaffimo 
Così il Seno dell^^ng. .yf Intermedia 



g.z^. 30^. 6N\r ytfj7728. 

g. 90. o. o. 1 0000000. 

' '^- -* x...vat*iv«,- g, 66. 30. O. 9170601. 

^llaTang. di^B altra Eftrcma vicina ricercata g. 58. 19. 40. 16208981. 



Il fondamento di qucfta Analogia fi cava dalla (7rc;^. i. delCap./^} 
e tutte quelle dubbietà , che poteffero accadere nella foluzioncdel 
prcfcnte Problema, fi potrannolevare, riflettendo unicamente alla 
bafe AC conofciutaj poiché, fé la detta bafe farà minore del qua- 
dra nte(/?(rr 7^6. rf^/C/?^. 3. ) l'angolo cfuà acuto: laonde (perla^ 
del detto Cap. 3.) l' angolo C farà di differente fpecie coli' angolo A : e 
perciò la notizia, chcfifuppone, dell' angolo A darà a divedere la 

fpe- 



fpedc dell' angolo C, al quale corrifponde quella dcUato oppofto 
AB* 

Operazione Logaritmica . 

A L Logaritmo del Raggio fi unifca il Senilogaritmo delPangolo oÌ Interne' 
dt allevando poi dalla detta jomma il Tangilogaritmo delPEftrema vici- 
na ^Cyperchè itrefiante fari il Tangilogaritmo di ^ Scaltra eftrema viana , 

Efcmio Logaritmico. 



Del ^sS^o 
DelVlnzcrmcdìzycbe i l'^ng,^ 



Somma di aue/li due 
DioiCEvircTm vidna da levarfi 



BsfiduOiChe da il Lato ^ B viceré. 



g- 90. o\ o^\ Logarit. 100000000. 
g* 66. 3 0. o. Senilog. 99^x5978. 

Logarit. i9^(Jzj978* 
g. 19. 50. o. Tangileg. ^yjii^iO' 



g. 58.19. 40. r4>^»7<)f. 10109755$. 



Problema Terzo. 



SLTriangolo sferico Rettangolo colla notizia della Baje^ediun* Angolo 
aggiacente glia detta Baje : mani/efiare Fabro ^goìo Obliquo . 



N 

Nel Triangolo sfèrico A B C Rettangolo in B, conofciuta la baie 
A Cjinfìcmccoirangolo aggiacente A; fi dee riconofccrc l'angolo 
G : il che fi potrà fare, operando nella fcguente forma . 

Operazione Lineare. 



^ . _ ■ ■ ■ i^M ^^— ^ , , I a— ^w^w^wa— i^^M^—i ^^w^^i— ^.^a^. 

Come la Tangente dcir^ngolo^EfìtQmzyiciM g.66.}o\ o^ 
^SenoMajJimo ^•9^- o. o. 

l' Così il Seno di Jl C Intermedia ^- * 9- 3 o. o. 

•Alla Taag.deir^ng C Eftrema vicina ricercata g, 77. J 4. ^ . 



1x998^^25. 

10000000. 

* 49x413^. 

1141119. 



Il fondamento diqucfta Analogia fi cava dalla 7ro/;. 1. delCap. 4. 
ne vi può cflfcrc alcun dubbio intorno alla fpecie dell' angolo ricerca- 
to, mentre la cognizione della bafe porta in confeguenza la notizia 

iofciuta 

appuatoèiangolo 



Ope- 



r 



/ 



a24 



Della Trigonometrìa 

operazione Logaritmica . 



AL Logaritmo del raggio fi unijca il Senilogaritmo della baje ^C Interine^ 
dia : // che fatto dalla Jomma di quefli due logaritmi Ji levi il Tangiìoga^ 
ritmo dell^ angolo s.4 Eftrema vicina : perchè il refi ante farà il Tangilogarttmo 
deir angolo C altra Eftrema vicina ricercata . 

Efcmpio Logaritmico. 



Del Seno Maffimo 
Di *yfC Intermedia 



^•90. o\ o^^ Logarit. 1 00000000. 
g, zp. "3 o. o. Senilog. 66$ 23388, 



Somma di que/ii due Logarit. 15^913388. 

Dell*^ngolo^E(itcmzvìcÌTìada/ottrarfìg.66. ^o. o. Tangilo. 10361(^981. 

Deir^ngoloC Eftrema vicina ricercata g. 77. 54. 53. Tangilo. 93 306407. 

^ ■ ■ li n i ■ ■■ ■■ ■ ■. J 



%Annot azione . 

NEUa foluzione del prefcnte Problema , fé la bafe^e Fangolo da- 
to fbflero maggiori del quadrante ^ fi dovrà prendere il Triaa 
goloVicario^nel quale le dette due parti faranno minori del quadran* 
te. 

Problema Qjuarto. 



N 



E LT riangolo sferico Rettangolo conofcinta la Bafe , &un Lato: mani* 
feftare quelV^Angolo , che fi trova oppofto alloftejjo dato Lato . 



Nel Triangolo Rettangolo ABC, fuppofta la notizia della bafe 
A C 5 e del lato A B ; fi dee manifeftare V angolo C : la quale opera- 
zione fi potrà fare, adoperando le feguenti regole • 

Operazione Lineare* 



Come il Seno fecondo di ^C Eftrema remota g. 19. 3 o\ o\ 
*Al Seno Maffimo g'9^' o* ^ 

Così il Seno di ^ B Intermedia g. 5 8. 19. 40- 

^l Seno 1 delP^ng C. Eftrema remota.riVerr. g. 77. 54. JS- 



8703557. 

IO 000000. 

8510^57. 

97785^^. 



Quefta regola refta dimoflrata nella 2. Trop. del Cap. 4. ne vi è dub* 
bio alcuno intorno alla parte ricercata, perchè l'angolo C, che èia 
parte ricercata^nella fpecie concorda col lato oppofto A B. 



Ppe- 



Operazione Logaritmica. » • 

AL Lógirimo àeì Ra^iojidowh aggwgnere il Smiogàrttmo deìTlnteù 
medta ^ B j levando poi dalla fudetta fomma ti Seni/ocarumo feconda 
dellEftremarenma^C: il refiduo jarò il SeniUgaritmo fecondo dell' angph 
Ci attraEJrema remota ricercata, 

■— . Efempio LogaHtmicd ._ 

beli memeita^B g'i^. 19, ^0, Smilog. 99^99^^. 

Ì Somma delti detti ~ ~~~ T.r^u\ T* — 

DJlLa^O:^mr.r n^rcn.dafmrarfi x-zp-.c e '17C%\76%. 
Dell ^ng. e altra Ettrema rem, ricerc. g. 77. 5 4. ^ 3 . Senil. z . 9990Ì.66Ì. 



Problema Quinto. 



NELTriangoìo sfiricò Rettangolo conofciuta la Bafe , & un Ufo i mani, 
jeflare l angolo ^aggiacente al detto Lato . 

Mei Triangolo sferico ABC conofciuta la bafc A C & il Iato A B 
fi dee manifcftare 1 angolo A aggiaccnte al dato lato A B . 

0/ferazione Lineare. 

-A. .... 



Come il Sfeno Majjlmo 



^Ua Tangente di ^ e V.arcm.yicìni Szp.' ^o.' o.' cT.T»' 



I62iz8jf. 



Cosila Tangente di ^B Eftrtma vicina |! y 8. io. 40! .0^ , i« , * 

. <l ^eno dell' ^n.olo ^ Incermc dia ricereata % l,. 3 ?. fp, 'l'^W^^.l ?; 

Ma perchè dovrebbe cfferefolamtnte gradi 13. 3o\ il dfvatiopro. 

mente conformi al vero , portano il detto divario i ^ 

«^nin*.lTi ^^"^^i operazione dipende dalla Trt^. x.dtlCap.^ 
ne meno la fbluz.one del propofto Problema porta feco verun dut 

nSTlh b.T/r^' ^' ^P'.^'^ ^'?' *"Sol« A Wato ; mentre L 
'^"J^ÌÌ±ì?c.^Z't^^^^^^ ^e.lì angoli ag- 



a»^ DelU trigonometrìa 

della ftefla fpecie : ma perchè il dato lato AB (per la ^ delCap. j. ) mti 
nifcfta la fpccie deirangolooppofto Ci ancora farà conofciuta la fpc- 
eie dell'angolo A ricercato . Finalmente , fé la bafc fupererà il qua- 
drante {per la e^àel Cap. }.) gli angoli aggiacenti faranno di diverfa 
ipeciciUondc conofciuta la ^ecie dell'angolo C^chc concorda con 
quella del lato A B , non rcftcrà alcun dubbio intorno alla fpecie dcir 
angolo A ricercato . 

Operazipnc Logaritmica «i 

AL Tangilofmmo deW Efìrema vicinai C^ fi aggiunga ilTangilogarit- 
mo dell! eflrema vicina ^B: e dalla fomma di quefti logaritmi fi Itvi il 
logaritma del raggio ipercbè ti refi ante farà ilSenilogaritm dell' angoh A^par^ 
te Intermedia ricercata • 

Efempio Logarìtmico. ^^^ 

Di ^CEftrcma vicina ~^^.i9-30'- o''- Tangihg. 975164x0: 

Di ^i^Eftrcma vicina ^.58.1^.40. Tangglog. 1010^7^^0 



Somma delli detti due Logaritmi 199613^70. 1 

Del Véggio da/ ottrarfi g- 90- o- o- Logaritmo 1 00000000. I 

^^elFJ€ngoÌóZtltittrmcà\z ricercata ^. 23.30. o.. Senilog. 99^}i9T^\ 



N 



Problema Sesto^ 

Elti Triangoli sferici Rett angoli.coll a notizia della Bafe^ e di un Lato ì 
r$c onofcere f altro Lato ^ 



Se farà dato il Triangola A B C^ nel quale fì fùpponga conofciut* 
la bafe A C , & il lato A B, fi potrà maoifcft^rc l' altra lato RC ,, ada* 
perando le feguenti regole •. 

V 

operazione Lineare^ 



/ 



Come il Seno fecondo di UB oppofla g. 58. i9\ 4o'\ 

^ISenoMaffimo g'9^'^' o- 

Così U Seno di ^Clntcrmed'^^; - g'^9-5^' o- 

^l Seno fecondo di B C oppofla ricercat4. g,ip.tS.i6. 



?Z5oy9i. 

1000 0000. 

49242 3 (f. 

9378441. 



La prefente regola tetta dinioftrata nella 7>/a^. 2. delCap. 4Ì e la co- 
gnizione della bafe , e di un lato leverà qualunquedubbìo intorno al- 
ia fpccie della parte ricercata, riflettendo fempliccmcnte a ciò ; che 
fi e diiaoftrato nel Cap, 3- Opc- 



• • ' ' - 

Operazione Logaritmica . 

AL Ligsrimo delRé^iofiunifca il S^fàkgmmo JcIP Intermedia ^AC ; 
e dalla detta fommafifattragga ilSenllogaritmo fecondo dix/fB Eflrema 
ternata : perchè iìre/lame farà iJSenilogaritmo fecondo diCB^ altra Efirema 
remota ricercata . 

Efempio Logaritmico. 



•MfWaaiM^MaiMBi«VMMMiMMI«MMM««Ml 



Del Seno Maffimo Z*90. o\ o^\ Logaritmo 1 00000000. 

Di^C Intermedia g'^9*SO. o. Senili^. 9(5913388. 



1^ ■ < 1^^— i— — Ma^fa 



Somma deludenti ^ . - Logaritmi 1969x3388. 

DiUBoppifiadafottrarp' g ja. 19. 4^. s^il.fec. 97M>4o8^. 

D/C 5 Oppofta ricercata g, 20. i8. i<J. SeniLfec. 99711305, * 

*■■■ -^ ..-«*- ■-- . "'-^ - — ^_^ - - - ■ - 



Problema Settimo. 



N 



ÈL Triangolo sferico Rettangolo conofciuto un Lato^^ t f sAngolo aggio» 
lente al detto Lato ; manifejlare Fabro Lato oppojfo al dato^Angolo . 



Se nel Triangolo sferico ABC fari noto il lato A B, infìemo 
coirangolo A aggiacente al detto lato A B r fi potrà manifeftare l'al- 
tro lato BC oppoftò al dato angolo A^ operando bella feguente 
forma. 

Operazione Lineare 



^i^mi^mmtmÉmaammm^^mmmiÈmmÉmmt 



\Come laTang.dell^^ngelo^'Efìtcrùtvicìnz g.66. }o\ o^ 1 21998425. 

MStnòMajJimo ^-9^- o. ò. J iòoooogo. 

CQsìilSenodi^Blnttrmcàh ^ g. 58. I9. 40. 8510657. 

^lla Tang. di B C Eftrcma vicina ricercata g.io.iS. i6. | j 70C 539. 



-^■■~ . . , . ,^, . __^A . ;„ »___^_.^^-^_^_^. 



Quefta Analogia refta cKimoftrata nella Tró^. i.i/f/C*/'. 4. e riflet- 
tendo, che ìUatoBC (perla^delCap.^.) fi trovi della ftcflà fpecic 
coir angolo oppofto A,, che fi fuppone nòto) tion ì-efterà alcun dub> 
bio intorno alla ipecie del lato B C ricercato ► 



A 



Operazione Logaritmica* 

L Logaritmo del Seno Majftmofi unifca il Senilogaritmò di J[ B Interme- 
dia} il che fatto dalla fomma di quejli due Logaritmi^/i levi il Tangiloga^ 

Ff 2 rit^ 



.j,aS DclU ITrigonometrm 

Htmodcll'^ngoh^Eflremavidnaipcrcbè UreJìanteférÀ il Tangiloz^ritm 
4iBCy*ltf»£/hreaMvkm4rkerc§t0, 

^ Efempto Logarìttiùco .^ 



Del SetiùAtajd^ g,^o, o\ o*. I(^«rtr«o loooooooo. 

Dt^B Intermedi» g. y8. 19. 40. S eml t^. 99x996^ i. 

_DeiU^g^ Eftr.vicina da levarfi g. 66. 30 . a Tang i log. loj j^itfgS i. 
\ Di B C ^^ttmzvìàm rieercata. g.zo.i9.i6. Tangiltg. 9^69i'6^o. 

Problema Ottavo. 

NElRTriangott sferta Kemn^ii conofciutoun Lato, e P^Angoh aggìgi 
ante al detto lato; manifejfare F^r^olo oppqfto alh/iejjo Lato , 

Nel Triangolo ABC colla notizia deUato AB, e dell' angolo A 
acgiaccntc allo ftcfl'oiato A Bifi dee riconofccrc l' angolo C oppofto 
alaacolaco AB. 



Operazione Line «re, 

C«ne U Setto Mafflm& g-90' o\ o^ . luoooooo. 

^iSenejecmdo di ^B Egretta nmotiL ^.58.19. ^o. l jzjocoi. 

Cositi Sena z. dell' ^ng.^E^temz rem ^t^ g.66.j^o. o. [ 3987491. 

visetto dell* ,^g. C Intermedii ricercata Ì-77- 14- H- ^ ìo9z669. 



^ Laprefcnte Analogia è fiati dimoftrata nella 2. Trop.delCap./^ ne 
vi può eflcre alcun dubbia intorno alla fpctie della parte ricercata; 
tatnxxc imperla 4, delCap. j.^I'angofo C ricercato nella ipccie cancor* 
da col lato A B , che fi da per conofciuto . 

Operazione Logaritmica; 

SI faccia ìa forma del Senitogarttm fecondo deff E/frema remota jtìi^e Set 
Seniìogmtmo fecondo dell'altra Eftrema remota , che è l'anelo A : daìì u^ 
detta fommaft levi il logaritmo del raggio : il che fatto ^ ti rejiduo farh tlSenih* 
géfitmo dell' sngoloC ^partt iuermedia rkerutt» . 






1/ 



£fem< 



Efcmpio Logaritmico J 



%^§ 



Di^B Eftrcma remota g. 58. i9\4o\ Senilog. Jcamdo 97101081. 

DelF angolo *d Eftrema remota g. 66. 3 o. o> Senilcg. fecondo 960069^7, 

Logéoritmi 193109079. 

j*. 90. o. o. Logaritmo loo^ooooo. 



LaSommadiqtufli 
Del Haggiodafoftrarfi 



DetP^ng. C Intermedia ricerc. ^. 77. 54- 53. Senilogaritmo . 9 3 1 o 9079 , 



■^•-**^<^i^" 



N 



Problema Nono. 

E L Triangolo sferico Rettangolo fuppoft a la notizia di un Lato ^cdel^ 
cingolo aggtaceme al detto Lato ;Ji dee maritfeftare la Bafe . 



Dato il Triangolo ABC colla notizia del lato A B , e dell' angolo 
A aggiacentc ad detto lato A B ; fi dee manifeftarc la bafe A C . 

Operazione Lineare . 



Come la Tangente di ^ B Eftrema vicina 

oil Seno Majfimo 
Così li Seno dell^^ng. ^ Intermedia 

«/f//a Tang. di^C Edrema vicina ricercata 



g. j 8. I9\ 4o^\ f 1^1 U83 f , 



g. 90. o. o. 
g. 66. 3 o. o. 
g. 19. 30. o. 



lOOOOOOO. 
91 7060 !• 

5(fj<f389. 



La prefente Analogia è ftata dimoftrata nella Trop.i.delCap.j^.t 
refta fuori di dubbio la fpecie della bafe A C parte ricercata , mentre 
fupponendofi conofciuto V angolo A;e Tangolo C {per U^del Cap.^.) 
concorda col lato A B,che parimente fi fuppone manifefto : fé li detti 
due angoli faranno della flieffa fpecie , la baie AC(perla6. del Cap.y) 
farà minore del quadrante : e fé li detti due angoli faranno di diverfa 
ipecie ^ la detta bafe A C farà maggiore del quadrante • 

Operazione Logaritmica • 

AL Logaritmo del Seno Maffimo fi dovrà unire il Senilogaritmo delf a^go^ 
lo ^ parte Intermedia : levando poi dalla Judettajomma il Tangdoga* 
ritmo dt^B Fflrtma vicina: ti reftduofark UT angilogarnmo della baje sA C, 
altra Eftrema vicina ricercata . 



Efemi 



ajo. 



DelU Trigonometria 

Efempio Logaritmico. 



Bel Seno Maffimo 
DdV^Ang, *A Intermedia 



g. SfO. o\ o . LOgATlt. loooooooo. 

^.66.30. o. Senilog. 99^25978. 



Somma delli detti 

Di ^B Eftrcma vicina da leyarfi 

DitA C Eftrcma vicina ricerc. 



Logarit. 19961 3978- 
g . ^8. 18. 40 . Tangilog.xozo^j^^O' 

g. 60.10. o. Tangilog. .^-j^ió^iZ^ 



Problema Decimo. ^ 

^•Y EL Triangolo sferico Rettangoh conofciuto un Lato infieme lolV ingoio 
^ ùppofto al detto Lato \ manifejìare r altro Lato ^ del quale dee effère co- 
— nofciuta la fpecie • 

m 

Nel Triangolo sferico ABC colla notizia del lato A B, e deir an- 
golo C oppofto al detto lato A B ; fi dee manifeftare T altro lato B C : 
dcrquale e ncceflario il conofcere la fpecie • 

Operazióne Lineare. 



Come il Seno Maffimo 

^lla Tangente di ^B Eftrcma vicina 
Così la Tang.deir^ng. C Eftrcma vicina 

^l Seno di B C Intermedia ricercata 



g. 90. o . o . 
^. 58. 19, 40. 
g.ii. 5. 7. 
g, 20. 18. z6. 



lOOOOOOO* 

ì(Jii283J. 
1141127. 

547M74- 



La fuffiftenza di qucfta operazione dipende dalla i. Trop. delCap:^ì 
ma perchè non fi può colli propofti dati a vere ficurewa intorno alla 
fpecie del lato BC ricercato 5 mentre lo ftelTo Seno può fervireper 
Seno di due archi eguali al fé micircolo^ uno de*quahfia minore, e 
r altro maggiore del quadrante; è necelfario il conofcere/e veramen- 
te BC parte ricercata fia fuperiore |> ò pure inferiore al quadrante ; 
quanto poi al riconofcere la fpecie del fuddetto lato B C^quefto fi po- 
trà fare colla cognizione dell' angolo A oppofto a B C > ò pure delll 
bafe AC; come fi è dimoftrato nelle "Prop.delCap. 3 

Operazione Logaritmica » 

AL Tangìhgarit. iellato ^S Efirema vicina ftunifca il Tangilogaritwè- 
deir angolo C^àltra Eftrema vicina : levando poi dalla fomma di que/li 
due logaritmi illogaritmo del raggio ìpercbè ilreft ante farà ti Sendogaritmo del 
iato BC^ parte Intermedia ricercata . 

Efera- 



Eirmpio Logaritmico, 



»3i 



Dijl B Eftrcma vicina 
Dell'angolo C altra Eftrema vicina 



Somma di quelli due 
Del Bjtggio da fottrarjì 



g. 58, i9\4o^^ Tangilo. 102.097550. 
^- 77- y + 5 5 * Tangilo. 933 06 ^z^. 



Del Lato B C Intermedia ricetcata 



Logarit, IJ5403974. 
^.90» o^ o^ Logarit. 1 00000000. 

g.20.tZ.i6^ Smilog^ 9540 j 974. 



Problema Undecimo» 

NEL Triangolo sferica Rettangolo colla notizia di un Lato , e di queir ^Jn^ 
golo^ cbcfitronja opfojlo al detto Lato i manifejlarc la Bafc ; della quale 
fi dee facete lafpecie ^ » 

Nel Triangolo Rettangolo ABC colla cognizione del lato A B^ e 
dell'angolo Coppofto al detto lato AB; fi dee riconofcere la bafc 
A C , intorno alla quale e nccelTariQ di faperej^fe ila maggiore , ò pure 
minore del quadrante « 

Operazione Lineile ^ 



Come U Seno fecondo dell* *^ng C. Oppofta 

^l Seno Maffima 
Cosi il Seno di xA B Int^rmedìft * 

^ISeno zdi*AC Oppofta ricerc^ 



%v 



g. 11. $. 7 . 
^ 90. o. o« 
^.58.19. 40, 

g. 29. 30. o. 



9778570- 

1 0000000. 

8510557. 

87035(54. 



Qucfta regola è (lata dimoftrata. nella Trop.xJet Cap. 4; e nella folu- 
aione del prefcnte Problema , con quelle fole notizie rcfta incerta U 
fpecie delia bafe A C parte ricercata > potendofi dare un' altro Trian- 
golo Rettangolo, nel quale^benchè fi ritrovi un lato eguale ad AB, 
& un' angolo eguale all' angolo C , la bafc però del dettoTri^ngolo 
non fia eguale alla bafe AC ; come fi è dimoftrato nella Trop. 10. del 
Qap. ^ 

Per levare quefta ambiguità fa di meftiere il (apere, fé li due lati 
A B ; B C5 ò pure li due angoli A, e C fieno di una ftefia , ò pure di Òii^ 
ferente fpecie ; efieadofi dimoftrato di fopra nel Cap. 3. che la fpecie 
delti lati concorda con quella degli angoli oppofti; e che gli angoli ag- 
giacentialla bafe della fteifa, ò di diflferentc ipecie portano la bafe mi- 
nore 9 ò fuperiore al quadrante . 
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operazione Logaritmica. 

VOlendofifare Ufuddcita operazione colVajuto delli Logaritmi^ in tal cafr 
aìlogaritmodelraggio fidovrò aggiugiere ilTéngtlogaritmo dell' ixittr* 
media K^B-Jevando poi dalla fomma di que/ft due logaritmi^ il Senilogaritmo 
fecondo delF angolo C Eftrema remota : perde il refi ante farà il Senilogaritmo 
fecondo della bafe u4C parte ricercata . 

Efempio Logaritmico. 



Del Seno Mafflmo ^.90. o\ o'\ Lo^arit, 1 00000000. 

Di ^B In termedii g.^i 19.40. Senilog. 99^99^31. 

Somma di quefli Logarit. 1991996^1. 

DelP^ngolo C Opporsi da ley affi g.i%. 5. y. SeniL/ec. 9990166^. _ 

Di ^C Oppofta ricercata ^-19- 30- o. Sentii fec 99^9^966. 



Problema Duodecimo. 

NElli Triangoli sferici Rettangoli data la cognizione di un Lato ^ edelf 
xyfngolooppofio al dettante y fi dee riconojcere T altro angolo; pur chi 
fia accertata la fpecie dello fi efio sAngolo ricercato . 

Nel Triangolo sferico ABC colla notizia del lato A B, e dell' an- 
golo Coppofto al detto lato AB; fi dee manifeftare la grandezza^ 
deir angolo A , del quale però bifogna conofcere la fpecie . 

^ Operazione Lineare. 



Come il Seno fecondo rfi%^5 Oppofta g, y8. 19^.40^ jz 50591. 

visetto Majjimo g-9^» o« O" looooooOé 

Così il Seno fecondo deir angolo C Itìtcrmtdia, g.iz. j. 7. 2093673. 

^l Seno fecondo del nAng,^ Oppofta r icerc. g.66.^0. o. 3987499. 

La propofta Analogia fi è dlraoftrata nella Trop. 2. drlCap. 4; e per- 
chè con quelle notizie, che fi fuppongono , rcfta dubbia la fpecio 
dell'angolo A parte ricercata, per quefta cagione, per ifcioglierc il 
prefcnte Problenia,dovrà precedere la notizia della fpecie del detto 
angolo A : potendofi dare un' altro Triangolo parimente Kcttangoló 
con un lato eguale ad A B^ e con un'angolo eguale all'angolo C,e che 
il terzo angolo non fia eguale all' angolo A , come fi e dimoftrato vad- 
hTrop.iQ.delCap.j. 

Que- 



Zib. ^erZjO^ Cap. V. 255 

Quefto dubbio però fi potrà levare colia notizia della fpecie del la- 
to B C ^ perchè il detto itilo {fer la 4. del Cap. 3. ) concorda con quella 
dell'angolo A; ò pure colla notizia della fpecie della bafe A C, perchè 
quefta (perla ^.delCap.^.) fé farà minore del quadrante,darà li due an- 
goli aggiaccnti A^eC della ftéfTa fpecie:laonde conofciuto l'angolo Q 
rcfterà ancora manifefta la fpecie dell'angolo A : come ancora , fé la^ 
detta bafe A C farà maggiore del quadrante (fer la 6.dcl Cap. 3 .) li detti 
due angoli A, e C faranno differenti nella loro fpecie ; e perciò ancora 
in queflo cafo la fpecie dell' angolo Q che fi dà per conofciuta, mani-» 
feftcrà ancora quella dell' angolo A , come fi ricerca per fare il propo-;^ 
Ilo Problema capace della foluzione. 

Operazione Logaritmica . 

AL Logaritmo del Seno MaJJtmofiuniJca il Senilogaritmo fecondo delP ^»- 
golo C parte Imennediar e dopoi/i /attragga dalla fuddetta fomma il Sen 
nilogaritmo fecondo del lato ^A B parte oppofla : Il che fatto il rejiduofarh il SenU 

logaritmo fecondo dell Angolo Aparte oppofta ricercata • 

Efempio Logaritmico. _ 



Del Seno Ma/fimo 

Dell* Angolo C parte Intermcdìz 



Somma di quelii due 
Di AB parte Oppofta 



^.90. o\ o^\ Li^arit. loooooooa 
g. iz. 5' ^7* Senilog. 93299088. 



Logarit. 193109088. j 
^.58* 19. 40. Senilfec. 9720x081. 



Detl'Ang.AparteOppofìsiricerc. g.66.^0. o. Senilfec. ^6ooyoo6. 



N 



Problema Decimoterzo. 

E Hi Triangoli sferici Rettangoli colla notizia delti due Lati: manifejlart 
La Bafe • 



Nel Triangolo ABC conofciuti li due Iati A B , B C ì fi dee ricoao- 
fcerelabafeAC- 

Operatone Lineare • 



Come il Seno Maffimo 

Al Seno fecondo di AB Eftrema remota 
Così il Seno fecondo di BC Eftrema remota 

Al Seno di w^C Intermedia ricercata 



\ 



g. 90. o\ o^\ 
g. 58. 19. ^. 
g. 20. 1 8. i6. 
g. 29 30. o. 



10000000. 
J250591. 
9588491. 
4924040. 



Cg 



Qufr 
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Qucfta operazione rcfta dimoftrata nella Tro/^- z.delCap.^. nevi 
è luogo di dubitare intorno alla fpecic della parte ricercata; poiché 
la cognizione, che fi fuppone delli due lati del Triangolo porta in con- 
fcguenzaquelladegliangolioppoftialli detti lati; e quella degli an- 
goli ci fa conofcere la fpecie della bafei avvertendo fcmplicementc 
a quello fi è dimoftrato nella j.e 6. Trop. del Gap. 3-,cioè ^che quando 
li due angoli aggiacenti alla bafe faranno deHa ftefla fpecie, la bafc 
fari inferiore al quadrante : e per lo contrario fé li detti angoli faran- 
no di differente ipccic, in tal cafo la bafe fupererà il quadrante . 

Operazione Logaritmica. 

SI facci a Jafomma del Sentlogaritnio fecondo del lato vAB E/Ir ema remota^ 
e del Senilogaritmo fecondo dell' altro lato B C parimente E/lrema remota : 
levandopoi dalla fuddettafomma il Logaritmo del raggio : mentre ti re/lame fa-^ 
rà il Senilogaritmo della bafe A C Intermedia ricercata . 

Efempio Logaritmico. 



Dì.yf B Edreroa remota 
Di B C Eftrema remota 


^.58. i9\4o^ 

g. 20. 18. 2(f. 


Senil.fec* 
Senti, fec. 


97101082. 
99711103. 


Somma delti detti due 

Del Seno Mafjimo dafottrarp^ 


g. 90. 0. 0. 


Logaritmi 
Logaritmo 


19591J18J. 
loooooooa 


Della Bafe ^ C parte ricercata 


^.19.50. 0. 


Senilog. 


96915185. 



Problema Decimoquarto. 

E L Triangolo sferico Rettanoglo colla cognizione delli due Lati : mani* 
fe/léfregli angoli Obliqui . 



N 

Nel Triangolo sferico ABC colla cognizionedelliduelatiAB) 
BCfidennomanifeftare li due angoli obliqui A, eC. Dovendofi 
per efempio riconofcere V angolo A ( lo fteflb vale intorno air angolo 
C)V operazione fi porr? fare nella fegucntc forma . 

Operazione Lineare. 



Come U Tangente di B C Eftrema vicina j^. 10. 1 8\ 26'\ 

*Al Seno Mafjimo ^-^o* o. o. 

Così il Seno di .A B Intermedia g. 5 8. 19. 40. 

^lla Tang. dell' ^ng. ^ Eftrema vicina rie. g, 66. 3 o. o. 



^yoc6oi, 

1 0000000* 
85106^7. 

11998040. 



Zih. TerZjO ^ CaP. V. a 3 f 

Qucfta Analogia è ftata dimoftrata nella i . Trop. delCap. 4; e quan- 
to alla fpccic della parte riccrcata^che è Y angolo A, non fi truova al- 
cun dubbio, poiché {feria 4. del Cap. 3. ) il detto angolo nella fpccic 
fi uniforma al lato oppofto B C , che fi fuppone conoKiuto • 

Operazione Logaritmica . 

<. 

AL Logaritmo del raggio fi aggiunga il Senilogarimo del lato ^By parte 
Intermedia : levando poi dalla fomma di que/li due logaritmi ^ il Tangi-^ 
logaritmo del lato BCEjlrema vicina : perchè il refiduofarkilTangilogaritm^ 
dell' angolo oi^ altra Eftrema vicina ricercata . 

Efempio Logaritihico . 



Del Seno Maffimo 
Di ^ B Intermedia 



^.90. o\ o^\ Logaritmo 1 00000000. 
^. 58. 19 . 40. Senilogarit. 99299^31. 

Semma dtlli detti Logdrùmi 1992996 3 1 • 

DiBC Eftrema \\c\mdafottrarfi g. 20. 18. i6. Tangilog. 95^82721. 

l>tf//'t/f«f.c/f. Eftrema vicina ricerc. g. 66. 50. o. Tangilog. 10^616910. 



N 



I^ROBLEMA DECritfOQUlNTO. 

Et Triangolo sferico Rettangolo y conofciuti li due angoli Obliqui , ma^ 
nife/lare la Bafe . 

Kel Triangolo sferico Rettangolo ABC avuta la notizia delli due 
angoli obliqui A , e C ^ fi dee manifeftare la bafe A C • 

Operazione Lineare. _______ 



Come il Seno Maffimo S- 9^- o^- ^* | 1 0000000. 

^lla Tangente detl*^ng.CE9:rcnìiyìcim ^.12. j. 7. | 2 141 127. 

' Così la TangdeW^n^. */f Eftrema vicina g. 66. jo. o. I 22998425. 

*/// Seno di ^AC Intermedia ricercata g^ 29. 3 a o. I 4924255. 



Quefta regola refta dimoftrata nella Troft. i. àtiCitp. 4; e non refta 
dubbia la fpecic della bafe A C, parte ricercata, poiché la notizia del- 
li due angoli A , e C ( per quello fi è dimoftrato nel C»f. 3O darà a di- 
vedere la fpecie della bafe A C . 



Cg % 



Ope. 



^S<S 



Della Trigonometrìa 

Operazione Logaritmica . 



AL Taiìgilogarttmo (ieir^>jgolo C E/frema vicina Jìunifca il Tangiloga* 
ritmo dell' angolo sA^ altra Bjlrema victna : e dalla fomma di quejìi due 
logaritmi /i dovrà levare ti logaritmo del raggio : il che fatto ^ il rejiduo farà il 
Senilogaritmo di sAC^f arte Intermedia ricercata. 

Efempio Logaritmico. 



Deir^ng. € Eftrema vicina 
DelV .Akg. ^ Eftrema vicina 



Somma delti detti 
Del J{aggio dafottrarfi 



g.xi. 5/ f\T<mgilos. s)35o(f4i4. 
g.66.^0, o. Tangilog. 103Ó16981. 



Logaritmi 19^92 3405, 
^.90- o. o. Logaritmo 100000000. 



Di^C parte Intermedia ricercata ^- 29. J o. o. Senilog. 969 2. 3 40 5 



Problema Decimosesto. 

NElH Triangoli sferici Rettangoli colla notizia delli dtte Angoli obliqui i 
manife/iare li Lati oppofii alli detti Angoli .' 

Nel Triangolo sferico A B C fuppofta la notizia delli due angoli 
obliqui A3 e C; fi dee manifeftare il lato A B, ò pure il lato B C. Sup- 
pongafi adunque di doverfi wconofcere il lato B C . 

Operazione Uneare. 



Come il Seno fecondo deWu4[ng. A. Oppofta 

^l Seno MnJJimo 
Così il Seno deil'^ng. C. Intermedia 

^ISenofec.di ^ B Oppofta ricercata 



g.66/^o\ o^\ 
g. 90. o. <>• 
g. 12. y. 7. 
g. 31.40. 20. 



3987491, 
1 0000000. 
2093673 
$250602. 



La prefente Analogia refta dimoftrata nella Trop. 2. delCap. 4; ne vi 
è luogo di dubbitare intorno alla fpccie del lato B C , parte ricercata ; 
mentre (per la ^^ del Cap. 3.) il detto lato A B nella fpccie , concorda 
coU'angolo C conofciuto . 

Operazione Logaritmica. 

Sì faccia lajomma del logaritmo del ragrìo^e del Sentìogaritmo dell'angolo Cy 
parte Intermedia ; levando poi dalla Jomma di qutfli due logaritmi il Seni^ 
loftaritmo fecondo dell'angolo A Eftrema remota:percbè ilrejtduo farà ti Seni* 
^^i^mtm^ fecondo di AB Eftrema remota ricercata . Efem- 



rt«M 



Lib. Terz^o^ Cap. VI. 

Efempio Logaritmico . 



^3T 



Dell* ^ng. C parte Inttvvcitàvx 



g. 90. o\ o^ Logarit. 1 00000000. 
^.12. 5. 7. Senilog. 95 109088. 



Somma di quefii due 
Deir^ng. sporte Oppofta 



Logarit. ip32opo88. 
g. 66. j o. o. SeniLfec. 5)6005997. 



Di'^B parte Opporli ricercata ^-3 1-40. zo. SeniLfec. ^'jxozo^i. 

Fropojìz^ioni fondamentali fiettanti alla JòlttiC^ione 
delli T^ riangoli Sferici Obliquangoli . 

CARVI. 



N 



Proposizione Prima. 

E Ili Triangdi sferici Obliquangoli fegnato il Terpendicolo ^ li Seni delti 
due Segmenti della Bafejono in reciproca proporzione colleT angenti deU 
li due angoli aggiacemi alla detta Bafe . 



Sia dato il Triangolo sferico ABC ( Tavola 6. fiorai. 6*2.) nel ravii, 
quale dal punto A fopra della bafe BC fia fegnato il perpendicolo fgù& 
A D, il quale nella prima Figura cafchi al di dentro del Triangolo , e *• 
nella feconda Figura cafchi al di fuori : dico^che il Seno del fegmento 
B D al Seno del legmento D C fi truova nella ragione della Tangente 
dell' angolo C ^ alla Tangente dell'angolo B . 

Dim^azione . Nel Triangolo A D B coir angolo retto D {per la 2. 
delCap.^.)il raggio ftà al Seno del lato B Dicome ftà la Tangente dell' 
angolo A B D 5 alla Tangente del perpendicolo A D . Parimente nel 
Triangolo Rettangolo A D C (per lafteffa Trop.) il Seno del lato D C 
ftà al raggio i come la Tangente del perpendicolo A D , alla Tangen- 
te deir angolo C : la onde (per la ragione delVegualità perturbata ) il Seno 
dell'arco D C ftarà al Seno dell'arco DB; come ftà la Tangente^ 
deir angolo A B C , alla Tangente dell' angolo C : -come fi dovca di- 
moftrare . 

Proposizione Seconda. 

NElli Triangoli sferici Obliquangoli fegnato il Ter pen dicolo ^ le Tanftnti 
de Ut due Segmenti della Bafe Jono proporzionali colle Tangenti dellc^ 

parti deW Angolo Ferticaìe . 

^Sup- 
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T4V. 6. Supporto Io ftcflb Triangolo sferico Obliquangolo A B C ( Tavola 

Aj'\^ 6. figura i.&i.) col perpendicolo A D : dico, che la Tangente del 

fegmento D B ftà alla Tangente dell'altro fegmento D C ; come ftà la 

Tangente dell' angolo D A B , alla Tangente dell' angolo D A C,chc 

fono le due parti di tutto V angolo Verticale B A C. 

Dimqfir azione . Nel Triangolo A B D Rettangolo in D ( (ptr la i. del 
Cap. 3)11 riggio ftà al Seno di A D > come ftà la Tangente dell' ango- 
lo B A D , alla Tangente del lato oppofto D B ; parimente (/>^r ìaflcjfa 
Tra^. ) nel Triangolo Rettangolo AD C, il raggio ftà al Seno del lato 
A D ; come la Tangente deli angolo D A Q alla Tangente dell'arco 
D C : la onde {feri* ii. del$. degli Elementi) la Tangente dell' angolo 
D A B ftarà alla Tigente dell'arco D B;cometlà la Tangente dell'an- 
golo D A Q alla Tangente dell'arco D C :come fi dovca dimoftrarc. 



I 



Proposizione Ter2a, 

S funi li Triangoli sferici Obliquangoli ^fegnapo il Terpendicolo , li Seni deU 
li Compimenti delle parti dell' cingolo perticate , fono proporzÀonaU cotlc^ 
Tangenti delli Compimenti delli due Lati del Triangolo • 

Nel Triangolo A B C(Tavola 6. figura j. ) dall' angolo Verticale A 
Si!^t* legnato il perpendicolo A D , che calchi dentro del Triangolo : dico^ 
che il Seno del compimento dell'angolo B A D ftà al Seno del compi- 
mento dell'angolo D A C» come ftà la Tangente del compimento del 
lato A B^alla Tangente del compimento del lato A C . 

Costruzione . U tre archi A B , A D , A C fi facciano eguali al qua- 
drante ncHi punti E F G . Dal punto A come polo fi fegni il circolo 
Malfimo E F G, li quali da ambiduc le parti fi produca , finoattanto- 
chè fi unifca colla bafe BC nelli punti I,e K. 

Dimoflrazione . Eflendo che tutti li circoli MaflSmi (^^i i. delLik 
1 . delli Sferici di Teod^fio ) fi dividono per metà : ne fiegue , che gli archi 
I D K j I F K fieno eguali al (emicircolo : e perchè Tarco A F fi truova 
perpendicolare aili detti due archi {per lo CorotLdella^. del cap.i.) li 
due punti 1 5 e Kfaranno H poli dell' arco A D F; e perciò li quattro 
archi I D, D K, I F, F K fa ranno eguah al quadrante : come ancora et 
fendo il punto A polo dell' arco E F G (^f^la ^. del Cap. 2. ) gli angoli 
AEF,AFE,AGF faranno angoli retti : laonde nel Triangolo 1 F D 
Rettangolo in F (per la i.delcap. ^.) il raggio ftarà alla Tangente del 
lataF D ; come ftà il Seno di E I alla Tangente di E B nel Triangolo 
Rettangolo I E B ; ma perchè E I è il compimento dell' arco E F, ò pu- 
re 
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deir angolo B A D ,• & E B è il compimento del iato A B } ne fiegue, 
che il raggio ftarà alla Tangente dell' arco F D , come ftà il Seno fe- 
condo deir angolo BAD alla Tangente del compimento del lato 
A B . Parimente K F D Rettangolo in F ( per la flcjja Trop. ) il i aggio > 
cioè il Seno del quadrante F K ftard alla Tangente di F D ; come il Se- 
no deir arco G K alla Tangente di G C: ma perchè l'arco G K è il com- 
pimento di F G , ò fia deir angolo D A C ; il detto arco G K farà il 
compimento dell'angolo D A C : adunque {per /' 1 1. del 5. degli Ele^ 
memi) il Seno del compimento dell'angolo BAD ftarà alla Tangente 
dei compimento dei lato A B ; come ftà il Seno del compimento 
deir angolo D A C, alla Tangente del compimento del lato A C, co- 
me fi doveadimoftrare. 

u^nnotazione . 

LA ftefta dimoftrazione fi potrà fare ancora nel cafo, che il perpen- 
dicolo cafcalTe al di fuori del Triangolo . In oltre , quantunque 
nella preferite figura fi fieno fuppofti li lati del Triangolo minori del 
quadrante ; ciò non oftante il tutto ancora fi verifica nelcafo, cheli 
detti lati fofTero maggiori del quadrante • 

Corollario • 

ESfendofi dimoftrato ^ che il raggio Seno del quadrante F I ftà alla 
Tangente di F D^ compimento del perpendicolo A D ; come ftd 
il Seno di E I compimento dell' angolo B A D , alla Tangente di B E , 
compimento del lato B A ; farà ancora vero il dire , che il Seno del 
compimento dell'angoloB AD ftia alla Tangente del compimento 
del lato A B>come ftà il raggio allaTangente dei compimento del per- 
pendicolo AD. 



N 



Proposizione Quarta. 

Elli Triangoli sferici Obliquangoli fegnato il Terpendicolo , li Senifecon^ 
di delh Lati fono proporzionali colli Sem del tompmento delli fegmenti 
della Baje . 



Se nei Triangolo sferico Obliquangolo B A C ( Tanjola Ó.^figura 5. ) J^^- ^• 
dair angolo A Tara fegnato il perpendicolo A D : dico , che il Seno ^' 
del compimento dei lato A B, ftarà al Seno del compimento del lato 
A C : come ftà il Seno del compimento del iegmento B D, ai Seno del 
compimento del fcgmento D C . Di- 
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Dima/trazione. Suppofta la coftruzionc della Propofizionc antccc- 
dcntcinel Triangolo 1 E B, Rettangolo in E (per U i. delCa/?. 3. )il rag- 
gio , ò pure il Seno dell'angolo E , ftarà al Seno dell'angolo 1 ; come 
uà il Seno dell'arco B I , al Seno dell'arco B E : ma effendo D F Seno 

dell'angolo I; IBeompimento del fegmento DB;eB E compimento 
dell'arco A B ; farà vero il dire , che il raggio ftia al Seno di D F, come 
fià il Seno del compimento del fegmento B D,al Seno del compimen* 
to del Iato A B . Parimente nel Triangola C K G, Rettangolo in G, il 
raggio , cioè a dire il Seno dell' angolo G retto , ftarà al Seno dell' an- 
golo K: cioè al Seno dell' arco D F > come fta il Seno di C K , compi* 
mento di D C , al Seno di C G 5 compimento del lato A C : ne fieguc 
(perT II. del^. degli Elementi) che il Seno di I B , compimento del feg- 
mento B D y ftarà al Seno di C K, compimento del fegmento D C , co- 
me ftà il Seno di B E 3 compimento del lato A B, al Seno di C G^ com^ 
pimento del Iato A C : come (i do vea dimoftrare . 



I 



Proposizione Quinta» 

K tutti li Triangoli sferici Obliquangoli fegnate il Terpendicolo , le Tangen^ 
ti delli due Lati fararmoreciprocameme proporzionali colli Seni fecondi del* 
le parti dell' ^Angolo perticale • 

Se nello fteftb Triangolo Obliquangolo B A C farà fegnato il per- 
pendicolo A D /dico, che la Tangente del lato A B ftarà alla Tangen- 
te del lato A C : come ftà il Seno Fecondo dell'angolo C A D ^ al Seno 
fecondo dell' angolo B A D • 

Dimoftr azione. Suppofta ancora in quefta Propofizione la coftr uzio- 
ne della j. 7rop. di que/faCap. {per la detta Trop. delprefente Cap. ) il Seno 
fecondo dell' angolo BAD ftarà al Seno fecondo deiraneolo D AQ 
come la Tangente feconda del lato AB, alla Tangente feconda del 
lato A C : ma perchè le Tangenti degli archi (per la 9. del Cap. 9. del 
Lib. I . ) fono reciprocamente proporzionali colle Tangenti delli com- 
pimenti delli detti archi > indi ne fìegue, che come la Tangente fecon- 
da del lato A B, alla Tangente feconda del lato A C ; così la Tangen- 
te dell'arco AC alla Tangente dell' arco A B : laonde ( perl'u.deì 
5. degli Elementi) il Seno del compimento dell' angolo BAD ftarà al 
Seno del compimento dell' angolo D A C ; come ftà la Tangente di 
A C ) alla Tangente di A Bs come fi dovea dimoftrare. 



Pro- 



PuoposiziONfi Sesta. 

NElliTrtangoìi sferici OUiqu angoli fe^rìaro il Terpene Tt Seni delie 
parti dell' nAngoh f^erticalefono proporztomli colli Seni Jecondi de^f 
angoli aggmemi alla Bafe . 

# 

Nel Triangolo sferico Obliquangolo B A C (Tavola 6. figura 6. ) no- y^v. 7. 
tato il perpendicolo A D: dico, che il Seno dell'angolo B A D al Se- fe. ^ 
no dell'angolo D A Q avrà quella fteiTa ragione, che ha^il Seno iecon* 
do dcir angolo A B D al Seno fecondo dell'angolo A CD. 

Co/fruzione . Come fi è oraticato nella compofizione della figura ^ 
ffenante alla 3. Trop. di quejìo Cap. fi producano li tre archi AB, A C ;> 
A D, fino che arrivino ad eguagliare V intero quadrante nclli punti E, 
JF, (i : fatto polo in A , fi fegni T arco maffimo E F G , il quale prodot- 
to da ambigue le pard inheme colla bafe BDC concorra nelli due 
punti I,ek« In oltre, li due archiCG,BE,fi producano ancora 
queftj, fin che pareggino il quadrante in M, & N • Di nuovo, dalli due 
punti B , e C, conje poli , fi notino li due archi maifimi M H , N P . Si 
producano ancora li due archi E I, G K fino che s' unifcano con gli ar« 
chi M H, N P nelli due punti H,e P . Fnalmente fi prolunghinoli due 
archi B I, C K fino che giungano alli detri archi M H , N P nelli punti 
L,&0. 

Dìmoftrazione . Nel Triangolo HLI Rettangolo in L {per lai. del 
Cap.y)\ì raggio ftà al Seno dell'angolo H I L; come ftà il Seno dell'ar* 
co H I, al Seno dell'arco H L : ma perchè Tarco D F mifura V angolo 
H I L i r arco E F eguale air arco H I ,èla mifura dell' angolo PAD; 
e l'arco H L, è il compimento di M L,ò fia dell'angolo A B Di fi dovrà 
dire,che il raggio ftarà al Seno dell'arco D F ; come ftà il Seno dell'an- 
golo B A D, al Seno del compimento dell'angolo A B D . Nella fteflfa 
maniera nel Triangolo PO K, rettangolo in 0,fi potrà dimoftrare,che 
il raggio ftia al Seno dell'arco D Fj come il Seno dell'angolo CAD, 
al Seno fecondo dell'angolo A C D; laonde (/?rr /'i i.del ^. degli Bltm.) 
il Seno dell'angolo BAD, al Seno dell' angolo CAD, avrà quella 
ragione, che ha il Seno del compimento dell' angolo A B D , al Seno 

4el compimento dell' angolo A C D : come fi dovea dimofirare. 



ììh Pro- 
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Si^i Della Trigonometria 

Proposizione Settima. 

H tutti lì Triangoli Sferici lafomma delU Seni di due ^Jrchi^ ò di due oingt^ 
lijìh alla dijferenz» dellt detti Seni-, come-la Tangente della metà della Joì/n» 
ma delli detti ^Ar chi ^ òs/ingoli^ alla Tangente della metà della loro diffe- 
renza, 

Yé,v. 6. Suppofto il Triangolo Sferico B A C (Tavola 6. figura $: ) dico , per 
h' t- efcmpiOjChe la fomma latta dalli Seni delli due angoli B,eC( lo fìelTo 
vale di due archi ) (là a quella difiieren2a,che fi ritrova fra li detti Seni» 
come fti la Tangente della metà della fomma delli detti angoli B,e C, 
alla Tangente della metà di quella di£fcren2a,chc fi truovaira gli ftefli 
angoli B» e C. 

DtmtftrazMne . Quelle fteflc lince Trigonometriche , che nella Tri- 
gonometria Piana mifurano gli angoli > e li lati delli Triangoli Piani , 
ancora. nellaTrigonomctria Sferica mifurano gli angoli , e gli archi di 
qualunque Triangolo Sferico > come fi è inlegnato nel principio di 
quella feconda parte :ma perchè (w/ Cwoll. 2.della7r<^./^JelCap. i. 
Je/2.Ifèro)ficdimoftrato,chelafomma delli Seni di dueangoliftà 
alla differenza delli detti Seni,- come la Tangente delia metà della 
fomma delli detti angoli^alla Tangente delia metà della loro diffe- 
renza jnefiegue ,che la prcfente Analogia fi debba parimente verifi- 
care nelliTriangoli Sferici; mentre ancora in quefti Triangoli (perla 
l.detCap.'^.diqueftoUh.) li Seni degli archi fono proporzionali colli 
Seni degli angoli oppofti attidctturchi.- come fi dovea di moftrare* 

problemi^ettanti alla jhtnzÀone delli Triangoli 

Sferici Obliquangoli^ 

GAP. vir. 

r 

PltOBiEMA ParMOa 

NEL Triangola» Sferica ObliquangoJàcamfciiiti due Eatì^ & ur? Angola 
appo/lo ad uno delli detti Lati: riconojcerequelV Angoìo/bejitruova a^- 
fofia air altrùi Lato ;furcbè. del detto Angolo refii conojctuta lafpecie * 

f^'^, " Nel Triangolo Sferico Obliquangolo B AC (Tavola 6.J^ura y. ) 

co- 
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cono (ciuti II due lati A B, A C ^ infìemc coir angolo C orpello al lato 
A B ) fi dee manifeflare V angolo B oppoflio al lato A G dato . 

In due maniere fi può fare la fi:)Iuzione del propofto problema,cioè 
con una fola operazione, fenza V ajuto del perpendicolo , ò pure con 
due operazioni fervendoci del perpendicolo . La prima operazione 
indifpenfabilmente ricerca la notizia della fpecie di quell' angolo^che 
fi vuole manifefiare, non già la feconda , poiché coìr ajuto del per« 
pendicolo fi potrà riconofcere V angolo B , ancorché non fi conofca la 
fua fpecie? cilendo che la fpecie del detto zngolo (per la ^ del Cap.^.} 
nelli Triangoli Rettangoli ^^ gii angoli obliqui nella fpecio s'uniibrma« 
no colli lati oppofti : laonde conoiciuto il perpendicolo ^ queilo bafle^ 
rà per fapere la (pecic dell' angolo B ricercato . 

Operazione Lineare fenza /' ajuto del TerpendkoJo . 

•"^ — - ■ — - ■ — 

I Come il Seno di ^ B dato 

^l Seno deW^ng. C Oppofto dato 
Così il Seno di tA C dato 
M Seno del Ung.B ricercato Acuto 



g. 40. lo. o. 



'7<f^o444. 
5913096. 



^jtl Seno deWu4:ng. B ricercato Ottufo 



^•ijo- 1-35 



V. 



Quefta regola reftadimoftrata nella iPrp^, i.delCap. j. 

Operazione Logaritmica» 

Slfommino in/teme il Senilogaritmo dell' angelo C ^ & il Senilogaritmo del 
Lato xj4C:doppoiJilevi dalla fuddetta fomma il Senilogaritmo del Lato 
AB : perchè il refdmfarà il Senilogaritmo dell' angolo B ricercato • 

Efempìo Logaritmico» ^______ 



Del ^ng. e dato 
Del lato ^ C dato 



-^— <— •«i^nWBrtM.a^ 



Somfna di quefii due 
Dei Lato ^A B dajottrarfi 



g. 35. 15.\ o^\ Sénihg. 97718150. 
g. 40.20. o. Seniilog. 98110609. 

Logaritmi 195828759. 
g: 50. o. o. Senileg. {^8842540. 



Dell* angolo B ricercato Acuto 
helV^ng. B. ricercato Ottufo 



g. 29.58.27. 



senilog. ^69862 19. 







Soluzione di que/fo Trohlema colt 0}mo del Terpendkoh » 

Uando il propofto Problema fi dovcffe fcioglicre coli* ajuto del 
perpendicolo, in tal caio nel Triangolo A B C ( Tavola 6> fig.6. ) J^*- • 

■ H h 2 " 
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il perpendicolo (idee regnare dalla punta di queir angola, cherefta 
comprefo dalli lati dati , cioèdair angolo A, e che cafchi fopradel 
lato oppoftoB Ci come r arco AD • Segnato quefto perpendicolo 
tederanno formati li due Triangoli Rettangoli ADB^ ADC: ma 
perchè nel Triangolo ADC oltre all' angolo retto D , fi fuppone an- 
cora conofciuta la bafe A C , e T angolo C aggiacentc alla detta bafe 
{per lo I. "FrobL dilCép. 4, ) fi potrà riconofcere il perpendicolo A D . Il 
che fatto nel Triangolo A D B Rettangolo in D , non folo refteri co- 
nofciuta la bafe A B, ma ancora il lato A D ; laonde (per lo j^. Trobl. 
delCap.é^) fi potrà riconofcere T angolo B: il quale angolo perchè 
concorda nella ifua fpeciecon A D, non farà necefiario il conofcere 
lafaa ipecie, dandofi per manifefta quella del perpendicolo A D . 

annotazione. 

OUando il perpendicolo farà fuori del Triangolo , come è V arco 
A D nella ^i^r/i 2: in tal cafo T angolo ABC ricercato nella 
Ipccie y non concorderà col perpendicolo A D, ma bifognerà pigliare 
il fupplementoa due retti , cioè il fupplemento dell'angolo acuto 
ABD. 

Problema Secondo. 



N 



ElliTriangoli sferici Obliquangoli eonofciuti due Lati^ 6" un^ofngoìo 
oppqfto ad uno delli dati Lati ; manifeftare la Bafe^ cioè il terzo Lato • 

J^*;f • Nel Triangolo A B C ( Tavola 6. figura 6. ) colla notizia delli due la- 
* tiABjAC^edeirangoloCoppoftoallatoABdatoificercalagrao- 
dezza della bafe B C . 

Dal punto dell' angolo Verticale A fopra della bafe BC, fi fegni il 
perpendicolo A D : fatto quefto refteranno formati li due Trian- 
goli Rettangoli A D C , A D B ; nel Tria igolo A D C di più 
deir angolo retto D farà conofciuta la bafe A C , e T angolo C : laon- 
de il detto Triangolo farà capace di foluzione , è perciò adoperando 
h 2. Trohkma delli Rettangoli , fi potrà manifeftare il lato C D . Co- 
iiofciutoillato, òfia fegmentoC D^con quella analogia, che e ftata 
dimoftrata nella 4. Trop. delCap. antecedente^ fi potrà riconofcere l'altra 
fegmentoBD;li(iU4llfegmcnci compongono tutta la bafe BC ri« 
cercata » 



Tri- 



Uh. Tertfi , Cap. VII »4J 

Trma Operazione Limare per cono/cere il Segmento C D • 

Come la Tmg. feconda della Bafe ^C g. 40. 2o\ oh. I 1 1 777^98- 

MstnoMaffimo g'9^* ©• o- I 1 0000000. 

Così il Seno fecondo deW^Ang. C ?• 5 ^- ' J • ^- j 80^444^. 

UllaTang. del Lato DC ricercato ;. 54.Z4« i. | ^847118. 

_. . _ -■ I ■! Jl— ■■! JMt— l» ' ' 

Seconda Operazione Lineare per conofcere il Segmento BD. 



■•^ 



Come il Seno fecondo del Lato oiC. dato g. 40. zo^ oh. I j6z 2919. 

M Seno jecondo del Lato ^B dato f- 5^- ^' ®* 1 ^4^787^. 

Cosili Seno fecondo del SegmeìfUoDCritroyatù ^.34.24. 1. 1 8249(18. 

*Al Seno fecondo del Segmento B D ricercato ^•45'5?' *5- • <^95^M3' 



La fomma di quefti due fegmenti ^ uno de' quali è gradi 34^ 24^. i^^ 

d'altro gradi4y.3ry\23'\faràla grandezza della baie BCricercata 
gradi 80 •i9\24^\« 

La prima di quefte due Analogie refta dim oftrata nel a. TroU. delU 
Rettangoli : e la feconda nella Trop. 4. del Cap. antecedente . 

Prima Operazione Logaritmica per conoicere il Segmento C D^ 

AL Logaritmo del Raggig fi dowì aggiugnere il Senilogaritmif Jecmd(k 
deir cingolo C dato: e dalla fomma delli detti Logaritmi fi leverì il Tan^ 
gilogaritmo fecondo delr^rco sedato: il cbe fatto y ilrefiduofariilTangtloi 
garittno del Lato D C . 

Efempio Logaritmico. 

7 



Del Seno Ma/fimo 
DelV^ng. C dato 


g. 90. o\ o'\ Logarit. 
^. jtf. ij. 0. SeniLfec. 


1 00000000. 
990<J745. 


Somma di quefli 

Del Lato .AC dato dafoitrarfi 


Logarit. 
g. 40. 20. 0. Tangil.i. 


1990*574}. 
100710604. 


Del Segmento C D ricerc. 


^. 34.24. I. Tangilqg. 


98355141. 



< 

Seconda Operazione Logaritmica per manifeftare il 

Segmento B D • 

AL Senilogaritmo fecondo del Lato addato fiunifcailSenilogaritmofe^ 
condo del fegmento DC ritrovato : levando poi éallajuddettajommail 
Senilogaritmo fecmdo del Lato ^ C dato: cw fatto il rejiduo fari il Sentìogarit^ 
mojecondo del Segmento B D ricercato • Elcmi» 



24^ 



DcSd ^rtgonometrÌ4 

Efcmpio Logaritmico. 



Del Lato ^B datò 

Del Segmento C D ritrovato 

Somma di quelli 

Del Lato ^ACia dato fottrarfi 



Del Semento B D riccìcato 



g.^o. o\ ©^^ Senilog.fec. 98080^7^, 
^.34.14. I. Senilog.Jec. 99165115. 



Lqgàrit. 19724J798. 
^.40.20. o. Senilog.fec. 98821215. 



^- 45 • 5 4* 44* ^^^i^og. fec. 984245 8 y 



%Annot azione . 

OUandoiI Perpendicolo A D cafcherà dentro del Triangolo , la 
fomma delli due fegmenti B D, D G farà la grandezza della ba- 
ie A C ricercata . Se poi il detto perpendicolo cadrà fuori del Trian- 
golo , in tal cafo quella differenza , che fi tr uova fra \i detti due archi , 
farà la quantità della bafe ricercata . 

Per pofcia fapere nelprefente Problema, fé il perpendicolo cafchf 
dentro 5 ò fuori del propofto Triangolo; fa dibifogno il vedere, fé li 
due angoli B^e C fieno della ftefla , ò pure di differente fpecie s poi- 
ché {per la 3. delCap. ^. di quejfo Libro ) fé li due angoli B, e C faranno 
uniformi nella loro fpecie , il perpendicolo cafcherà aldi dentro del 
Triangolo: fé poi li detti angoli faranno di differente fpecie, il perpen- 
dicolo cafcherà al di fuori del Triangolo i e da quella parte dove fi 
truova il lato minore . 

Il 

Problema Terzo. 

NElli Triangoli Sferici ObliquangoTt^fuppoft a lanotizia di due Lati, e di 
uno di quei due ^Xngoli , tbefitrvoan^oppofti alti detti Lati : manijeflom 
re T jfngck VetticaU . 

Nello flefTo Triangolo A B C/uppofta la notizia delli due lati A B, 
AC, inficine con quella dell' angolo C oppofto al dato lato A B , de- 
gnato il perpendicolo A D , fi potrà riconofccre l'angolo Vcrticalo 

A comprefo dalli d4ti lati AB, AC> adoperando le fegueati Ana- 
logìe. 



TVi- 



Trima Operazione tintore nel Triàngolo Rettangolo otp C fer^ 

conofcere f angolo CAD. 



•1 
1 



Cime UT ungente feconda dell* ^ng. e data g-i^-^V* <^'^* \ 'J^^99^J-| 

MSenoMaffimo g.90. o. ^. 1 0000000.» 

Così il seno fecondo della Bafe ^A C data g. 40. 20. oM 

^llaTang.fecondadell'^ngoloC ^D ricerc. ^.^0.47. 49. ' 



762x519. 
55927^ 



Seconda Operazione Lineare nelTriangolo B^C^per manijeflare 

VxAn goloBxAD. __ 

ComtlaTangentedioiBLatodato ^-50- o\ ^\\ 1191755^ 



^llaTangente del Latore dato ^.40.20* o 

Così il Seno fecondo dcll^^ng, C%ylD ritroyato g. 60. 47. 49 



8490(^24. 
8728960. 



*À[l Senofeeo^o deW ^ng. Bj£D ricercato ^. j 8. 27. 1 5 • | 62 1 8929 

I ■ ■■ ■ I I- ■■ I I — ■ — ^1—— i— ^i— ^W^— ^M^f^i—^— — — — M—M— — — ^i**—^ 



Il fondamento della prima operazione fi truova dimoftrato nel }• 
Problema delli Rettangoli , e della feconda nella y. Trop. del Cap.6. 

Se adunque faranno conofciute le due parti dell'angolo Verticale 
B AC/arà facile il fàpere la quantità del detto angolo>poichècafcan-- 
do ilperpendicolo dentro del Triangolo^ la fomma dell! due angoli 
C A D j D A B farà la grandezza ài tuttol' angolo B A C gradi 99^ 
iy\4^\ Per lo contrario^quando il perpendicolo faràfuorì del Trian- 
golo, quella differenza, che fi ritrovan*alidue angoli C AD^ D A ^ 
[ara l'angolo Verticale ricercato. 



Problema Quarto^ 

ELTriangofo SfericaObliquangolo dati due Lati ^ e i:^ Angolo Verticale 
compre/o dalli detti Latt j manijijìare la Bafe •. 



N 

Nel TriangoloObliquangoto E C F ( Tavola 6. /tguraf. ) colla noti- y^^. y^ 
zìadelli due lati E C , C F , e dell'angolo Verticale C i fi dèe manife- jtj. r, 
ilare la grandezza dellabafè E F . Da unodegli angoli oppoili alli da« 
ti lati, come per efempiodair angolo Ffopradellato EC fifegniii 
perpendicolo F H ^ e il operi come aelk ieguenti Analogie . 






%^% Della Trtgonùmetm 

Trims Ofer azione Linegre nel Triangolo Rettangolo F HCper 

ricono fiere $1 Segmento HC. 



Cùme la TMg. feconda di FC Lato iato g^ 60. so\ o'\ 

oilseMoM^mo *-90. o. o- 

Così il Seno fecondo deWoùig.C dato g 30.40. o. 

^lU Tang. del Segmento HC viceré. XS^-^g- 'O' 



5696191. 

lOOOOOOO.I 

860I49I 
15 100425 



Seconda operazione Lineare nel Triangolo ECF^perriconofcere 

la Baje EF. 



j Come il seno fecondo del segmento H C conofctuto g. 5 6. 2y . i o^\ 
{ MSenofec.del Segmento HE conofciuto ^.19- 0,50. 

Così il Seno fecondo del Lato FC dato g.óo.zo. o* 

4lSenofec della BafeF E ricercata f-S'-J?-??' 



5521591. 
8745021. 

4949533- 
78J9287. 



■• # 



La prima Analogia rcfta provata nel 2. Trobl, ddli Rettangoli , e U 
(èconda nella Tr<y. 4. del cip. 6. 

OUando il perpendicolo FH cafcherà dentro del Triangolo , il 
Segmento H elevato da tutto il lato E C, darà il fegmentoE 
H. quando poi il detto perpendicolo farà fuori del Triangolo; m tal 
cafo la differenza fra il dato arco E C, & il ritrovato H C, farà la gran- 
dezza dell'altro iegmento H E . 

Prima Operazione Logaritmica nel Triangolo Rettangolo 
F H C per riconofcere il fcgmento H C . 

L^fomms dellogarimo del Raggiale del Seniìogarimo fecondo delP Mngo^ 
lo C, meno il T an^logaritmo jeamdo del lato F C^dtit» H TMgilogartttn» 
deljegmento H C ricercato . 

Efempi o Log arìtmico * 

Dei Setfo Maffim g.90. o\ o'\ Logaritmo loooooooo. 
Delt,AHg Cdato ;^. jo. 40. o. S entli ^fec. 99345 73 ^-_ 

imma deludati Logaritmi i993457J'^- 

Del Lato FCd a fùttrarfi g. 60. to_ o. TM pifec 5>75 55^4<^- 

Del Ugtnemo H C ricercato g.^'ó. ipT io. TansiUif^ io 1 7 bySya. 

"^^ — ^ I ■ ■ l' i i ■ Il 1 ■ I I 
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Uh. Terzj)\ Cdp. VII. \^^ 

V ano ne levato , ò pure aQtunto al dato ano E C dark t arco HE. Ma 
fercbèFarcoEC/ifupponegradiS$. 3o\- e T arco H C Ji è trovato gradi ^ 6* 
29. io'\ nel noflro cafo che il perpendicolo FH cafca dentro del Triangolo^ 
Varco HE fari gradi 29. o\ jo'\ 

Seconda Operazione Logaritmica nel Triangolo Obliquangolo 

£ F C) per conofcere la bafe E F. 

DAllaJàmnta del Senilogaritmo fecondo delfegmento E Hconofciuto y e dei 
Seniìogaritmo fecondo del lato F Cdato ; /$ levi ti Senilogaritmo fecmdo 
de t fermento H C trovato nella prima operazione j perchè il refi ante farà il Seni» 
logaritmo fecondo della bafe E F ricercata^ 

' Efempio Logaritmico • ______ 



Del Segmento E Hritrovato g. 19. o\ 5 o'\ Senti fec. 9941 7^09. 

D el Lato F e dato g.6o zo. o. Senil.f ec. 9^945 ^41 . 

Somma delli detti Logarit. 19(^3^3151. 

Bel Segmento H C ritroyato g.^S.i^. io. SeniLfec. 974^x395- 



Della Bafe E F ricercata ^-Ji-JJ- 59- Senti fec. 98940858. 

Problema Quinto- 

NEL Triangolo sferico Obliquangolo colla notizia di due Lati , e delF^n^ 
golo perticale comprefo dalli detti Lati ; manifefìare gli angoli aggia^ 
centi alla Bafe . 

Nel Triangolo sferico Obliquangolo I K L ( Tavola 6. figura S.) co- y^ ;^^. 
nofciuti li due lati I K , K L ^ e T angolo comprefo dalli detti lati 1 K L> fit^ 9. ' 
fi denno manifeftare li due angoliK I L,K L laggiacenti alla bafe I L. 

Se adunque fì vorrà manifeftare Tangolo I; dall'angolo L fopra del 
lato oppofto I K^bifogneri fegnare il perpendicolo L M : quando poi 
fi volefse riconofcere T angolo L ^ il perpendicolo dovrà eflère fegna- 
co dall'angolo I fopra del lato K L . 

Trima Operazione Lineare per ricono fiere il Semento K M net 

Triàngolo Rettangolo K ML . 



Come U Tangente feconda di K L Lato dato g. 3 6. o\ o^\ 

^l Seno Majjimo g*90' o. a 

Così il SenofecondodeW^ng.K dato S*^^- ^* ^ 

^lla Tang. di K M Segmento ricercato g.t$, 1. 19. 



mmmté 



137*38 19. 

tooooooo. 
<f4i787<f. 
^670125. 



li . n 



if« Della Trigonof»etr$4 

Il fegmcnto K M , quando il perpendicolo cafca dentro del Trian- 
golo , levato dall'arco K I , darà il (cgniento I M e Ma perchè K M fi è 
tFovaro gradi z;. i\ ;9'\ e Kl (i fuppone gradi 70. oMM farà gradi 

ScemdM Operazione Lineare per noffificarc Tuéngolo l 

Kcl Triangola Obliquangola IKL. 



Come H Seno dìHlS^mepitoritrovato g.^^^S\ i^^ 1 7065953. 

otlScM di HK fermento ritmata X-*?^ '• "i^ * 4*5»455- 

CosìlaTan^.ieU^otng.Kdato ^-5<^ «• <>• ( "?i7n<^- 

^lU ToHi. dell^^Ang. l mercato g^jl^ ?o* 3^- I 7'358^^- 



m. 



La prima Analogia refla dimoftratancl2.T»T8t/.dclliRcttangoIi# 
e la feconda per la TVo^. i. delCaf. 6^ 

Prima Operazione Logaritmica per conofcere il Segmento 
KMneLTriangolo Rettangolo K M L. 

ALlogarima detraggìoJiunifisilSenthgarimdfecQni^dell'Mgoh K </** 
tote dalla firn» di quelli due logaritmi fi levi il Tangilogaritmot feconda, 
del lato K L : {erahi ilreftamefark ti Tangllo^aritnn delfegmerm MK ri- 
€erc0t§^ 

E(èmpia Logaritmico ^ 






Del Seno Ma/pmet g. 90. o*. o*V Ugarit. loooooooo. 

Delt angolo K data ^. ^o^ o> o^ Senilfoe^ gSoSo^yy. 

Somma delli ietti ' Li^arit. ij>8o8q<J75 

Del Lato K L dato iafkttarfl g.^C. o. o.. Tangil'fec^-ioil^7l9o- 

Del iegmentoMK ricercato, j;*!* i-59- Tangilog. 966^11^^. 



Itfegmenta MK^aMi^. i\ y9'\ levato dall' $r co. Ribebe fi fup^neQraà 
70. darà di refiduo V arco M Irradi 44. J 8\ l**» 



Seconda Operazione Logaritmica per conofcere T Angola 

I nel Triangolo I K L « 

AL SeniìogoTÌtm dei fegmertto Ai K ritrovato fi a^unga. il TangitogariU 
modeW angolo IC dato, -dalla detta fomma fi levi il Senihgàritmo del 
fegmemo I M -.fercbè il refiame farà U Tangilogmtm dell'angolo J/icercato, 

Efem- 



LikTerz^o^Cap. VII 



4$t 



Efempio Logaritmico . 



Del Segmento MK ritrovato 
DelV^AhgoloKdato 



\\ 



^.50. o. o. 



Senilogarctmo 962(^48 5 1. 
Tangilogarit, 100761855. 



Somma delti detti 

Del Segmento I M dafottrarfi T- 44- ? 8* ' • 

Del Pungolo I ricercato 



Logaritmi 19701671 7* 
Senilogaritmo 984; 1 3 45 • 



X. 55 30.38- Tangilogarit. 98 JJ 43 74 



Problema Sbsto. 

NEL Triangolo sferico Ohìiquangoìo cono/ciuf i duexAngoU^ in/teme con 
uno di quei lati , che fono oppojii alh detti Angoli i manifeftare l'altro la-- 
fa oppofto air altro Jéngolo dato, purché del detto Latojia tonojcimalafpecie. 

Nel Triangolo sferico Obliquangolo N O V(T^fvola 6. figura 9.) col- J^^- ^- 
la notizia delli due angoli N ^ e P ^ e del Lato O P oppofto all' angolo *^' ^' 
N dato j fi dee manifeftare il lato N O oppofto all'altro angolo dato; 
purché del detto lato (ia conofciuta lafpecie . 



Operazione Lineare 



I 



Come il Seno dell'angolo lodato 
^l Seno di T Lato oppofìo dato 

Così il Seno dell*Jtngolo T dato 
^l Seno di TsJ O Lato oppofio ricercato 



J. 38. io\ o^\ 
g. 4i, o. o. 
^.5415. o. 
g. 61 19. 17. 



■K k 



^179511. 
^^91506. 
8115740 

8787896. 



Qudla Analogìa fi cftata dimoftrata nella Trop. i. ddCap. 3. del 

prefenteLib.^. 

Operazione Logaritmica . 

LKjfomma fatta dal Senilogarìtmo dei ìatù OT^edaì Senìlotarìtmo deìTar^ 
golo T j meno il Senilogarìtmo dell'angolo H^ darà il Senilogarttmo della^ 
to HO ricercato . 

Efempio Logaritmico» 



Dil Lato OV dato 
DeWjingolo T dato 



^^^miémmmmmmmm. 



^.41. o\ o^\ Sinilogorit. 98155109. 
^*54.15. o» Senilogarit, 99095181. 



Stmmadiquedi 

Del^An^olo ^ dato da/ottrarfi 



l'I - 



■*M«HlkM 



Del Lato 7^ ricercato . 



hMi^» 



logaritmi 1975 48 3 9^' 
g, 58, lo, ò. Senilogàritk 97909541. 



g.6i. 19. 48. Seniiogarit. 99438849» 
li 1 uf^ 



15^ 



Della TrigonometrU 



,/lmiQtazione i 

OUando 1* arco N O ricercato foflc fuperiore al quadrante ; In tal 
cafobifogncrà levare li gradi 61.29.48''. da gradi i8o. eper^ 
ciu il detto arco N O farà gradi 1 1 &. 30'. 1 2''. 

PrPblema Settimo. 

N Elli Triangoli sfcr tei OBìiquangoliy conafcimi dnexAngoìi^ 6* uno delti 
Lati ofpi^i alli detti xAngoli :fi dee maniftPare quei LatQ , ^bejitruova 
aggacente agli angoli dati^ 

y^^ g Sia dato il Triangolo sferico Obliquangolo QR S (Tavola 6. figura 
fi. iV io.)In qucfto Triangolo colla notizia delli due angoliQ, &S, e'^del 

lato R S oppofto all' angolo Q dato : fi cerca la grandezza dell^ arca 

QS aggiacence alli dati angoli . 

Per fere la foluzione del propofto Problema , dall* angolo R fopra 

del lato oppofto Q S fi guidi il perpendicolo R X^che fuppongafi den-« 

tro del Triangolo . 

TrimaOperazione Lineare fierricmofcere ti Segmento XSnel 

Triangolo Rettangolo R XS . 



Come la Tangeuteficattda di ^S lata dato 

4/// Seno Majfimo 
Così il Sena dell^^^g. S dato 

^lla Tangente di X S Segmento ricercato 



o\ 



>v 



^.40. or. a 
g.90. o. o. 
^. 35. »y. o. 
g. 34.Z1. ^6. 



lOOOQOOO. 
8149593. 
6838^310. 



Seconda Operazione Lineare per fapere la g randezza del Segmento XQ 

1 Come la Taa%eme dell'ani. Qjtata 
.Alla Tottgente dell* .Angolo S data 
Così il Seno del fermento XS eonof chéto 
.Al Seno del fermento XQjUercato 



g. ji. o. o 
^.3f. zy. o. 
^.34. ZI. 5<f. 

g. 18. 16. $6. 



I 179^41 tf. 
711 1009. 
5<J44709. 
3136047. 



La prima Analogia rcfta dimoftrata nel a. TrobL dclli Rettangoli, 
e la feconda nella Trop. i.del Cap. 6. 

Prima Operaaione Logaritmica per conofcere il Segmento X S . 

Ljfomma fatta dal logaritmo del ragg^OyedalSemlogaritmo fecondo deWan* 
gplo S; meno il Tangilogarmno fecondo del tato RS^ dori ti Tangilogmu 
»• dtljeffnemo XS ricmato » Efem- 



1 



Efempio Logaritmico. 



Del Seno Maffmo g'9^* o\ o^\ L^mtU. loooooooa. 

DeW^ngoloS ^-SJ-^J- ^ Seniijec. 99i"J59- 



•^i^hi 



Somma detlideni Logarit. 19911 1559. 

Del Lato 1^ S da/onrarfi g. ^o. o. o > T agiLfec. i •07618^5. 

Del Segmento XS ricercato g-i^^^-^i- Tangilog. 9'349494- 



Seconda Operazione Logaritmica per cotiofcere il 

Segmento X Q^ 

Ljfùmma deìTangilogaritmo ^IV angolo S^ t del Senilogarìtmù delfeg^ 
mento XS^ menoilTangihgaritmQ dell'angolo Q^ark ilScnilogaritmo 
delfegmcnto XQ^ ricercata . 

Efempio Logaritmico. 

- — - — - -- -^~"^ - — ^-^^^-^^ -- 1 II — —^ 

DeirUng. S dato g-iS-^ì^* d\ Tangilog. 985193x2. 

Del Segmento XSritroyato ^-J+^i* 5** senncg. 9751^415. 

Somma delli detti Logaritmi 1 9^03 5727. 

DeWoittgoloSldatodafMrarfi g-S^* ^* <>■ Tangilog. 101071902. 



Del Segmento X£iricercato g.ii.16. ^6. enilog. 949<S^382y. 



Lafommadi quefti due fegmentiXS^XQ, quando il perpendi^ 
colo cafca dentro del Triangolo, farà la grandezza dell' arco Q^S ri- 
cercato gradi 5 2. 38'. 32''. Cafo poi^che ilperpendicolo cafcaf le fuo- 
ri del Triangolo, la differenza ) che fi ritrova frali detti archi X S , 
X Q, farà la quantità dell' arco XQ^ricercato. 

Problbma Ottavo. 

NElti Triangoli sferici Obliquangoli colla notizia di due v/4ngoti^ in/iemo 
con quella di un Lato oppefto atti detti .Angoli i manifejlare il terzo 
ofngoto. 

Se nel Triangolo QR S ( Tavola 6. figura io. ) faranno conofciuti li r^v.e. 

due angoli Q, & S , infieme col lato R S oppoflo ali* angolo Qdato , fi A«- ««• 

potrà manifcftare il terzo angolo R . DalP angolo R ricercato fopra 

del lato oppofio QS fi noti il perpendicolo RX> che fuppongafi cade* 

te dentro dei Triangolo QjC S * 

Tri* 



ì;4 



Della Trigonometria 

Trims Operazione Unemtper cmofcere f sfrigolo XR S 
nel Triangolo Rettangalo R XS. 



Come la Tangente feconda deU*,^^. S dato 

otìSenoA^mo 
Così il seno fecondo del lMo\s dato 

Mia Tang. feconda dell' angolo X^ ricerc. 



^.35.25. o«. I 14061701 



g. 90. o. o. 
g. 40. o. o. 

^.tfl 25. 17. 



1 0000000. 
7660444. 

J447548, 



Seconda Operazione Lineare per cono/cere V angolo QR X. 



Cune il seno fecondo dell' cingolo ^ dato 
al seno fecondo deWsAngolo QjUto 
Così il Seno dell'Ong. X BJ ritrovato 
I al Seno dell" ang. QJH, X ricercato 



^.52. o. o. 
^.61.25.17. 
^.41.33. 37. 



8149593 
61 5 661 5' 
8781616. 
6634077. 



La prima Operazione refta evidente per lo Trobl. 3. dcili Rettan- 
goli ; e la feconda/'cr /« tf. 'P'^o/'- '^f/ c«/>. 6. </i ^«eyifo Li4. 

Se il perpendicolo caderà dentro del Triangolo , la foma dcUi due 
aneoli XRS, XRQferà la quantità dell'angolo Q^RS ricercato: 
quando poi il perpendicolo fofle fuori del Triangolo , m tal aio 
quella differenza, che fi ritrova fra li detti due angoli , farà I angolo 
ricercato : cffendo adunquel' angolo X R S gradi 61. 2y\ 17*, cPan- 
golo XR Q. gradi 41. 53\57'\ tutto 1' angolo QRS ricercato fari 
gradi 102. y8\ 54*. 

Prima Operazione Logarìtmica per manifcftare l'angolo XR S 

nel Triangolo Rettangolo R X S . 

SI faccia lafimma del Logaritmo del raggio, e del Sentlogaritmo fetondo 
dell' arco R S datodevando poi dalla detta jomma il Tangilogarttmojccon- 
do dell'angolo S dato : mentre ti rejlantejarò ti T angiJogaritmoJeiondo delf an- 
solo XR S ricercato ^ 



Del seno Maffitno 
Del Lato ^ s dato 



Efempio Logarìtmico. _ 



Somma delli detti 
Del^Ang. s. datoda/ottrarfi 

Dell* ^/ingoio X^s ricercato 



g' 90- •*• ^^^* ^^S^^' 100000000. 
jp. 40. o. o. Senilog.fec. 98842540^ 

Logaritmi 198842540- 

e. 15.25. o. r«^/79.yef. 101480688^ 



7~6i. 25. 37. Tk*tj!f:J2I^-J-- 

I I t III . > ■■ ■ I I »^*^^« I 



Se- 



Seconda Operazione Logarìtmica pò: conofcere 

r Angolo QRX. 



»5S 



LsAjwmtufMé dal Smilogaritmo fecondo deir angolo ^ dato , e dalSenilo^ 
garitmo dell' angolo XR S ritrovato ^ meno il Senilogarttmo fecondo del* 
r angolo S dato yfarà il Smilogarimo de W angolo QR Xrtcercato. 

Efèmpio Logaricimco« ^^^^^^ 



Dell' Ungolo Qdato 

DeW cingolo X BJi ritrwafa 



g. 52* o\ •V Senilog.fec^ 978934*^- f 
g' 61* x;> 17.. Senilogarie. .944? 5 744- 



Somma delli predetti 
DeWJtngolo S dato da/ottrarfi 



Logaritmi 197 J 19 ^^4- 
g.$^^ti* o> Senilog.fec. 99"^3^>9. 



Dell*^ngolo il^X ricet cato 



g. 41. 5 j. 37c Senilogarit. 98x1780^ 



N 



Pkoblbma Homq« 

Elli Triangoli sferici Obliquangoli^ colh notizia di due angoli , è dì quel 
Lato 2 che refi a comfrefo dalli detti oùigfli ; manife/lare gli altri Lati . 



NclTriangolQ Obliquangola ABC (T^oAi 6. figura 11.) [up^ofii tmv.ì. 
la notizia dcTli due angoli A , e C inficine con quella del lato AC^ù fig.i x. 
dcnno riconofcerc li lati B QB A • 

Se per cfempio fi vorrà fapcre la grandezza deir arcoB C , dall'an* 
golo C fopra deliaco oppofta B A, fi dovrà fegnare il perpendicolo 
C D i e dopoi adoperare le feguenti regole « 

Trima Operazione Lineare per manifejfare r\/éngoh%/t C Z> 

nel Triangolo^ Rettangola ^ DC 



o. o. 



Come la tang^fecend^deW .Angolo Odetto 

•AlSenaAiaffima f • 90 

Così il Seno fecondo del Lato ^ C data g, 6%. 3 o. o. 

^lla Tang. feconda del ^ng^ C D ricercato g. 57. 1 4>. } 7> 

Avuta la notìzia dell'angolo A C D/arà facile il fapere la grandeZ' 
za dcirangolo D C B ì poiché , cafcando il perpendicolo C D dentro 




del Triangolo ^ fc fi. leverà il detto angolo A C D ritrovato gradi y 7. 
14'. 37\dall'angolo AC B dato gradi 8 j. 40^ o\ refterà l'angolo D 
C B gradi 2 8. 2 ^\ 2 5*. Quando poi il perpendicolo cafcaflè fuori del 
propofto Triangolo, quella differenza, che fi ritrova frali due angoli 
A C D, A C B, farà la grandezza dell'angolo D C B . Se^ 



15^ Della Trtgonometrìd 

Seconde Of eruzione Lineare per riconofcere TArto B C 

nel Triangolo ^ACB. 



Come il Seno fecondo ieW BCD ritroyato ^. 2 8. z 5 \ 2 3 n\ 

^l Seno fecondo deir^ng. ^C D ritrovato g- 57. 14. 37- 

Così la Tangente del Lato jC C dato ;. 6^. 3 o. o. 

%AllaT ang. del Lato B C ricercato . g.^^.^^. 43. 



8795 H7- 
54i*683. 

19209821. 

11817414. 



La prima Analogia è (lata dimoftrata nei Trohh 3. dcUi Rettangoli ^ 
e la feconda nella 7n^. ;. del Cap.6. 

« 

Prima Operazione Logaritmica per riconofcere T Angolo 
A C D, nel Triangolo Rettangolo A D C . 

L A fomma del logaritmo del Raggio^ e del Senìlogaritmo fecondo del lato 
oiC dato^ levato il Tangilogaritmo fecondo dell' udngploAdato^ Jarà il 
Tangilog aritmo Jecondo dell'angolo ^AC D ricercato . 

Efcmpio Logaritmico 



DelòenoMafflmo ^.90. o\ o^\ Logarit. 100000000. 

Del Lato ^ C dato g.6z. 3 o. o. SeniLfec. 9(^6^4405 6. 



**^^^' ■ ■■ ■ — — i1^—^M— ■»— ^ 



Somma delli detti Logarit. 19564405^. 

Deli ^ng.^ dato dafottrarfi y. y 4. 20. a Tàgiifec. 98 5 5 93 7^- 

■■ ' ' ■ ■ ■■ ■ ^ ■ ■ ■■■ > — ■ ■■ ■ ■ ■ ■ ■ 

Dell^^ng. ^C D ricercato ^. 5 7. 14. 5 7. Ti^ilfec. 98084680. 



-^'- — * r I ^ i- - ' ~ 



Seconda Operazione Logaritmica per riconofcere il Lato B C . 

SI faccia lajomma del Semlogaritmofecondo dell'angolo AC D ritrovato , e 
del Tangilogaritmo del lato AC dato : dalla detta fomma fi levi il Sentlo* 
garitmo fecondo deli angolo BCD ritrovato : il che fatto ti refi ante fari il Tan^ 
gilogaritmo del lato B C ricercato • 

Efempio Logaritmico. 



É^^mma 



DelP.A:ngolo^ CD ritrovato g-SJ-^^'iT^^* Senilogfec. 973 3^ J ^*- 
Del Lato sedato g.6z. 30. o. Tangilog. 1028^5233. 

Somma delti detti Logaritmi %ooi677%'Ì^ 

DeltUngolo BCD dafottrarfi g> 28 . 2 y ♦ 1 3 . Senilcgfec. 9944^9^7' 

Del Lato B C ricercato g, 49, 4y~j 5 . Tangi log. 100725768. 

Pro- 



lÀb. TerZiO , Gì/. VJL 

Problema Decimo. 



afy 



N 



Elli Triangoli sferici Obliquangoli colla notizia di due ^Angoli ^ edi quei 
Lato 3 cbefttruova aggiaceme alli detti angoli : riconofcere il terzo 
^nzolo. 



Nel Triangolo sferico Obliquangolo E F G(T avola 6. figura 1 2.J co- y^^, ^ 
nofciuti non folo li due angoli F , e G , ma ancora il lato F G , fi dee f^^ til 
riconofcere il terzo angolo E . 

Da uno degli angoli dati ^ come per efempio dall' angolo F fopra 
del lato oppollo E G fi fcgn i il perpendicolo F H . 

Trima Operazione Lineare per fapere la grandezza delf cingolo GF H 
nel Triangolo Rettangolo GHF . 



Come la TMg.fectmdsL deW^ng. G dato 

nAlSeno Mafflmo 
Così il Seno fecondo del Lato F G dato 

^lla Tang.fecondadeWu4ng. G F Hricerc. 



\\ 



g.^$.zo\ o"\ 

g, 90. o. o 

£ 55-50- o. 

g.6z. j. o. 



1059938 I. 

lOOOOOOO, 

5616021. 

5298^42. 



Quando il perpendicolo cafca dentro del Triangolo , come accade 
nelpreiente càfo , V angolo G FH gradi 62. 5'. levato da tutto Tango- 
Io G F E^ che fi fiippone gradi 85. 40'. il rcfiduo farà V angolo H F E 
gradi 23. 35\ Quando il perpendicolo fard fuori del Triangolo , la^ 
differenza fra li detti angoli farà l'angolo H F E . 

Seconda Operazione Lineare per fapere la grandezza delV angolo E . 



Come il Seno dell'angolo GF H ritrovato 
^AlSeno delVoingoTo HFE ritroyato 

Così il Seno fecondo delV^ng. G dato 
•/f/ Seno fecondo dclV angolo E ricercato 



g. 6z. 5\ o'\ 
^.13.35. o. 
^.43.20. o. 
g.yo.^6. 18. 



8856294. 
4000824. 

7*7573*- 
3293342. 



La prima di quefie Analogie re(la dimo Arata nel Trobl. 3. delli Ret- 
tangoli , e la feconda nella Trop. 6. del Cap. 6. di queffo Ltbro . 

Prima Operazione Logaritmica per riconofcere V Angolo G F H • 

LsAfomma del logaritmo del raggio^ e del Senilogaritmo fecondo del lato 
F G dato , meno il T angilogaritmo fecondo delVo^ngolo Gf dato , farìt il 
Tangilogaritmo fecondo delF ofngolo GFH ricercato . 

K k Efeni- 



158 Della Trigonometria 

Efempio Logaritmico* 



Del Seno Maffimo g^9^^ o\ o"^. Logarit. loooo^ooo-l 
Del Lato F G iatQ ^. y^.^o. o. Senil.fec. 97 494z8t 

Somma delti detti Logwrit. 1 97494187* 

Dell' ^4nt. G dato dafottrarfi ^.45.10. o . Tangil.i. 10015 ^'05. 

{pell'^ng. GFH ricerc. ^. dz. y. o. TangiLi. 97141481. 

Seconda Operazione Logaritmica per manifefiare 

l'Angolo E ricercato . 

SI faccia lafomma del Senilogaritmo. dell'angolo HF E ritrovato , e delSeni-^ 
logaritmo fecondo deW angolo G dato : dalUdettafommafi levi il SvnilogiU 
ritmo dell* angolo GFH ritrovato i f èrebi il re/lame farà il Senilogaritmo 
feconda dell' angolo E ricercato ., 

Efempio Logaritmico.. 



DelVnAngoloHP E ritrovato, j:»J'5S'- o\ Senilt^arit. 9*011497. 
Dell'amalo G dato ^. 43.10. o. Senilcg.fec. 98^175 7^. 

Somma delli detti Logaritmi 194659071. 

DeW^nz.G F Hdato da f attrarli g»^^* ft. o. Senilogarit. 99461702. 

Dell' ^ng. E ricercato g. 70. 46. 1 8. Senilogjec. 95 1 763 69- 



iW.k 41 



N 



Problema Undecimo. ' 

Elli Triangoli sferici Oblt'quangoh colla notizia deJli tre Lati, riconofcere 
qualunque tyfngolo . 



Nel Triangolo sferico Obliquangola A B C ( Tavola 6, figura 13.) 
JF/.**! j! ^<iXiz. notizia delli ere lati A B, B C, C A, fì dee manifeftare qualunque 
angolo , che fuppongafi debba eflere l' a ngolo C . 

Perche nella ioluzione del prefente Problema non ha luogo il per- 
pendicolo , li due lati A B , A C fi dovranno fare eguali al quadrante 
in E , & in D. Fatto quello dal punto A , come polo fi dovrà fegnarc 
r arco D E, continvandolo, finoattantochè fi unifca coli' arco B G nel 
punto F, Terminata quella operazione refterà formato il Triangolq 
FEC Rettangolo in E i e coU'angolo FCE {per hCorcll dellaTròp, 
2.ie/C4t^.2.)eguaIe all'angolo AC Bricercato. Ma perchè nel det- 
to Triangolo F £ C due fole parti refianoconofciutc; cioèrangolo fi 

ret- 
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retto (feria 7rop. 3. del Cap. 2.) Se il lato C E comp imento di C A ; per 
potere rìconorcerc la grandezza deir angolo C, è neceflàrio il mani- 
fèfìare la bafe F C > il che fi hxi adoperando la feguente regola . 

te 

Come quella differenza ^ che fi truova frh li Seni fecondi delh due dati Lati 

^llafomma delti fte^ Seni fecondi , 
Cost la Tangente della meti dell' Arco C B dato 

sÀlla Tangente della metk della fomma fatta dalli due sArcbi BF^FC. 

Dìmofir azione della prefente Regola . Nel Triangolo F D B Rcttango* 
loinD (per la i.delCap.^.) il raggio flà al Seno dell'angolo F ; come 
Rà il Seno dell' Ipotcnufa B F al Seno del lato B D . Parimente (per U 
flejia Trop. ) nel Triangolo F E C rettangolo in E\ la ragione del Seno 
maifimo al Seno dello fteffo angolo Ffarà quella dell' IpotenufaFC 

col lato C E : laonde (per V ii, del y . degli Elementi ) il Seno della bafe 

F B ftarà al Seno del lato B D compimento di A B ; come (U il Seno 
della bafe F C , al Seno del lato C E compimento di A C : (per la ra^ 
^one permutata ) il Seno di F B ftarà al Seno di F C i come ftà il Seno 
B D al Seno C E : (per la ragione compofla ) li due Seni di B D ^ e C E fla- 
ranno al Seno C E ; come li due Seni di B F , F C al Seno di F C : (per 
la divi/ione della ragione) la differenza fra li due Seni B D ^ C E al Seno 
di CE, ftarà come la differenza delli due Seni BF, CF, al Seno di 
C F i(per Pegualitk della ragione) la fomma delli due Seni B D , C E, fta- 
rà alla differenza fra li detti Seni ; come la fomma dclli due SeniBF, 
F C alla loro differenza : ma perchè (per la Trop. 7. del Cap. 6.) la Tan- 
gente della metà della differenza di due angoli , ò di due archi , fta al- 
la Tangente della metà della loro fomma i come la differenza fra li 
Seni delli detti angoli) alla fomma dell! fteffi Seni; ne fiegue, chela 
differenza fra li Seni delli due archi B D^C E compimenti delli due la- 
ti A B , A C^ ftarà alla fomma delli detti Seni B D , C E i come ftà la 
Tangente della metà della differenza delli due archi B F^ C F ^ alla 
Tangente della metà della fomma delli detti due archi B F, C F . Ma 

Krchè la metà dell* arco B C dato è la metà della differenza fra 
reo B F , e Tarco F C j eflfendo B C tutta la differenza fra li detti ar- 
chi B F) F C ; farà vero il dire , che la differenza fra li Seni delli compi- 
menti degli archi A B, A C ftarà alla fomma delli detti Seni ; come ftà 
la Tangente della metàjdeir arco B C dato, alla Tangente della me- 
tà della fomma delli due archi B F , F C : come fi dovea dimoftrare . 
Conofciuta la metà della fomma delli due archi B F , F C , farà fa- 

Kk2 ci. 
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rilc il fapcrc la grandezza del folo arco F C , badando in ciò il levare 
dalia meta della fomma delli due archi BF, CF la metà dell'arco 
B C dato ; perchè il refiduo farà V arco F C ricercato . 

Conofciuto r arco F C nel Triangolo Rettangolo F E C di più 
dell'angolo E retto, farà manifcfta la grandezza della bafe F C , e del 
Iato C E compimento di A C : laonde con quella regola , che fi è infc- 
gnatanely.ProW^m^ delli Rettangoli, ii porrà manifeftarc l'angolo 
F C E , il quale per eflere eguale all'angolo A C B , darà la grandezza 
del detto angolo AC Bricercato . 

Trinif^ Ofierazkme Lineare per fapere la grandezza delì'ofrco F C. 

NEL propofto Triangolo ABC fuppongafi , che T arco A B fia 
gradi 50. 2o\ T arco A C gradi 60. 2o\ T arco B C gradi 4.0. 2o\ 
In quello Triangolo fi cercai' angolo C. 



Cwne U diff. fra li seni i.delli due ^rchi ^B^^AC 
^lla fomma delli seni iMtlli detti Lati *AByAC 
Cùsì la Tangente della metà dell' ^rco B C dato g. 40. io\ o^ 
Mia TàgÀella metà delia fom delli due ^rchi B FyFC 



1433668. 

"3P754- 
5^7x680. 

19031481. 



Quefta Tangente nelle Tavole darà la metà della fomma delli pre- 
detti archi B F , F C , che farà gradi 70. ^g\ 37''; dalla quale levata la 
metà dell'arco B C , die è gradi ao. io''s il reftante farà la grandezza 
dcirarco F C ricercato gradi yo. 49'. ^y\ 

Conofciuto Tarco F C nel Triangolo Rettangolo F E C , per quel- 
lo, che fi è infegnato nel Troblema y . delli Rettangoli , fi potrà manifc- 
ftarc l'angolo F C E, il quale per efferc eguale all'angolo A C B,la no- 
tizia di quello baderà per riconofccre l' angolo A C B ricercato . 

Prima Operazione Logaritmica per fapercla grandezza 

deirArcoFC. 

VOtendofi adoperare li Logaritmi nella joìuzione delpropofìo Trobkmayal 
Logaritmo della fomma fatta dalli Sem fecondi delli due lati ^Bj u4C 
fido'brà aggiugnere il t angilogaritmo della metà del lato B C : dalla fuddetta 
jomma bifognerà levare il ìogarttma di quella differenza^ che fi truova fra li 
Seni fecondi delli predetti lati ^B^ ^C: ciò fatto ti refiduo jarà il Tangiloga- 
ritmo della metà della fomma fatta dalli due archi BF^FC . 

Efem- 
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Efempio Logarìtmico . 



Seno fecondo del Lato oiB 
Seno fecondo del Lato ^ C 



Somma delli detti Seni 



Dijjeren^fira li detti Seni 



Della metà del Lato B C 



g, 5 o. 20 . o^ 
g.6o.io, o* 



ZSt 



g. 20. IO. o. 



^383201 

4949555*. 



H332734. 



1453668 



Tangilogarit. 9 y ^49 8 3 1 



Somma delli s enix. di ^£,^C^cbei 11332754. Logarit. 7054334*. 
DellametàdiRC g. 20. io\ o^\ Tangilog. 95649831. 



Somma delli detti due Logaritmi 1 66 1 9 3 1 77. 

Dilla dijf. fra li Seni iJi^By^ Cy che è 1433*68. Logaritmo 61564485. 



Della metd della fom. delli due 
.Archi BF,FC g. jo. 59 . 3 7. • Tangilog. 1 04*2 8 69 2 . 

Seconda Operazione Logaritmica per avere la grandezza 
dell' Angolo F C E, nclTriangolo Rettangolo F E C . 

L^fomma fatta dai Tangilogaritmo deli* arco CEcùmpimentadixyfC^e 
dal Tangilogaritmo fecondo dell* arco F Q , tneno il logaritmo del raggio^ 
Jari il Tangilogaritmo fecorido dell'angolo FCE ricercato . 

Efempio Logarìtmico. 



Dell* ^r co C E 
Dell'arco F C 



g. 29. 4o\ o"*. Tangilog. 97 5 5 5 846. 
g. 5 o. 4^. 3 7, T angli, fec. 9911 0496. 



Somma delli pt eietti 

Del Seno majjvno dafottr.xrfi 



Dell'angolo C ricercato . 



I ogaritmi 19 66661 4^ • 
^.90. o. o. Logaritmo 1 00000000. 

'— ^ »■■■■ . ■■ Wi I ■ I iWi— — ^ 



g. 62. 20. 47. Senilog.fec. 96666542. 



annotazione * 



•» 



COnofciuta lagrandezza delPàngote C , per manifeftare li due al- 
tri angoli B, & A, bafterà fervirfi del 6. Trob. di quefto Cap. ogni 
qua! volta però fofiTe nota la fpecie di quegli.angoli,che fi ricercano; 
cafo poi che folle dubbia larpecie defli detti angoli A , e B, bifognerà 
adoperare il perpendicolo fegnato da quell'angolo , che fi ricerca fo- 
pra del lato oppofto, per avere li due TriangoS Rettaagoli fatti dal 
perpendicolo, ambidue capaci di foiuzionc, come fi è avvertito in- 
torno alli Triangoli Rettangoli , Pro- 



%6% 



Della T^rigon9metrm 



N 



Problema Duodecimo. 

Elli Triangoli Sferici Obliquangoli conofciuti li tre angoli , fi dmno ma^ 
nife/lare li Lati . 



fi. 6 



$^ Nel Triangolo sferico Obliquangolo ABC (Tav. 6. fig.6.) colla no* 
• tizia dcUi tre angoli A, B, Q fi dee manifeftarc qual fi fia delli tre lati 
AB,BC,C A. Da un* angolo del Triangolo, come per cfempio 
dall'angolo A fopra del lato oppoflo B C fi noti il perpendicolo A D^ 
il quale può cadere dentro , e fuori del Triangolo ABC. Ma perchè 
regnato il detto perpendicolo, li due Triangoli Rettangoli BAD, 
D A C fi trovano incapaci di (bIuzione,per eflere in quelli conofciute 
due foli parti, che fonol* angolo retto, & un'angolo obliquo, cioè 
r angolo B, e l'angolo C ; per quella cagione nella foluzione del pre-» 
fente Problema fi ricerca di rendere conofciuta urf altra parte nclli 
detti Triangoli Rettangoli , cioè li due angoli obliqui B A D, D A C ; 
il che ballerà per fare ì' intera foluuone del prefente Problema . 

Trima Operazione Lineare^ quando il Terpendicolo cafca 

dentro del Triangolo . 

SUppofto adunque , che nel dato Triangolo ABC, l'angolo A 
fia gradi 1 20: l'angolo B gradi 37. io': e l'angolo C gradi 45. 2o'> 
r operazione farà la feguente . 



Come lafomÀelliSeni lÀelli due ^ng.B^e C dati 

^ quella diff. che fi ritroyafra li detti Seni 
Così UTangJellamitÀdell'^ng. Spedato g.iio. o\ o\ 

Mia Tang. della metà della differen^iafragli 
otngoliB v4DjD^ Cy che farà g. ^.11. 10. 



939005. 
173x0508. 



10843 ($9. 



Seconda Operazione Lineare , quando il Terpendicolo 

cafcajuori del Triangolo. 



Come la diff.fra li SeHil. degli Ui^. B^eC 

MUfomma delli detti Seni 
Così la Tang.della metà deW angolo B^C • g.iio. o\ o^\ 

u^llaTang. della metà della fmnma delli due ^n* 
golìB^CyC^D g. 87. 55. 47j*7^^5Ìy94- 



14998^x5 
17320508 



:i 



mmam» 



Di- 
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Dima/frazione della prefcnte analogia . Il Seno deli' angolo BAD 
(per la Trop. 6. del Cap. 6. ) ftà al Seno dell'angolo D A C > come il Seno 
del compimento dell'angolo B al Seno del compimento dell'angolo 
C > laonde ^ copforme fi e dimoflrato nel Problema antecedente , la 
fomma fatta dalli Seni del compimento delU due angoli B , e C ftarà 
alla dilFerenza delli detti Seni ; come la fomma delU§enidelli due an- 
goli B A D, D A C, alla loro differenza : ma la fomma delli Seni delli 
due angoli B A D , D A C (per la j. del Cap. 6. ) ftà alla differenza fra li 
detti Seni , come la Tangente deUa metà della detta fomma ^ alla^ 
Tangente della metà della differenza : ne fiegue ( ptr V 1 1. del^. degli 
Elementi) che la fomma fatta dalli Seni fecondi delli due angoli B,e C 
flarà alla differenza fra li detti Seni > come (là la Tangente della metà 
della fomma delli due angoli B A D , D A C , cioè Y angolo B A C da« 
to , alla Tangente della metà della differenza fra li detti angoli: co« 
me fi dovea di moflr ar e .. 

Se adunque farà conofciuto noafolo tutto Tangolò B A C, ma an-* 
cora la differenza delle fue parti,che fono li due angoli B A D ^ D AC, 
con levare, òpure con aggiugnereladettadificrenzaaUa metà dell* 
angolo B A C; ne verrà la grandezzadeUi due angoli ineguali BAD, 
DAC: il che baflaper rendere capaci, di ibluzione li due Triangoli 
Rettangoli B D A , C D A; la quale dari la graadezza delli tre lati 
A B, B C, C A ricercata .. 

Operazione Logaritmica per mani fefbre li. due Angoli 

BAD, DAC. 

OUandoJtnìoleJfefarela foluzione del prefme Troblìsma^ adoperandoli 
logaritmi^ farà riccejjario di far e la fomma del logaritmo della differen^ 
zajra li Seni fecondi delli due angoli B, e C datile del Tangilogaritmo dettame^ 
ta dell'angolo B^C ^parimente dato \ levando poi dalla fuddetta/òmma il lo^ 
garitmo delli due Seni fecondi degli angoli B^cC : perchè il rejlantefarà ti Tan^ 
gilogaritmo delta metà di quella differeK^ay ebeji ritrova fra li due angoli 
Bk4D^Dk4C. 

Efempio Logaritmico •. ^ 

Seno fecondo deW^ngoU B ^. $7. io\ o'\ 1 79<588iy. 

Seno fecondo dell'angolo C ^.45.20. o. | 7029810. 

Somma delli detti due Seni fecondi 14998^2 y 

pifferem^afra lì de tti SenTfécondì " 




2(3'4 
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Della diff'/ra li Seni i.degli^ng.Bye C 939005- l^arit. 597x^^79.! 

Della m^tà dell' ^niolo B^C Jf. i »o. o\ o^ Tangilog. loi j 8 5 606. \ 



Somma di quefii 

Della fom, dilli Seni i. degli oingE^e C 



Logarit. i^t 112185. 
i^99%6zy Logarit. 71760515. 



Della metà della differenzia degli «^n- 
goUBsA DyD^C g* d,n.^o> Tangilog. 90351770.. 



Qucftamctà della differenza fra lidueangoliB A D, D AC fot- 
tratta dalla metà di tutto l'angolo B A C gradi 60. darà l'angolo mi- 
nore D A C gradi 53.58'. 40''. La metà defia detta differenza aggiun- 
ta ali] gradi 60, darà V angolo maggiore B A D, che farà gradi 66. 1 1\ 
2o'\- il che fi conofcerà dalli Seni fecondi delli due angoli B^e Qli qua- 
li (^«^ ia 6. delCap.6.) fono proporzionali colli Seni degli angoli BAD, 
DAC: laonde cffendo il Seno fecondo dell'angolo B maggiore di 
quello dell'angolo C ; ancora Tangolo BAD farà maggiore dell' an- 
goloDAC. 

Terminata quefta Operazione nelli due Triangoli Rettangoli 
B A D , D A C di più dell' angolo retto faranno conofciuti li due an- 
goli obliqui: laonde, colla regola prefcritta nclTrobìema i y . delli Ret- 
tangoli , fi potranno manifeflare li due lati , A B^ A C,che fono le ba- 
fi delli due Triangoli Rettangoli : parimente adoperando la regola^ 
del TroW^mii 1 5. delli Rettangoli , fi potrà avere la notizia delli due 
lati B D, D C , che nel noflro cafo fono le parti di tutto l' arco B C : e 
con ciò refterà terminata la foluzionc del propoflo Problema, che è 
V ultimo degli Obliquangoli . 
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TAVOLA 

DE CAPITOLI 

LIBRO PRIMO. 

CAP. L ¥ Ktr eduzione atta Trigonometria png. 9 

CAP. II. \ Divijionc della Trigonometria. H 
CAP. III. Cognizioni necejjarie da Japerji da quelli ^ che penfano di ap» 

plicarji allo ftudio della Trigonometria . 1 2 

CAP. IV. Diffinizioni fpettanti alla Trigonometria Tiana . 14 

CAP. V. Regole fondamentali per determinare le Corde di tutti gli %//r- 

cbi minori del Semicircolo. 26 

CAP. VI. Regole fpettanti alla compo/izione della Tavola delle Sotte fé 

CAP. VII. Fondamenti fpettanti allacompoJìzionedellaTavola delti Seni 

j^ P^g' 44 

CAP. VIIL Tropoftzioni fondamentali per comporre la Tavola dt Ili Seni 

pag. 46 

CAP. IX. alcune Regole prattiche fpettanti alla compo/izione della Tavola 

de Ili Seni per tutti gli ^rcbi del Quadrante . 5 6 

CAP. X. Trincipf , e Regole fondamenfali fpettanti alla Tavola delle Tan^ 

genti . 60 

CAP. XI. Fondamenti fpettanti allaTavola delle Sedanti. 64 

CAP. XII. "Principi per formare la Ta vola de Ili Seni Inver/t , ò Saette . 66 
CAP. XI IL Ufo delle Tavole Trigonometriche nella joluzione delhTrian* 

golf . 67 

CAP. XIV. Delle Tavole Logaritmiche » " 70 

CAP. XV. Dell' efsenza delti Logaritmi . 73 

CAP. Xy I. Di quele proprietà , che appartengono alla Trogrefjtone Geome^ 

trita . . 74 

CAP. XVII. Troprietà fpettanti alla Trogrefpone aritmetica. 77 

GAP. XVIII- Quale fia quella determinata Trogrefpone^ tanto Geometrie a , 

quanto ^Aritmetica ^ fopra della quale refi ano fondati li 

Logaritmi . 8 1 

CAP. XIX. Compo/izione delle Tavole Logaritmiche. 83 

L l CAP. 



CAR XX. CùmpoftzAonedclC4Mmù%mtmkofp€tt4^^^ 

luti pag. 84 

CAP. XXI. sAkune più principali Troprictà fpemmi alli Logaritmi 

p^g' 88 

CAP. XXII. Compofizione dì quei Logaritmi ^ che appartengono ali Nume^ 

ri ^oluti . 95 

CAP. XXIII. Compofizione di quei Logaritmi y che appartengono alli gradi 

del Circolo . 1 04 

CAP. XXIV. Spiegazione di quelle Tavole Trigonometriche ^ le quali fi 

truovanò n^lf^eJkmB TratLota ^ I oq 

CAP. XXV. T>ato qualunque ^/irco ^ò Angolo , nella Tavola degli ^rcbi^ 

truiyyare quel Seno , Tangente , Seccante ^ é-c. che gli cor-» 

rifponde . i H 

CAP. XX VI. Dato qualunque Seno ^Tangente^ Seccante, Logaritmo^ étc. 

manifeffare queir Arco , quelV A ^golo^ che gli corrijpon^ 

de. 117 

CAP. XXVII. Dato qualunque Numero >^JjolutOy manifijìare ilJuoLo^ 

gaitmo. 120 

CAP. XXVIIL/?«fo un Logaritmo y manijeflare ilfuo numero corrijpon^ 

dente ^ 12,6 

LIBRO SECONDO. 

CAP. I. ^ Tseg azione di alcuni Termini fpettanti alla Trigonometria 
4j 'Piana. 134 

CAP. IL Teoremi Lineari per li Triangoli Tiani . 13^ 

CAP. III. Teoremi Logaritmici jpettanti alli Triangoli Tiani . 1 43 

CAP. IV. 'Problemi [peti ami alta Joluzione delli Triangoli "Piani Rettane 

gali . 1 47 

CAP. V. Troblemi fpettami alla fi)luzionedelJiTriangoli Tiani Obliquane 

goli. 161 

LIBRO TERZO. 

CAP. I. "rxijjf'iiai/owi fpemmi alta Trigommema sferica . i8; 

CAP. il. 1 J alcune Tropo;ìzionincce/far te piT dfmof rare quelle He^O' 

le,cbeappartengonoalU jdui^one delU rrtsngolt Sferici 

Pag. I *^ 
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C AP. in. 'PropofnÀùm fondamentali fpettanrì alla foìuzìohe delli Triatu 

gpli Sferici Rettangoli. 2oj 

CAP. IV. Tropo/tzJo^i flettami al'ti folHzJom dtìliTriangoli Rettangoli ^ 

cmforme g/* Inje^amcmi dei Nepero . 213 

CAP. V. Trobìemi jpettami alla jotuzione deUtTrianguli Sferici Rettatu 

gali. ' ■ 220 

CAP. Vi. Tropofizianf fondamentali fpett ami alla foluzione de/lt Trian- 

golf Sferiti Obliquangoli . 237 

CAP. VII. Troblemi fpetcamt alla foluzione delli Triangoli sferici Obli. ' 

^uaoioli. 24» 
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TAVOLA 

DELLI PROBLEMI 

Spettanti alla Toluzlone di qualunque 

Triangolo . 

Ter li Triangoli Timi Kett angoli. 

Problema Primo. 

y •^ Onofciuta P Ipotenufa , & un^ ofngfjio aggiacente alla detta TpùtenU'* 

Pi. t. V-^ y^: manifcftarc quel Lato, che fi truova oppoilo al dato An- 
golo pag. 147 

Problema Secondo. 
Data r jpofcnufa , & uno de/lì due J ati . manifeftarc queir Angolo , 
che il truova oppodo al dato Lato. X49 

Problema Terzo . 
tM^.^. Conofciuto un latore" un'^Angolo adiacente al detto Lato : manifeftarc 
i^x.i. r Ipotenufa. iji 

Problema Quarto. 
Conosciuto un LatOy e ringoio aggiacente al detto Lato: manifeftarc Y al- 
tro Lato. 15 j 

Problema Quinto. 
Colla notizia deìli due Lati: manifeftarc gli Angoli Acuti. 154 

Problema Sefto. 
Colla notizia di un Lato^ e dell'angolo oppojlo al detto Lato: manifefta- 
rc T Ipotenufa i)^ 

Problema Settimo. 
TMt,.^. Conofciuto un Lato , 6' un' angolo oppo/lt^ al detto Lato : manifeftarc 
i^jj-«- l'altro Lato. 157 

Pro- 
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Problema Ottavo J 
Colla notizia delli due Lati: manifcftarc V Ipotcnufa pag. 159 r^:^. 

Problema Nono. 
Conofciuta Vjpotcnufa 3 é un Lato : riconofccrc V altro Lato • 160 ^*^- 3^ 

Problema Decimo. 
Conofciuta la Bafe^ & un'angolo: manifcftarc qucl Lato^ chcfi truo- 
va aggiaccate al detto Angolo « 160 

Problema Undecimo. 
Colla\notìzia dell' Ipotenufa ^ e di un Lato : manifcftarc la grandezza 
di quell'Angolo 3 che fi truova aggiaccate al detto Lato x6o 

Problema Duodecimo. 
Conufciuti li tre ^Angoli : manifeftarc li tre Lati. 161 

Problemi fer li triangoli Piani Obliquangoli . 

Problema Primo. 

COnofciuti due Lati con un ^^igolo oppofto ad uno delH detti Lati , e Tmv. 3* 
U fp^cie dell' ^Itro ,ytngolo oppofto all' altro LatO: notificare , non ^^*'*' 
folo l'altro Angolo oppofto all'altro Lato dato , ma ancora 
r Angolo Verticale, e la Bafe. 161 

Problema Secondo. 
Colta notìzia di due otngoh^ e di, un Lato oppofto al li detti angoli: rico- rav.ù 
nofcerc quel Lato y che fi truova oppofto all' altro Angolo ^^4. ' 

pag. 1 6^ 

Problema Terzo. 
colla notizia dfdue Lati^ e dell Angolo /Perticale: riconofcere non folo j*^^ j; 

li due Angoli aggiaccati alla Bafe, ma ancora la ftelfa Bafoi^^-4- 
pag. 1 66 

Problema Quarto. 
Conafcit4ti due Lati^ e /' angolo Ferticate ^ j'enza che preceda la cognizione tav. 3; 
degli angoli aggiacenti alla Bafe: manifeftare la fteffa Baie. 169 fS'6. 

Problema Quinto. 
Suppofta la notizia ds:lli tre Lati : riconofcere la grandezza degli An- ^^^ , 
goli. lya/^^.r 
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Problema Scfto, 
r*v.|. Coìta notizia duìlì ire Lati : ricoiiofccrc la grandezza degli Angoli , 
fg-7^ fcaza r ajuto della Perpendicolare pag. 174 

Problema Settimo . 
Tdv. j. Tutti li fropq/fi Trohlemi fpcttanti al/i Triangoli Tiani Obltqu angoli ^Jtfonn$ 
fii' *• fcioglicre con quei Troblemi , che fono fiati ajfegnati per li Triangoli 

Tiani Rettangoli. lyó 

Problema Ottavo. 
Tmv.^. Qualunque delli propofli Troblemi fpettanti alli Triangoli Ttani è capace 
^^•^•' di j'oluzJone adoperando la Scala ^ tlCompaJJo^ & il Semicircolo . 178 

Problemi jl^er li T^ riangoli Sferici Rettangoli. 

Problema Primo. 

Olla notìzia della Bafe , e di un' Angolo aggiacente alla detta Pafe : 

manifcftare quel Lato, che fi truovaoppofto al dato Angolo 
pag^ 220 

Problema Secondo . 

Conosciuta la Bafe ,' 6" uno degli xAngoli aggiacenti alla detta Bafe : mani- 
feflare quel Lato^ che fi truova aggiacente airAngolo dato .222 

Problema Terzo. 
Colla notizia della Bafe^ e di un' ^Angolo aggiacente alla detta Bafe: rico- 
nofcerc T altro Angolo Obliquo . 223 

Problema Quarto. 
Colla notizia della Bafe^ e di untato: manifcftare quell'Angolo, che 
fi truova oppofto allo ftefio dato Lato. 224 

Problema Quinto. 
Conofciuta la Bafe^ é un Lato: manifcftare quell'Angolo, che è ag- 
giacente al dato Lato. 225 

Problema Sefto. 
Conofciuta la Bafe^ & un Lato: manifcftare T altro Lato- ^^^ 

Problema Settimo. 
Comfciuto un Lato , e V angolo aggiacente al detto Lato : maniicftaro 

r altro Lato oppofto air Angolo dato . ^ ^ *7 
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^ iProblema Ottavo. 

Conofciutù un LafOy e ringoio aggiaame: manif eftare TAngoIo oppo- 
Ao al dato Lato. ^.^ 228 

Problema Nono . 
Colla notizia di un Lato , e dell'Angolo aggiaeeme al detto Lato : ricoflofccrc 
laBafe. 229 

Problema Decimo. 
Conofciuto un Lato^ e V Angolo oppo/lo al detto Lato : manifcftarc T altro La- 
to di ipecie conofciuta. 230 

Problema Undecimo. 
Colla notìzia dt un Lato , e di queir Angolo , che fi truova oppofloal detto L a^ 
to : manifeftare la Bafe conofciuta nella fua fpecie • 231 

Problema Duodecimo. 

Suppofla la cognizione di un Lato ^ e dell' ^Angolo oppoflo al detto Lato : mani- 
fcftdrc r alerò Angolo di fpecie conofciuto • 232 

Problema Dccimoterro . 
Colla notizia delli due Lati : manifefiarelaBafe. 233 

Problema Decimoquarto ^ 
Colla notizia delli due Lati: riconofcere gli Angoli Obliqui. 234. 

Problema Decimoquinto . 
Colla notizia delli due angoli Obliqui : manifeftare la Baie . 2 3 y 

Problema Decimofefto. 
Conofciuti li due oin^i Obliqui ; manifeftare li Lati oppofti alli detti An- 
goli. 2^6 

Problemi Jpettanti alla foluzJone delli Triangoli 

Sferici Obliquangoli • 
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Problema Primo . 

OIU notizia di due Lati ^ ed' un' yAnzpìo oppoflo ad uvo delli dati tati: ri- ttv,*. 

conofcere quell'Angolo, che <ì truova oppofto all' altro Lato; fi- ì' 

purché del detto Angolo ricercato ccfti conofciuta la fpecio 
(>ag. 242 
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Problema Secondo.' 

T^v. t. Colla notizia di due Lati ^edi un' singolo oppoflo ad uno detti dati Lati : mani- 

H'^' fcftarelaflg^, pag. 244 

Problema Terzo. 

Suppofta la cognizione di due Lati^ e di uno di quegli yfngoli , che fi truovano 
oppojli alli dettt Lati : riconofcerc l'Angolo V erticalc . 2±6 

« Problema Quarto. 

Tav.^. Dati due Lati yeFiyfngolo perticale comprejo dalli detti Lati: manifeftare la 
fi&'7' Bafe, 247 

Problema Quinto. 
y,^^ ^^ Suppofia là notizia di due Lati , e dell* Angolo perticale: manifcftare gli An- 
fig. & ' goli aggiacenti alla Bafe . 249 

Problema Sefto. 

Téiv. 4. Conofciuti due angoli , & uno di quei Lati ^ che fono oppofli alli detti Angoli : 

^^' ^' manifcftare V altro Lato oppolto air altro Angolo dato ; purché 

del detto Lato lia conofciuta la fpecie . 251 

Problema Settimo. 

Tav, 6. Conofciuti due ^ngoli^con uno di quei Lati , chtjono oppofti alli predetti oingo^ 
fg. IO. ij . manifcftare quel Lato , che iì truova aggiacentc a^gli Angoli I 

dati. 252 

Problema Ottavo. 
Tav,6. Colla notizia di due angoli ^ e di un Lato oppojìo ad uno delli detti singoli : 

^^' *°- manifcftare il terzo Angolo . 2 j j ^ 

Problema Nono. I 

r 4 V. €. Colla cognizione di due ^ngoli^e di un Lato copre fo dalli detti angoli: mani fe^ 
^'^•'" tìare gli altri Lati. 255 

Problema Decimo. 
Tatt. 6. Colla notizia di due yfngoli^e di quel Lato ^ cbejlà aggiacente alli detti v^ngo^ 
fS' ^ - li : riconofcerc il Terzo Angolo . 257 

Problema Undecimo. 
Tav.6. Colla notizia delli tre Lati: manifcftare qualunque Angolo J 25 

h' li- 

Problema Duodecimo. 
Tav. 6. Conofciuti li tre oéngoli : manifcftare li Lati . 2 62 
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TRIGONOMETRICO 

LINEARE, E LOGARITMICO 

Per tutti li Gradi del Quadrante , 

C^lCOLoiTO 

CON IL RAGGIO PER LE LINEE 

Divifo in looooooo. 

E PER LI LOGARITMI 

In loopoopoo. 
Raggio Lineare xqpoc^ooo. 
Raggio Logarit. x oooooooa 
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574^2787 
572986886 



Gli 



51 



) 



SeniUg. Tétfigihi. 



99999541 



99999538 
99999534 
99999531 



99999528 

99999525 
^9999522 

999995x9 
99999516 

^99995^3 

99999509 

99999506 
99999503 



99999500 
99999497 
99999494 



99999490 
99999487 
99999^84 
9999948 X 
99999477 
99999474 



9999947 X 

99999467 
99999464 



9999946 X 
99999458 
99999454 



99999451 
99999448 



*-!i:^ùiii 



99999441 

99999437 
99999434 



9999943' 
99999427 

99999424 

99999420 
999994x7 

99999413 



99999410 
99999406 
99999403 



99999399 

9999939<J 
99999392 



99999389 
9999938$ 
99999381 



99999378 

99999375 
9999937 2 



99^9368 
99999364 

990993^ 



99999357 
99999353 
99999349 



999ÌP9346 
995^342 
99999338 



X 18 37273 3 



1x8358278 
XX8343872 
1x83295x3 



1183X52OX 
118300936 
1182867x8 



118272547 

s 18258421 

118244342 



1x8230307 

1x82x63x81 

1x8202374 



1x8x88475 
1x8x746x9 
1x8x60808 

"118147041 

1I81333I7 

1x81x9636 



118x05998 
1X80924Ò3 
1x8078850 

XX 8065 340 
11805I87X 
118038444 



X 18025058 
118011714 
XX 7998410 

"1x7985x47 
117971924 

H795874I 



217945599 
11793249$ 
1179 19432 



117906407 
li 789342 1 
117880474 

"117867566 
1x7854696 
11784x863 

■x#7829o69 
1x7816362 
117803592 



X17790910 
117778264 
'5776565$ 



1x7753083 
117740547 
XX 7718047 



117715583 
117703x541 

IX 769076 X ; 



117678403 
117666080 

1176^3791 
117641539 , 

117619320 ; 

n76t7i3$ 



1176649851 

ti 7 5f 2868 
f 078 5 



J^IIIX 



ittm 



Seno* 



'74JM 

X7743* 
180341 



rt}*49 
It6i58 
1 



191^4 
194W3 

«97791 



200699 
2Pj6o8 



209424 
211352 ' 



218x49 

2JHOJ7 



226873 

2it978l 
^232690 

*3S598 
238^06 



244322 
247230 
2.50138 

253046 

*y59J4 
2588Ò2 



261769 
264677 
267585 

*7<HI>i 
273401 

276^09 



279216 

282124 

J.85030 



28;940 
290847 



196<^2 
299570 
302478 



305385 

308293 
jiiaoo 



314108 

3x7015 
J19922 

3*28304 

3^J237 

a3XS5i4< 
334459 
(736df 

a4«i73.. 

343181 

34^88 

!d£90| 



Ttogenic. 



«745 jx 
«774^ 

rtojTo 

X83280 
286^90 
100 



i**i 



192010 
194920 
«97830 
200740 
203650 
206560 



m 



209470 
212380 
215291 

218201 
221 III 

214021 



226932 
229842 

*3>7S3 
235663 

*38f74 

H439S 
247305 

2 50216 

253127 
256038 
258948 



26x859 
264770 
267681 



270592 

. 273 J03 

*7<^4'4 



2793*5 
282236 

285148 
288059 
«90970 
2 93882 

*9«79i 
2199705 
30A616 



305528 
308439 



314*^53 

3 «7 «74, 
320086^ 



3225^98 
325910 
J 28822 

33«734j 
334646 



340471 

3433^3 
346295 

349*08 



Secante* 



10001523 
10001574 
1000x626 



100Q1679 

10001733 

1000 1788 



10001843 
1000185^ 
10001956 



X0002014 
1000Ì073 

ai 



10002194 
10002255 



20002380 
10002444 
1000250^ 



X0002575 
X0002041 
10002708 



X0002776 
10002845 



XOQ02986 
10003058 
10003x3 



X0003203 
10003x77 
X0003352 



X0003428 
X0003505 
X0003582 



10003660 
XQ003739 
100038119 



X0003900 
X0003982 
10C04065 



XQ004148 
10004231 
10004317 



1P004403 

1Q004490 
10004578! ^ 

10004667 
100Q475ÒL 
XC004846 



10Q04937 
IQ005029 
2C005112 



Ì0005215 
10005309 
10005405 



10Q05501 

K>oo559< 
20005696 



10005795 
XO005894 
10005994 
10006095 



824x8553 
•M90332 
82560943 



82630424 
826988x0 
82766x36 



82832434 

«*897734 
82962067 

83025460 

83087941 
«3M953<$ 



83210269 
83270163 

83329243 



«^33875*9 

83445043 
8350180 



83557835 
83613x50 
83667769 



8372x710 

837749** 
83827620 

83879622 
8393x008 
g398x793 

8403x990 
8408x6x4 
84130676 



84179190 
84227168 
8427 4621 



84321 561 
84367999 

04413944 



84459409 
84504402 

84548934 



84593013 
84636649 

84679850 



84722620 
84764984 
84806932 



84848479 
84889632 

84930398 



mf^ 




84970784 
85010798 
85050447 



85089736 

85x28^73 
85167264 



852055x4 

85*43430 
852810x7 



853x8281 
•W55*a8 
85391863 
85428x91 



Tém^iU^, 



824x92^x5 

8249x0x5 

8256x61^ 

8263XX53 
82699563 
827669x2 

82833234 
82898559 
829620x7 

'83026335 
83088842 
83x^0462 

832XX22X 
83271x43 

83330240 
83388563 
8344<Jxo5 
83502895 

83558953 
g36i4297 

83668945 

837229x5 

83776223 

83828886 

'838809x81 

8398315* 

8403338X 

84083037 . 
841.U132 

84180679 
84228590 
84276x76 

84323150 
84369522 
84415603 

8446x103 
84506X3X 

84550^^99 

84594814 
84638486 

8468x725 



847*4538 
84766933 
84808010 

84850505 
8489109^ 
84931502 



84972928 
8.50x2982 
85052671 
8^5092001 

85130978 
85x69610 

8-tio790i 
85245860 
85283490 

853*0797. 
85357787 
8)304466 

85430838 



■ I <ii' ' ' ■ 



' 




3* 
ii 

30 
19 

jA 

*7 
16 

»3 

2X 
20 

i2 
18 

17 

M 

Ji 



11 

XI 

IO 

9 
8 





5 




4 




^^'■■■^ 




J 


* 


2 




X 









m» 


gT 


88 



Seno 



9993477 

9998426 



9998321 
99982(^7 
5^998212 



Tangente. 



(728995xd 
5<^3Jof896 
55441^167 



9998157 
9998 IO I 

9998044 



999798<J 
99979*7 
9997857 



9997805 

9997745 
9997^3 



$4S5i3003 

537085875 
528821091 



9997620 

999755<J 
9997491 






99974*5 
9997359 
9997*9* 



9997224 
9997155 
9997085 



9997014 

999<^943 
9996871 



999Ò798 
9996724 
9996649 



9996573 
9996496 

99964x9 



9996341 
9996262 
9996182 



9996 lOX 
9996019 
9991936 



9995853 

9995769 
9995684 



9995598 
9995511 
99954*4 
9995336 
999J*47 
i?995i57 



9995066 

9994974 
9994881 



999478I 
9994694 
9994599 



9994503 
9994406 

9994308 



9994209 

9994109 

9994009 

^g993908 



520806726 
5x3031566 
50548^059 



498157264 
491038806 
48412084X 



477395014 
470853430 
464488620 



458*9351* 
45226x407 
44^385956 



44066XX32 
43508x216 

429640773 



4*4334639 

419157899 
4x4x05876 

'409x741x6' 

404358375 
399654605 

39505894^ 
390J677XX 

386x77381 



381884593 
377686x30 

373578917 



3695600x1 
365626592 
36177 5962 



358005533 
354312825 

350695458 
34715x150 
343<577709 
3402730*9 



336935089 

333661945 

{ 3045x727 

3*7302637 
3242x2946 
321180988 



318205160 
3x5*839x6 
312415767 



309599280 

306833070 
304115802 

301446189 
298822986 

296244^ 95 



Secante. 



57*986885 
5635946x9 

554505345 



545704635 
537178962 

5*8»X 5637 



520902722 
5x3x290x7 
505583965 



498*576*3 
491140620 
484**4Xio 



477499738 
470959^8 
464596253 
458402599 

45*371949 
44^49795* 

440774583 
43519^1** 

424452454 
419277168 

4x4226500 



409296295 

4O4482O09 

399779694 



395185489 
390695709 
386306834 

382015500 

37781849* 

3 7371*734 
369695282 
365763318 

1914143 



358x45x68 

354453915 
350838003 



347*95150 
343823x63 

340419939 

337083453 
3338x1763 

330603000 



3*7455365 
324367x29 

12x336626 



3x8362252 
315442463 
3x2575770 



309760737 
30699598^1 
304280x69 

3016x20x0 
298990263 
296413726 



2937XX055 

29x220047 

288770888 

>86362133 



29388x241 
291391688 

*88943984 
286537083 



99999338 
9999931^ 
99999*94 



-«■ 



99999*71 
99999*47 
99999**4 



99999200 

99999175 
99999150 



999991*5 
99999x00 

99999074 



99999047 
999990*1 
99998994 



9999899^ 

99998939 
999989" 
99998882 

99998853 
99998824 



99998794 
99998764 
99998734 



99998703 
9999867* 
9999864X 



99998609 
99999577 
99998544 



9999851* 
99998478 

90998445 
999984x1 
99998376 

9999834* 



99998300 

999>827X 
9999^^*35 



99998199 
99998162 
999 98125 

99998088 
99998050 
99998012 

99997974 
99997935 
9999789^ 

99997856 

99997817 
99997776 



99997736 
99997695 
99997653 



99997612 
99997570 
999975*7 



99997484 
9999744* 
99997398 

922JZÌH 






1x7580785 
X 17508981 

1x7438351 



X67368847 
11^300437 
1x7*33088 

*XX7X69765 
1x7x0x441 
1x7037083 



XX6973665 
1x6911x58 
1x6849538 

"1x6788779 
1x67*8857 
1X556975 X 



XX66x 1437 

116553895 

116497105 



1x644x047 
1x6385703 
^ix6yio£j 



1x6277085 : 

1x6223777 

X16X71114 



XX6XX9082 
X 16067664 

X 160 16848 



XI 59666 19 
XX 59x6963 
II 5867868 



II58I932I 

XX577I310 

X15723324 



XI 56768 50 
li 56303 78 { 
1 1558-4397 

""553889; 
1x5493869 

115449JOI 

Vi 5405 186 
XL5361514 

115318275 



XI5275462 
X15233067 
1x51911080 

"x 15 149495 
XI 5108304 
XX 5067498 
X I 5027072 
1149870x8 

1149473*9 
"l 14907999 

1x4869022 
114830390 

"x 14792098 1 

114754140 

1147 16 5 IO 



IX 467920 j 
1 14642213 
114605534 
il 4559»** 




^m 



54 



1 G. 


1 


I •• 











I 




2 


4 
S 


6 


• 


7 
8 


9 

IO 




li 




12 




»3 


V 


i6 


t 


- 17 


i8 




«9 

IO 




21 




22 




*3 

26 



27 
28 
29 



30 
31 

3* 



331 

34 

15 



3<5 
37 



39 

40 

Jil 
4^ 

43! 

4J 
4Ó 

JZ 



48 
49 
SO 



51 

il 



54 
55 
56 



57 
58 
59 

«o 



Seno. 



548995 
351902 
354809 

3577 «<5 
360623 

3<53530 



3664J7 
3<59344 
372251 



37P58 
37806J 

380971 



383878 
38678 j 
38^ 



392598 

395505 
398411 



401318 
404224 

40713' 



4^0037, 

4"944 

415^50 



4»8757 
421063 

4M5^9 



427475 
430382 
4 33288 

43<5i94 
439100 

44 2006 

444912 
447818 
4 50724 



453<J30 

4$6J3« 
459442 



462347 

4^55253 
468159 



471064 

473970 
476876 



479781 
482687 

485592 



tangente* 



488498 
491403 
494308 



497214 
500119 
503024 



505929 
508835 

5 "740 
514645 

507550 
520455 



■«h 



349208 
352x20 

3550Ì3 



357945 
360858 



366683 
369596 
^ 72500 



375422 
378335 

381248 



Secante, 



ìdC06o95 
10006197 
10006300 



384161 

387074 
389988 

392901 

395814 
308728 



401 64T 

404555 
40^4^9 



410383 
413296 
416210 

419124 
422038 
424952 



427866 
430781 
433<595 

436609 

439524 
442438 



445353 
448268 
45"82 

454097 
457012 

459927 

462842 

4W57 
46867 3 

471588 

474503 
4774^9 

480334 
483250 
486166 



489082 
491997 
494913 



497829 

50074<5 
503662 



506578 

5C9495 
5 12411 

515328 
518244 
521 161 
524078 



10006404 
10006509 
10006615 



I 0006721 
X0006828 
X0006936 



10007045 

10007155 
10007266 



10007377 
10007489 
10007602 



X0007716 
1000783 1 
10007947 



1000 8063 
X0008180 
10008298 



10008417 
10008537 
10008658 



X0008780 
10008902 
10009025 



10009149 
10009274 
10009400 



10009527 
10009655 
10009783 



10009912 
10010042 
10010173 



10010305 
10010438 
*ooio57i 



10010705 
X0010840 
10010976 



1001 

lOOl 
lOOl 



II13 
1251 

I30C 



1001 

XOOI 
100 1 



1530 

1670 
1811 



100II953 
10012096 
IOQ12240 



10012385 
10012530 
10012676 

10012823 

10012971 

jooijiio 



1COI3270 
10013420 
X0013571 
10013723 



Sentio^^ I TangiUg. 



85418192 
85464218 
85499948 






8553538<y 
85570536 

85605404 



85^^39994 
85674310 

85708357 



85742139 
85775<56o 

85808923 



85841933 
85874694 



85907209 



l 



«5939483 
85971517 
86003317 



86034886 
86066226 

86097341 



86118235 
86158910 
861^9369 



86219616 
86249653 
86279484 



86309111 
86338537 
86307764 



86396796 
86425634 
86454282 



86482742 
86511016 
86539107 

86 567017 
«6594748 
86622303 



8Ó649084 
86676893 
86703032 



86730804 
867 57 5 »o 
86784052 



86810433 
8683^654 
86861718 



te I 



86888625 

86914379 
86939980 



86965431 

«6990734 
87015889 



K 7040899 
87065766 
87090400 

87115075 
87139510 

87163829 

87188002 



85430838 
85466909 I 
85502683 



85538166 
855733<52 
85608276 



856429x2 
8J677275 
857"3<^8 



85745197 
85778766 

85811077 



85845i3<5 
85877945 
85910509 



8594-^832 

85974917 
86006767 



86038386 
86069777 
861Q0943 

86 13 1889 
86162616 
8^193127 



86113427 
86253518 
86283402 



86313083 
86341563 

86371845 



86500931 
66429815 
86458528 



80487044 

86515375 
86543522 



86571490 
80599279 
86616891 



86654331 
86681598 
8670 8697 

86735618 
f.6761393 
"86788996 



8681 54371 

B6B41719 

^6867844: 



86893813 
B69 19629 
86945292; 



86970806 
^6996172 
8701 1390 



87046465 

87071395 
87096185 



87110H34 

87145345 
871697 19 

87x93058 



/ 



/ m 



> 
^ 



Gl'Ti 



Seno. 1 Tangente, 



9991908 
9993806 
9993703 



9993 J99 
999349X 
9993390] 



9993284 

9993177 
99 93059 



9991960 
999*8 $1 
9992740 

9992629 
9992^17 
9992404 



9992290 

9992175 
9992060 



ì /v 9991944 
• ' 9:?9X827 

9991709 

9991590 
9991470 

9Q9I349 



9991228 
999x106 

9990983 



9990859 

9990/34 
99705o8 



9990482 

9>90355 

9^90227 



9990098 
9989Q68 
9989837 



9989705 

9989573 
99894 p 



9989306 
9989 171 
9089035 



9988898 
9988761 
9988623 



9988484 
9988344 
9^88203 



998H061 
99879x8 

9987775 



99» 76 31 
9^87486 
9987340 



iw^ 



9987193 

9987045 

- 9986897 

^ 9986748 
9986598 
9986447 
9986295 



18636x533 
283993969 
281664218 



279372333 

277U7399 
274898528 



2727 i486 I 
270565568 
268449843 



266366904 
264315996 
262296384 



260307358 
258348217 
256418323 

2545id996 
252643615 
250797568 



248978262 
247185119 
245417578 



243675095 
241957140 
240263 199 



438592772 
236945372 
1353 20525 

""233717772 
232x36665 

23 0576767 ' 
229037055 
227518916. 
22602014 8 



224540959 
223080967 

22x639802 



220217100. 
2188x25x0 
217425687 

^16056296. 
2i47040ia 
2133685" 



21^049488. 

210746637 

209459663 

208x88276. 

206932196 I 

20569x147! 



Secante . 



■^^ 



20446486 si 

*032j3o75l 
2020 5 5535 ! 

200871989 

J99702195 
1 985459" 

197402910 
196272959 

195155837 

19405x327 

192959217 
19x879298 
1908 11307 



286537083 
284160974 
28x84x678 

"2795 5 W48 
277297709 
275080353 



272898 X4X 

27^75^303 
268626033 



266554549 
264505096 

262486939 



260499368 
258541692 

256613243 



254713371 

252841445 
250996853 



249x79002 

2473873x4 
245621228 



;i43880200 

242163700 

_24047 X214 

"238802242 
237156297 
215132905 



233931607 

23235>955 
230793 5 '1 



229255856 

227738572 
226241259 



224763525 
223304989 
22x865178 . 



220444032 

2x9040897 
417655529 



2x6287193 
21493.6763 
2136 02719 



2x2285151 

210983755 
209698236 



208428305 
207i73C»8o 
205934086 



204709255 

2.03498925) 
2 02302840 I 

"20x120750 

1999524" 

1 98797584 

"197656036 

»9<5W54» 
195411874 



194308820 
193218165 
X9213970X 
191073226 



l 



mmmm 



S^niUg^ 



999973 54 
99997339 
99997265 



99997220 

99997x74 
99997x28 

99997082 

99997036 

09996989 



99996942 

99996894 
99996846 



9999^798 
9999^749 
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Z607426 
xtfzo297 
1613167 



1610038 
1618909 
1621779 

1624Ò50 
1627520 
1630390 



1633260 
1636129 

'<?3g999 



1641868 
1644738 
1647607 



IO 50476 

1653345 
16562x4 



1659082 
1661951 
1664819 



1667687 

167055^ 

1673423 



16 76291 
1679159 
1682026 



1684894 
XÓ87761 
1690628 



1693495 

1690302 

1699228 



1702095 
X704961 
1707828 



17 10694 

17135^ 
'716415 



171 9291 
17^^156 
1725022 



I7a7«87 

173075* 
1733617 



\ 



1583*44 
158682Ó 

1589808 



1592791 

1595774 
'598757 



1601740 
16047*4 
1607708 



1610691 

1613677 
1616662 



1619647 
X622632 
1625617 



1628603 
1631589 
1634576 



1637J63 
1640550 
1643537 



1640525 
1649513 
1652501 



16 5 5489 J 

1658478 

1661467 



1664456 
1667446 
1670436 



1673426 
16764 16 
1679407 



1682398 
1685389 
1688381 



1691373 

1694365 

1697358 

1700351 

1703344 
1706337 



1709331 
17123*5 
171S319 



17183J4 
1721309 
1724304 



1727300 
1730296 

1733*921 



16362^» 
1739285. 
1742282 



1745*79 

1748*77 

2751*75 



1754*73 
1757*72 
1760271 
1703270 



XOI24651 
10x25x18 
10125^86 



10126055 
10126525 
10 126996 



X0127467 

XOI27939 

1012841 2 



10128886 

10129361 
10129837 



XOI303I4 

1013079* 
10131271 



10131751 

10132231 
10132712 



10133194 
10133677 

10134161 



34646 
13513* 



101 

10135 

10135619 



10136x07 

10136595 

10137084 



10137574 

10138065 

10138557 



10139050 

10139544 



10140535 
10141032. 
10141530 



10x42029 
10142529 
10143029 

10M3T3Ò 
10144032 

10144535 



10145039 

10145544 
10146050 



10146SS7 
10147064 

10x4757* 



10x48081 
10148591 
10x4^.102 



ioi4gf5x4 
iox)pi27 
101^0641 



10151x56 
10151672 
10x52189 



10152707 
10153x26 
10153746 
10154267 



intUtg. 



919433*4 
9x951*93 

91959*47 






9x967186 
91975110 
91983019 

9i9909'3 

91998793 
92006658 



920x4509 
92022345 
92030167 



92037974 
92045760 

92053545 



92061309 
92069059 
92076795 



92084516 
92092224 
92099917 



91107597 
92115263 

92x22914 



92130552 
92131^176 
9*145787 



9*153384 
92160967 

92168536 



92176092 

9*183635 
92191164 



92198080 
92206182 
92213671 



92221 147 
92228609 
92436059 



92243495 
92250918 
92258328 



9*265725 
92273 'IO 
92280481 



92287839 
92295185 
92302518 



92309838 
92317x45 
9232444Q 



92331722 
92338992 
92346249 



9*M3494 
923Ó0726 

92367946 



92375153 
9*J«*349 
9*3«953* 

9239670* 



T^ff^iUg. 



91997x25 
92005294 

92013449 



92021588 

92029714 
920 37825 



92045922 
92054004 
92062072 



92070126 
92078165 
92086x91 



92094203 
92x02200 
921x0184 



92118153 
92126109 
92134051 



92141980 
92149894 
9*157795 



92165683 

9*173556 
9218x417 



^2189264 
92197097 
92204917 



922x2724 
922205x8 
92228298 



92236065 
92243819 
92251561 



92259289 
92267004 
92274706 



92282395 
9229007! 
92297735 



92305386 
92313024 
92320650 



92328262 
92343451 



9235x026 

92358589 
92366139 



92373678 
92381203] 

92388717 



92396218 
9240370*1 
92411 18 s 



92418050 
92426x03 
92433543 



9*440ff2 

92448389 

9*455794 
02403188 



■ 

1 




Seno. 



9B7S972 



987SJXJ 
987SOJ7 
9»74?9g 



9874138 
9873^77 



987x754 
987<iX9X 
9871827 



9871Ì62 
9B70897 
987043' 



80 



9869964 

986949<5 
9869027 



98<5«SJ7 
9868086 
9867615 



Tangente. 



Hf»4M 



••»• 



^M»! 



9867X43 
9866670 
9866196 



•«w 



98Ó572I 

986(246. 

98^4770 



9864293 

986381$ 



98628 $6 
9862375 
9861894 



9861412 
9860929 

986044S 



9*59960 

9859474 
9858988 



9858501 
9858013 

9857524 

9857034 
98J6J44 

985^53 



9855561 
98S5068 
9854174 
98(4079 
9853583 
9853087 



9852590, 
98^0921 

9851593.' 



98510Q3 

9850592 
9850091 



9849589 
9849086 
9848582 
9848077 . 



631375x5 
63018866 
629006^1 



-Stcastc» 



62782808 
626651x4 
62548188 



62432086 
623x6007 
62200347 



62085x06 
6x970279 
6x851867 



6174186S 
6x628272 
6x5x5085 



61402303 
6x289921 

^x 177943 

610^.360 

60955174 

6084438 x4 



60733979 

60623967 

^0514343 



60405103 
60296247 
60187772 



60079676 

5997x957 

598646x4 

59757644 
59651045 

595+48x5 






59438952 

59333455 
59228322 



59123550 
59019138 
58915084 1 



58811386 
58708042 
58605051 



58502410 
584001x7 
58298x72 



58196572 

5809531^ 
57994400 ' 



57893825 
57793588 
57693688 



57594122 

57494889 
57395988 



57297416 

57199173 
57101256 



57003662 
56906394J 
56809446 ' 
56712818 



63924531 

63807347 
6369 0595 



63574276 
63458386 

62152223 



63227884 
63ii32d|^ 
^2999073 



62885295 

6277x933 
626^8984 



62546446 
624343x6 



6121117 f 

62x00359 
61989843 



61879725 
61770003 
6i66o63r4 



6i55«736 
61443x89 
61335028 



6x227253 
61119861 
6JOX2850 



60906219 
60799964 
60694085 



60588580 

6048 J445 
60378680 



60274282- 
60170250 
60006581 



59963274 
59860326 

59757737 



59<5 55504 
595M625 
59452098 



59350922 
59250095 
59149615 



59049479 
58949688 

58850238 



5875XX28 
58652356 
58553920 



58455820 
58358053 
582606x7 



58 163 5 IO 

58066732 
57970280 



57874x53 
57778350 
57682867 

17587705 




99946x99 
• 99945999 
99945798 



^ 



. 



99945597 
9994539^ 
99945x94 



9994499» 
99944789 
99944587 



108002875 
X07994706 
X0798655X 



1079784x2 
X07970286 

107^2x75 



99944383 
9994^x80 

99943975 



9994377X 
99943566 
9994336X 



X07954078 

X0794599<5 
107937928 



99943 15<5 
99942950 



9994*537 

999423301 

999^X22 



9994x9x4 
9994x706 

9994x498 

99941289 

99941079 

99940.870 



99940659 
99940449 

99940238 
99940027 
999398x5 
90939^1 



9993939X 
99939178 

99938961 

99938752 
9993853» 
99938324 



99938109 

99937894 
99937679 



999374^3 
99937247 
99937030 



99936813 
99936596 1 
999|6378 

99936160 
99935942 
9993Ì723 



99935504 
99935285 

99935065 



99934844 
99934624 

999344O J 
9993418X 

99933959 
99933737 
999335x5 



X07929874 
^792x83 5 
107913809 



X07905797 
X07897800 
X07889816 



107881847 
10787389X 

I07865949 I 

107858020 
107850106] 
107842205 : 



> XO7834317 
107826444 
1078x8583 



«07810736 
X07802903 
«07795083 
"XO7787276 
107779482 
10777x702 

"107763935 
107756181 

X07748439 



10774071 I 
X0773299<5 
X07725294 



107717605 

X07709929 
10770 2265 

""107694614 

X07686976 

107679350 

"10767 1738 
107664 137 

107656549 

"107648974 

X076414IX 

XQ763386X 

"*X07626322 

I076I8797 

X076IT283 
"107603782 

I0759<5292 
JI07588815 

X07581350 
107573897 
xo75<^6»57 

'*X075 59028 
107551611 
107544206 
10753^812 



70 



»9 



53 



m^imm 



■•■■ 






I745«7S 

I7479J9 

J7<g>03 

1751^7 
I70W« 
«759J9 



Thfigciite. 



I 



1162XS 
176^21 



17^47 

«77^«o 
*77tf f 73 



«779435 
17SU98 

I7t5t<g6 



1788022 
1790884 

«79374^ 



1796607 
17994^9 



l8o$i9l 
180805» 

><tQ9«3 



rti3774 
18x663$ 

x«2A355 
182(2x5 

Ì828075 

»» 30935 

«33793 
183665 4 

i«39fi5 

«84*373 
«»4y232 



184809X 
1850949 
18 51808 



1856666 

«B59TMI 
X862382' 



X865240 
1868098 
1870956 



18738x3 
1876670 
1879517 



X882384 
1885241 
Ì888098 



X890954 
k8938ix 

18 96667 

1899523 

«902379 

«905234 

_i9o8ogo 



«MM 



1763276 
1766169 

«769169 



«771*69 

«77Si^ 
17782 

178x271 
1784&71 
«7<7g74 



179027^ 

«79317» 
1796281 



«7991^4 
1802287 



1808295 
I8ii«99 



18x7308 
1820313 

iiiiii? 

1826324 

««193301 
«831336 






«831343 
«83*350 
«841357 



«8443^5 

«847373 
1850381 



«853390 
«856399 
«85^408 



18634x8 

I865428 

, 1868438 



«871449 
1874460 

«87747« 



X880483 

«883495 
1^ 86507 

188^520 

«891533 
«89554tf f 



Secaste 



««i 



1898559 
«901573 

J[90il«7 



1907602 
19x06x7 
«913632 

19x6648 
19x9664 
X922680 



X925696 

1928713 
J931730 



^934748 

^37766. 

1940784 

1943803 



10x54267 
10154788 
10155310 



10155833 
10156357 
10156882 



10157408 

xoi 57935 

10158463 



1015899X 
10159521 
10x60051 



10x60582 

10x61114 
10x6x647 



10x62181 
10x627x6 
10x63252 



10x63789 
10164327 
10164866 



XOX654O6 
10X65946 
10166487 



10X67029 
10167572 
10168116 



10X6866X 
10x69207 

10169754 



10x70302 
10170851 
IOX7X40X 



XOX7X952 
10x72504 
10173056 



XOX73609 
10x74163 
10x747x8 



10x75174 
I017583X 

10X76389 



10x76948 
10x77508 
loi 78069 



10x78631 
10x79x94 
I0I79758 



XOX80322 
10ÌB0Ì87 

>Ox8l4» 



10182020 
10x82588 
10x83x57 



10183727 
10x84298 
xoi8487e 

xcr854|3 
10x860x7 
10x86592 
10187168 



S9mil9g, 



92396702 

924#386x 
9241x007 



924I814I 
92425264 

5431121 
92439472 

92446558 
92453632 



92460695 
92467746 

?M74784 



924818x1 
92488827 



Tdmgiiég. 



92463x88 
92470569 
91477939 

9248J297 
92492643 
92499978 

9250730> 
925146x2 
9152x9x2 



91495830 



l 



92502822 
92509803 
925x6772 



92523729 
92530675 

92537609 



91^4531 
9151*444 
y*558;44 



92565233 
925721x0 

92578977 



925B5832 
92592676 

91599509 

926x3x41 
92619941 



92626729 
9*633507 
92640274 



92647030 

91653775 
91660509 



92667232 
92673945 
92680647 



92687338 
926940x9 

U70 0689 

92707348 
91713997 

927272631 

91733880 

91740^7 



92747083 

92753669 
92760245 



917668x1 
917733^6 

9^7799" 

92786445 
92792970 

92799484 
.92805988 



92529200 
9153^477 
91543743 



92550997 
92558240 

92565471 
92572692 
925799OX 
92587099 



92594285 
9260X46X 
92608625 



926x5779 
9262292 X 

.^2630O5j 



92637x73 
92644283 
92651382 

92658470 
92665547 
926726x3 



92679669 
926867x4 

92693749 

92700771 
92707786 

927x4788 



9272x780 
92728762 

91735733 



92741694 
92749644 

92756584 



92763514 

92770434 
91777343 



92784142 
9279XX3X 
92798009 



92804878 
9281x736 
92818585 



•92825423 
928 3225 X 

92839070 



92845H78 

92852677 

92859466 



92866245 

92873014 

92879773 
91886523 



mh 



Seno, f 1iingcac#^ 



9»47S7« 






9845031 

9844 S^i 
9844010 



9843498 
984*98$ 
9844^71 
9841956 
9841440 
9^4 0934 
9840407 
9839889 
98^ 370 



9838850 
9838329 
9837808 



9837186 
9836763 

_9836y9 

98IS714 
9835189 

, 9834663 



9834136 
9833608 
9833079 



983AX49 
9832018 

9831487 

9830955 
983042Z 
98Z9888 



9819353 
98188^17 
9828x81 



9817744 
9817206 
9826667 



982^1^7 

98-15587 
982504(5 



mmmmm^ 



9824504 
982396Ì 

UliliiZ 
9821871 

98113*7 
9821781 

98*1134 
98JPO86I 

9820x37 



9819587 
9819036 



98*7933 
9817380 

9816816 

.9816271 



*-^ 



$6712818 
$6616509 
$6520516 



564i483« 

$6319474 
561344AI 



Sectittt. 



56139680 
$6045147 
$5951111 



$$857301 
$5763786 

$5670574 



55577663 
$5485051 

$539i7f> 

$5300714 

$5109005 

15117179 



$5016446 
$4935604 
$4845011 



$4754788 
$46648 U 

54575111 



54485715 
$4396591 
54307750 



$4119188 
$4130906 

. 5404190» 

$395517* 
$38677i& 
$3y8aji38 



53693630 

13606993 
$3.52Qtfid 



$3434$*/ 
53348696. 
iifA3i3i 



$317783* 

$3091793 
$3008048 

5*913 5.0$ 
$28391$ I 
5175515$ 



$a67iM7 
X*58803$ 
52504(^09 



$2421336^ 
$i25<g47 



$11744*8. 
$2092459 
$201073» 



$1909264 
$i84Ho3$ 
$.17670$! 



$758770$ 
$7491861 

$7398333 



$73041*1 
$7210**3 
$7116636 



57023360 
56930393 



$6745380 
$6653331 
56561584 



56470140 

56378995 
$6288148 



$6197599 

$610734$ 
$6017386 



$5917719 
$$838343 
$5749158 



55660460 
$5571950 
55483716 



55395786 
$ $308129 

5511075^ 



$5133659 
$5046843 

_ $496030$ 

$4874043 

$4788o$| 

$4616901 

$413 173» 
_i4446!i! 



$4361x99 
$4177831 
54193737 
54IO9903 
$4026333 
539^3026 



$3859979 

U77719* 
$369466^^ 



$361*393 

$3530379.^ 

$34^8620 



$33^7114 
$3285861 

$3104360 



$1686311 
$1605813 

$151J$57» 
$i44<$^o 



X3114109 
$3043608 

W63354 

$*8Ì3347 
5*803587 
$•2714070 



$2j644j798 
$256.1768 
$2486979 



Smii^. 



99931$!$ 

99911*9* 
92931068 



9993184$ 
99934611 

9993*396 

'"9993*1711 

9993*94^ 
, 999317*0 

"99931494 
9993 W68 

922ii2ii 



9993^*4 
99930587 

99930359 



99930131 
999*990* 
99919673 
999*9444 

99949*14 
999*898^ 



,<PW* 



999*87$3 
999*8$** 
922*8291 



999*8059 
999*78*7 
999*7 $9$ 



MiM* 



999*736* 

999*71*9 
99936895 

999*66Si 

999*64*7 
9991^19* 



999*595? 
99*157** 
999*5486 



999*5*50 

999*$ot3 

, 99914776 

99914539 
99914301 
999*4063 

999*38*4 
999*3585 
999*3346 



999*3 t06 
999*2866 
992*1616 

999**i8f 

999**I44 
99921901 



9992i66<> 
9991141* 



99920932 

5)99ip689 
J99*oj^ 



9992020 X 

99919956 

999WH 
99919466 



7L 



«075368 12 

«075*9431 
10751*061 



107 5 14103 
«075073 $7 
1 07500021 



107491699 
«07485388 
127^8088 



107470800 

«074635*3 
107456157 

107449003 

107441760 

«074345*8 

"1074*7308 

«074*0099 
107411901 



107405^1$ 
«07398 $39 
«07)9137$ 

«07384**» 
«07377079 
« 07369947 

"107362827 

«071$ $717 
1073^618 

'107341530 

«073344$3 
« 073*7387 
"107320331 
«073«3*86 
1 07)06* $1 



107299**8 
IÓ7192114 
107285112 



107178220 
107*71*38 
I07204167 



«07*57306 
i07*$a3$6 
107143416 

"157136486 

107*29566 
107**2657 



«07215W8 
107208869 
107101991 



107*19 5. 12* 

10^1818*64 
10718141$ 



I07174$77 

107167749 
107160930 



1071 $41 

«071473*1 
107140534 



«071337$$ 
X07 U6986 
1071*0227 



•^mm^m 



mi0m 



«MXT 



mmmmi' 



II 



190Ì090 

X9I094S 

ipijtoo 



1919$ IO 



1915110 
X918074 

1930918 



X93I7§1 
'9JSH90 



194*544 
194JI97 
X9480JO 



19J0903 
X95375<^ 

t9J94tfx 
X9613 14 

1965166 



1968018 
X970870 
'973711 



X976$7| 

19794*$ 
X981176 

X985X17 
X987978 
1990820 



1993679 

1996530 
«999|<0 



2Ò01230 
2005080 

1007930 



1010779 
1013629 

2016478 



10x9327 
1021176 

*Q*yo*4 

1017873 
103071X 

1033569 



1036417 
2039165 

*04*"3 
2044961 
2047808 
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93744517 
93749696 

93754868 



937^0034 
93765194 
93770347 



93775493 
93780633 

93785767 



93/90894 
937960x5 
9380x129 



93806237 

93811339 

938 1 6434 



93821523 
9382ÌS605 
93831682 
9383<^752 



TMngiki. 



93633641 
93639401 
93645155 



9365090X 
93656641 

93^62374 



93668100 
93673819 
93679532 



93685238 

93690937 
93696629 

93702315 
93707994 
93713667 

93719333 
93724992 
93730645 



93736291 

93741930) 

93747563 



93753190 
93758810 
93764423 



93770030 

93775631 
93781225 



93786813 

937923^4 
^3797969 



93803537 
93809100 

93814655 



93820205 

93825748 
93831285 



93836816 
9384x340 
93847858 

93853370 
93858676 
93864376 



93869869 

93875356 
93880837 



93886312 

93891781 
93897244 



93902700 
939081 51 
93913595 

93919034 
93924466 
93920893 

93935313 
93940727 

93946x36 

93951538 
93956935 

93967711 



Seao. Tangent». Seciim. 



974J71" 

97430415 
, 974*3 , 9° 

9741734 

974 ">77 




9731789 
973ÌI14 

9734458 



97ÌÌ791 

973J'iI 
97J-14W 
97317HB 
9731 "8 

9730446 



9719777 



97Ì77J8 
9717084 
97^e-P9 



5>7*Ì7J3 
97»jojtì 
97*4378 
y!lì699 
97*3*19 
, 97**319 
97*10(8 
97*0976 
97*3^93 
9719609 
97»8E'*S 
9718*40 
9717 tJ4 
ffJltìSS? 
9716179 
971J491 
9714801 

97134*1 
971*7*9 

971103^ 

97 "343 
97'«S49 
97099!4 
9709*18 
970816 
97°7>ia3 
970716! 

97ot76tf 



O. 76 



433t47I9 
4J*J7347 
■IJ100079 

43M-'9SS 
43081974 

,.,^jg *9'3i* 



4*'f3;*i8 
4*I7PJot 
4*1*39*3 



4^458481 
4*413177 

4*318009 

4*30*977 
411480S0 



4iij86s>o 
4VK419A 

«28)1 



4i97j6od 
41911ÌW 
4' 807 14" 



- 8J37"3 

_ 4170644° 
4161*998 
4 '199*81 

_.4'I4gK" 
4I493446 
4I44»J>9 

, 413877 '? 



41 177784 
411156^1 

4107 3 T69 



4071*707 
4066164} 
y>g 10700 
40JI9<77 
4OJO9174 
40418 i9a 



X 40*J74^ 
40107444 
40IJ7I7O 
40107809 



44414»! 
44398176 

4+1867 Jl 
44*3 l*»4 
■ 44'7i8t9 



4379**17 
437j8oiJ 



43S19943 

43176113 

, 4ji*i-ti9 



4346Bfl<5: 
43411438 



43"I0jjtf 
4309771 i 
43°4Ì**T 



4*1*7474 
41470401 

___4i4*I4i7 
4*374*37 
4*3*3943 

— iiiZiil? 
41111918 
41171606 

, 4*1**408 
4*071333 
4*011380 
4I97*Ì49 



78 




O 
I 

2 



3 

4 



6 

7 
t 



9 

IO 

%i 
11 

«I 

M 

16 
17 



l8 

*4 

17 
28 

19 



30 

1 



33 
34 
35 



3^ 

J7 

i2 



39 
40 
41 



41 

43 



4J 

47 



48 
49 
50 



SI 
$i 

il 

54 
55 

ÌÉ 



57 
5» 
59 

60J 



\^ 



Se^o. 



1419219 

142204 I 
1424803 



2427685 
1430507 

M33319 



1436150 
1438971 
144«791 

I4446U 
1447433 

iUoiji 



1453074 

*455»94 
^58713 

^1533 

->4tf435i 

1467171 



2469990 
1471809 
1475<>17 



147«445 
1481263 

I484081 

1486899 
1489716 

.-•4915» 



2495350 
1498167 

1500984 



2503800 
2506616 

1509431 
1512248 
IJ 15063 

I5«7l79 



2520694 
1523508 
151^313 



1519» 37 

153*951 

1534766 



1537579 

1140393 
1543106 



25460x9 
2548832 

i55i<^45 



1554458 

1557270 

^ 1^60082 

2562894 
1565705 
2568517 



1571^318 
1574*39 

25797^ 
1592570 

1585381 
l5»8ty o 



Tiogente. 



2493280 
2496370 

14994^0 

2502551 

1505^41 
1508734 



2511826 

1514919 
2518012 



2521106 
2524200 
1517194 



1530389 

1533484 
2536580 



1539^7^ 
1541773 
1545870 



2548968 
2552066 

i555i<^5 
1558264 
2561363 

I5<^i4tf3 



2567563 
1570664 

25737^ 



2576868 
1579970 
1583073 



2586176 
2589280 

1591384 



1595488 

1558593 
2601699 



2604805 
2607911 
261 1018 



26 14 126 
2617234 
2620342 



2623451 
2626560 
2629670 



1632780 
2635891 
^5002 



26421 14 
2645226 

il45i3? 



2651452 

2654566 
2657680 



2060794 
2663909 
2667025 



2670I4I 

K573157 

1676374 
2679491 



Secante • 



10306135 

10306883 
10307632 



10308382 
10309133 
10309885 



10310638 
10311392 
10312147 



10312903 
10313660 
10314418 



10315177 
10315936 
10316697 



103 17459 
10318222 

10J18985 



103 197 50 
10320516 
10321282 



10322050 
10322818 

1032 ; 588 



10324359 
10325x30 
10315903 



10326676 

10327451 
10328227 

10329003 
1032978 1 

10330559 



10331339 
10332119 
10332901 



10333683 

10334467 
10335151 



IO336O37 
10336823 
10337611 



10338399 
10339188 
10339979 



10340770 
10341563 
10342356 



10343151 
103^3946 
10344743 



103^5540 
103^6338 
10347138 



10347938 
10348740 
I03ffl^||i 

"iC3W4<5 
103 pi 50 

1035^55 
10352762 



Semiipg. 



93836751 
938418(5 

93846873 



93851924 
93856969 
93862008 



93867040 
93872067 
93877087 



93882101 
93887109 
93892x11 



93897106 
93902096 

93907079 



l 



93912057 
93917028 

939^1993 



93926952 

93931905 
93936852 



93941794 

9394^5719 
93951658 

93956581 

93961499 
939664x0 



93971315 
93976215 

93981109 



93985996 
93990878 

93995754 



94000625 

94005489 
94010348 



94015201 
94020048 
94024889 



94029724 

94034554 
94039378 



94044196 
94049009 
94053816 



94058617 
940634x3 

I20 



94072987 
94077766 

94082^2 



94087^06 
94092068 
94096824 

94101575 
94106320 

94111059 



94115793 
94120522 

94125245 

94129962 



r^ngiUg^ 



9396771 I 
93973089 
93978463 



93983830 
93989191 
93994547 
93999896 

94005240 
94010578 



94015910 
94021237 

94026558 



94031873 
94037182 

94042486 

94047784 
94053076 
94058363 



94063644 

94068919 

94074189 

94079453 
94084712 

94089965 



940952x2 
94100454 
94105690 



94110921 
94x16146 
94111366 



94x26581 

94131789 
94136993 



94141191 
94147383 
94151570 

94157751 

94162928 

94168099 

94173265 

94178415 
94183580 



94188729 

94193874 
941990x3 



9410414Ó 
94109175 

J>42i4398 

94119515 

94224628 

9411973 5 
94234838 

94139935 
94245026 



94250113 

94155194 
94160271 



94265342 
94270408 

94275469 
94180525 



^ 



•Él 



l G. 



óo 

S9 

f8 



J7 



54 
53 

52 



51 
50 

49 

4« 
47 
4^ 



45 
44 



4^ 

41 
o 



39 

38 

i? 

3<5 
35 



33 
3* 
3« 



29 
28 



25 

15 



23 

11 



2,1 
20 
«9 



18 

X7 
16 



■«■^ 



15 

X4 

il 

12 

ZI 
IO 



9 
% 

1 



.6 
5 



3 

2 
I 
O 



75 






Seno. 



97029 J7 
9702253 

9701548 



9703842 
9700135 



9698720 
969801 X 
9697301 



9696590 

9695879 
9695 '<!>7 

9994454 
9693740 

9<^93025 



9692309 
9691592 

9690875 

9690x57 

9689438 
9688718 



9687998 
9687277 
9686555 



9685882 
9685x08 
9<^8438>3 

9683657 

9<58293.« 

9682104 



9681476 

9680747 
9680018 



9679288 

9<578557 
9*577825 



9677092 
9676358 
9675<523 



9674888 
9674152 

9<5734'5 
9672677 
9671938 
y57"99 
9670459 
9669718 
9668976 



9668233 
9667490 
9666746 



9666001 
9665255 

9^4508 



9<56376o 
9663012 

9661 5 13 
9660762 
9660010 
9^59258 



Tanseate. 



40x07809 
40058165 
400Ó8636 



39959223 
39909924 
39860739 



398x1669 
397627x2 
307x3868 

39<5<55X37 
39<5i65i8 
395^8011 



39519^x5 

3947x331 
39423x57 
3937I094 

39327x41 
39279297 



3923i5<i3 

39x83937 
39136420 



39089011 
390417x0 
389945 »<5 



38947429 
389Q0448 

38853574 



38806805 
38760x42 
387x3584 



38667x3] 
38620782 
38574537 



3852839*5 
38482358 
38436424 



3839059X 
38344861 

38290233 



38253707 
38208281 

38162957 



38072609 
38027585 



37982661 

37937835 
37893109 



3784848X 
3780395 X 

377595x9 



377x5x85 
37670947 
37626R07 



Secante . 



4i335<555 

4x287487 
4x239435 



4XX9I498 

4II43675 
4x095967 



4x048374 

4x000893 

40953526 



40906272 
40859I30 
40812100 



4076 5 x8x 

407x8374 
4^67x677 



40625091 
405786x5 
40532249 



40485992 

40439844 
40^9380^ 



40347872 
40302048 
40256332 



40210722 
40165219 
40XX9823 



40074532 
40029347 

39984267 



39939292 
39894421 

39849654 



39804991 
39760431 
39715975 



3967162X 
396273*59 
395832x9 



39539X7X 
39495224 

3945x579 



39407633 
393*53988 
393^0443 



39276997 
3923365 X 

^9x90403 



37582763 
a75388jH^ 
J749^^ 



39x47254 
39104203 
3906x250 



390x839$ 
38975<537 
?89?2976 



3745i2X>> 



3740754» ** 3872XXM 



373^53980 
37320508 



3889041 X 

38847943 
3880557P 



38763293 



38679025 



SeniU^. 



9986904X 
99868726 
998684x0 



99868^94 
99867778 
998^74*5 



99867144 
99866827 
99866509 



9986<$i9Z 
99865872 
99865553 



99865233 
998649x3 
99864593 



99864273 
99863952 
9996i6^Q 



99863308 
99862986 
99862663 



9986234Q 

99862017 
99861693 



99861369 
99861045 
99860720 



99860394 
99860069 
99859742 



998594x6 

99859089 
99858762 



99858434 
99858106 

99857777 



99» 5 7449 
998571x9 
998 ^6790 



99856460 
9985*5x29 
99855798 



998554*57 

99855135 
998548Q3 



998 5447 X 
99854*38 
22853805 



99853471 
99853«3« 



«••■ 



99852468 
99852x31 

52«i!222 



9985x4*52 
99852x25 

99?5o;8f 



99850452 

998501 14 

9984977^ 
9^849438 



7L 

Téingilog. 



106032289 

1060269 IX 

10602x537 
1060x6170 
1060x0809 

106005453 
106000104 
xo59947<5q 
105989422 

"105984090 

1059787^3 
X05973442 

105968x27 
1059628 18 
1059575x4 
1059522x6 
IO 5946924 
10594x637 

""105936356 

X0593X08X 

IO 59258 XX 
105920547 
X059I5288 
10^9x0035 

Z05904788 

«0589954^ 
X058943XO 

"105889079 
105883854 
X05878634 

"^058734*9 

X058682XX 

X05863007 

"105857809 

1058526x7 

X058 4743Q 

"1105842248» 

X05837072 

10583x901 

""10582673$ 

xo582i57$ 
X0581642Q 

X058 11271 
105806x26 
105800987 

*X05795854 
ro579072$ 
105785602 

10578048$ 
XO577537I 

J05770261 

105765x61 
10576006$ 

, I0$75497^ 

105749887 
10574480^ 

^XOS7?972g 

«05734658 

105729592 

10572453» 

^IoiiX9^ 



8o 



£:.J1 



l 



O 
I 

z 

1 

4 



6 

1 
J 

"9 

IO 

II 



II 



15 
itf 

17 



i« 
19 

ao 



ai 
ai 

»4, 
^5 

a? 
18 

a9 



30 

3» 

1 



33 

34 
15 

37 

i!J 

39 

40 

^J 

4» 

43 



45 

46 

47 



4^^ 
49 

iP 
5» 
5* 

il 

54 

55 
6 

57 
5« 
59 

^0 



<*i»< 



SfM 



t5Mi90 

S591000 

«f93>'9 



1596Ó19 
a999428 
atfoiaj? 
1605045 
1607853 
a6io6di 



161 1469 
1616177 
1619085 



1611891 
1614699 
1617506 



Tangeafic. 



%Bi 



1630312 
I635II8 

263 59M 



2638730 
2641536 

il4424f 

26471471 
2649952 

1^52757 



2655562 
1648365 
1661169 



1663973 
2666777 
1669581 

2671384 
2675187 

26 77989 
2680792 

2683594 
2686396 



2689198 
2692000 
2694801 



2697602 
2770403 
27 03204 

2706004 
«708805 
1711605 

2714404 
2717204 

27 10003 

«711801 
2725601 
27 28400 



2731 198 
273399^ 
273<^794 

273959* 
274*390 

^745187 



2747984 
2750781 
*753578 



267949» 
2681610 

2685728 



2688847 

2691967 
2695087 



2698107 
1701328 

1704449 



2707571 
2710693 
2713816 



2716940 
2720064 
27231^8 



2826313 

2729438 
273*5^4 



2735^ 
2738817 
*74I944 



2745072 
2748201 

*75U30 



*7 54459 

^757589 
2760719 

2763850 
2766981 
jt77oii3 

1773245 
2776378 

27 79511 



278264O 
2785780 
^788915 

2792050 

2795186 

^798322 



2801459 
2804597 

2807735 



2810873 
2814012 
28x7151 



2820292 
2823432 
2826573 



2829715 
2832857 

1835999 



2839142 
2842286 
2845430 



2848575 
2851720 

2854866 



2858012 
2861159 
2864306 
28 67454 



Secante. 



10352762 

103535^ 
10354378 



10355x87 
X0355998 

10356809 



10357621 
10358435 
ioi52iil2 



10360065 
10360881 
10361699 



10302517 

10363337 
10364157 



10364979 
10365801 
10366625 



10367449 
10368275 
10369101 



10369929 
10370757 
10371587 
10372417 
10373249 
1037408 2 
10374915 

X0375750 
10376S8S 

10377422 
10378260 
19379098 



10379938 

10380779 
10381621 

10382463 
10383307 
10384152 

10384998 

10385844 
10386692 



1C38754» 
10388391 

10389242 

10390094 
10390947 
10391800 



10392655 
10393511 
10394368 



10395226 
10396085 
10396945 



10397806 
10^98669 
2322223 



10400396 
1040x^61 
10402127 
10402994 



SenU^g, 



94129962 
94134674 

9413938 I 



94Mf>82 
94148778 
Hi51i68 



94158151 
94162832 

94162506 



94172174 
94176837 
94181495 



94186148 

94*90795 
94'95436 



TéngfUg 

941^0525 

94185575 
9429062 1 



94200073 
94204704 

94109330 



94213950 
94218566 
94113176 
V4227780 
94131380 
9413^974 

94141563 
94246147 
94150716 



94255299 
94259867 
94264430 



94268988 

94Ì7354I 
94178089 

9428263 1 

94287169 

94291701 



94296228 

94300750 
94305267 



94309779 
94314286 
94318788 



94323285 

94317777 
94332264 

94336746 
94341223 
94345604 



94350161 

94354613 
94359080 



94363531 
94367980 

.21371411. 



94376859 
94381292 

94385719 



94390142 

94394560 

94398973 




94295661 
94300697 

94305727 



94310753 

94315773 
94320789 



94315799 
94330804 

94335805 



94340800 

9434579» 
94350776 



94355757 

94360733 
94365704 



94370670 

94375631 
94380587 



94335538 

94390485 
94395416 



94400363 

94405195 
94410222 



94415145 
94420062 

94414975 



94419883 
94434786 
94439685 



94-H4579 
94449468 

94454351 



94459231 
94464107 
94468978 



94473843 
94478704 

94483561 



94488413 
'94493260 
94498102 

945029^0 

94507774 
94512602 



94517417 
94522246 

94517061 



94531872 
94536678 
9454x479 



94546276 1 
94551069.; 

,94555857 1 
94500641; 
94565420 
94570194 

94574964 



f 



• 1 



60 

59 

11 



57 
5« 
il 



54 
53 

il 



5» 

50 
42 



48 
47 

4^ 



45 

44 

Ì2 



42 
41 



59 

i2 



33 
3* 



30 
»9 

18 



*7 

26 

1$ 



*4 
a3 
22 



fti 
20 



18 

17 
16 



u 



12 
II 

IO 



9 
8 

7 



6 
5 

3 

2 

I 
o 




Seno. 



9^59aj8 

965850$ 
9657751 



9656996 

9656240 

9655483 



9654726 
9653968 
9653^09 



9652449 
9651688 

96509^7 



9650165 
9649402 

9648638 



9^547873 
9647107 



Tangente. 

57320508 

37*7713» 
37233847 



9645574 

9644806 
9644037 



9643167 
9641467 

9^41726 



9640954 

9640181 

9639407 



9638633 
9637858 

9637082 



9636305 
96355*7 
9634748 



9633969 
9633189 

9632408 



^6^1626 

9630843 
9630059 
9629275 

9628490 

9627704 



9626917 
9626130 

962534» 



9624553 
9623763 

9622972 



9622180 

9621387 
9620594 



9619800 
9619005 
9618209 



96I74I3 

96I66I6 
9615818 



961 5019 

9614219 

'96x3418 
9612617 



37190658 
37147 561 
37104558 



37061648 
37018830 
36976103 



36933469 

36890927 

36848475 



36806II5 

36763845 

36721665 



36679575 
36637575 

36595665 



36553844 

365 121 II 

36470467 



3642891 I 

36387444 

36346064 



36304771 

36263566 
36222447 



36I8I4I5 
36140469 
36099609 



36058835 

36018 146 
35977543 



35937024 
35896590 
35856241 

35815975 

35775794 
35735696 



35695681 

3J655749 
35615900 



35576133 

3553<5449 
35496846 



354573*5 
35417886 

353785*8 



35339*51 
35300054 

35260Q38 



35221902 
35182946 
35144070 



3510527: 

350663 

35027! 



349893 
349508 
34912470 
34874x44 



•««Mi 



Secante. 



38637033 

38J95"35 

3851x622 
38470005 
38428482 



38387051 

38345713 
38304467 



38263313 
38222251 
38181280 



38x40399 
380996x0 
380589XX 



380x8301 
3797778* 
379373 W 



3789701 I 
37856760 
378x6596 



37776522 

3773<5535 
37696636 



37656824 
37617x00 
37577462 



375379" 
37498447 
3^459068 



37419775 
37380568 

37341446 



37302409 
37263457 
37224589 
37x85805 
37x47105 
37x08489 



37019956 
3703x506 
36993x39 



36954854 
369x6652 
36878532 



36840493 
36802536 
36764660 



36726865 
36689x51 
3665x5x8 



366x3964 
3657649X 
36539097- 




3650x783 
36464548 
3642739* 



36390315 

363 533 '<^ 
36316395 

36279Ì53^ 






«H 



SinU»i, 



99849438 

99849099 
99848760 






99848420 
998;^e8i 
99847740 



99847400 

99847059 
998467x7 



9984^5375 
^846033 

9984 5690 

99845347 
99845004 
99844660 



998443x6 

99843971 
99843626 



99843 28 X 

9984*935 
99842589 



99842242 
99841895 
99841548 
9984x200 
99840852 
99840503 



99840154 
99839805' 

998394^5 



99839105 

99838755 
99838404 



99838052 
99837701 
99837348- 



99836996 
99836643 
99836290 



99835936 

9983558* 
99835**7 



9983487* 
99834517 
9983416* 



99833805 

99833449 
9983309» 



9983*735 
9983*377 
99832019 



9983x661 
9983x302 

99830942 



99830583 
99850223 
99829862 

99829501 
99829140 
99828778 
998*84x6 



[f 



105719475 
ioj7X44*5 
105709379 

'105704339 
105699303 

101694273 



105689247 
105684227 
10.56792x1 



X0567420X 
105669196 
105664x95 



105699200 
105654209 
105649224 



I05Ó44243 
105639267 
105634296 

105629330 
105624369 

i£!£!91Ii 
"105^14462 

1056095x5 
1 0560457^ 



105599637 
105594705 

J05$89778 

"105584855 

105579938 
1055.75025 



105 5701 17 
105 565214 
1055103x5 

1055554*1 
105550532 

X05545648 



105540768 

105535893 
10543x022 

105526x57 
^0552x296 
105^x6439 

105 5 li 587 
105506740 
10550x898 



105497060 

r05402226l 

ioué7398 



>540; 
>5^' 



105482573 

io54f77754 
105472039 

Ì05468128 
Ì05463322 
105458521 

1054537*4 
I0544R931 
10544 4X-?! 

105459259 

io543458« 
105429806 
«0^425036 



I m. 





I 

1 

4 
% 



7 
9 

IO 

Ji 

12 
ti 



II 

18 
«9 

21 






27 

28 

i2 



30 



òi 

34 
Ji 



3<5 
37 

i? 



39 

4^ 
43 

_44 



45 



4« 

49 

i2 
JI 



54 
15 



( 



57 
58 
591 



m^ 



Seno. 



»75^i74 
2759» 7« 
*7Ó»9tfI 



4704;6i 

27^755^ 
277P352 



4773*47 
477594» 
477873^ 



2781530 
4784324 
2787118 



4789911 
4794704 
^795497 



479829Q 
4801083 
4803875 



2806667 

2809459 
2812251 



2815042 
2817833 
2820624 



2823415 
2826205 
2818995 



2831785 

4834575 
48373<54 
2B4015J 
4842942 
4845731 



2848520 
285i3oa 
485409^ 



2856)itt4 
2859671 
2862458 



4865245 
2868032 

4870819 



2873605 
2876391 
2879177 



2881963 
2884748 
2^7533 



2890318 
4893103 
2895887 



2898671 

2901455 
2904239 



Tangenie . 



4^7454 

4870604 

487J75» 



2907022 
4909805 
2912588 



2915371 
2918153 
2920955 

>*3717 



4876900 
4880050 
2883201 



4880312 
4889503 
28^26 5 { 



4895808 
4898961 
4902114 



2905268 

4908443 
4911578 



4914734 
4917890 

2921047 



4924205 

49473^3 
2930521 



2933680 
493««39 
4939999 



2943160 
4946321 
4949483 



2954645 
4955808 
2958971 



296213 e 
2965299 
2968464 



2971630 

4974796 
2977964 



2981x29 
2924297 
4987465 



4990034 
2993803 

4996973 



3000144 

3003315 
3006486 



3009658 
3012831 
3016004 



3019178 
3042354 
30455^7 



3028703 
3031879 
3035055 



3038232 
3041410 
3044588 



3047767 
305OQ46 
30541*6 
3057307 



Secante. 



X0402994 
1040386J 

IO 



X0405602 

10406473 
1040734^ 



10408219 
10409094 



10409969 



I041084S 
I04I1743 
10412601 



X041348I 
X04 14362 

10415443 



Z0416126 
10417009 
12^178^ 



10418780 
10419667 

10420554 



10421443 
10422333 

10423214 



10424116 
10425009 
10425903 



10426798 
Z0427694 
10428591 



10429489 
10430388 
10431289 



1043219Q 
10453094 
10433995 



10434900 
10435805 
10436712 



10437019 
10438528 

10439437 



10440348 
10441259 
10442172 



10443086 
10444001 
10444917 



10445833 
10446751 

10447670 



10448590 
10449511 
10450433 



10451357 
14*ÌM8l 




^988 

10456918 



1 



SttiUtg, 



\ 



94403381 

94407784 
94412182 



94416576 
94420965 

Sànim 



944297^8 
94434103 

9443*474 



94442837 
94447197 
94451553 



94455904 
94460250 

94464591 



94468947 

94473459 
94477586 



94481909 
94486227 
94490540 



94494849 

94499153 
94503454 

94507747 
94512037 
94516322 



94520603 

94524879 
.24549151 



94533418 
94537681 

94541939 



94546194 
94550441 
94554686 



945589*6 
94563161 
94567394 
94571618 

94575840 
94580Ò58 



94584271 
94588480 

94592é84 



94596884 
94ÒQI079 
94605270 



94609456 
94613638 
64617 816 



94621989 
94626158 
94630343 



94*534483 
94638639 

94644790 



9464693» 
94651081 

94655219 
94659353 



TétmtiUg. 



94574964 
94579730 
51254491 






94589448 
94594001 

94598749 



94603492 
94608232 
94612967 



94617697 
94644443 
94627145 
94631863 
94636576 
94641485 



94645990 
94650690 
186 



94660078 
94664765 
94669448 



94674x27 
94678802 
94683473 



94688139 
94692801 
94697459 



94702112 
94706762 
94711407 
94716048 
94740685 
94745318 



94749947 
94734574 
9473 9194 



94743808 

947484^1 
94753049 



94757633 
94762233 

94766829 



94771441 
94776009 
94780592 



94785174 
94789748 
94794319 



94798887 

94803451 
948080XX 



94814566 

94817X1AI 
948216661 



94826210 
94830750 
95835186] 



948398 id 
94^44346 
94848870 
94853390 



G. 




1\ 



Seap. 



9tfiatfi7 

9ÒH0U 



9tfiOio8 
9«W177 



Ttingeotd. 



9<Ses|58 

9604H8 

^dO|?48 



9^29i7 
960A125 



9600498 
9)99684 



9$9«oj| 

959715^ 
0196418 



959f6oo 
9594781 
959396X 



959JI40 
959*3 «8 






9J90672 
9589848 

9588197 
9587370 

9586J43 



9JBJ7M 
9584886 
9584056 



958J125 

958A394 
>581J6* 

9580729 

9579895 I 
9579060 



9578125 
9577389 



95757M 
9574875 
9574035 



9573x95 

9572354 
9571512 



9570669 
9569815 
9568981 



9568136 
9567290 
95<^^3 



95<^l»95 

95*^747 
9563898 



14835890 
3479772^ 



14759^3» 
I47A1616 

Jia2676 



34^45813 
34608026 



14532679 
34495120 

34457<535 



54410226 
3438i89t 

Ì4Ì451H 



34308446 

1427 «334 
34234297 



54197333 
I4I60443 
3412 3626 
34086882 
34O50210 
34013612 



33977085 
33940631 
33904249 



33867938 
338316991 

33795531 



33759434 
33723408 

. 33^7453 



33651568 

33^15753 
33580008 



33544333 
33508728 

33473 >9« 



33437724 
33402326 

33366997 



3333«73<5 
3329^^543 
332tfM»9 



33216362 

33»9U73 
J3M<5452 



33121598 
330868 M 
33052091 



«•*M 



33017438 
32982851 
32948336 



32913876 
32879 



Steatite I 

3tf*795f| 
36242781 
36106101 



3181 

3i77« 

327425 
32708526 



36 I69490 
36132957 
3609650t 



36060121 
36023818 

iaSTigo 



3595M39 

359153<S3 

358793^2 



35843437 
358075S6 
3577181O 



35736108 
35700481 
35<5649.28 



35629448 

35594041 

J2Ì58710 



35523450 

35488263 

35453149 



35418107 
35383138 
35348240 



353134M 
35218660 

J5243977 



35209365 
35174824 

35M0354 



35105954 
35071625 

350373^5 



35003175 
34969055 
34935004 



ìmm^^. 



34901023 
34867110 

34833267 



34799492 

347<5$78T 
34732t46 

34698576 
34665073 



34598269 
34564969 



34498568 
34465467 
34432433 




343994^5 
34366563 

34333727 
34300956 
34268251 
34235611 
34203036 



Il 



99828416 

^*8o54\ 



998273" 1 
99826964 
99826600 






99826236 
9981187 I 

99821140 
99824774 

9982^ 8 



99824041 

99823674 

9982330^ 



99832938 

P98m$69 
998222OI 



9982183 I 
998214^2 

99821091 



99820721 
998203 5 > 
99819979 



99819608 
998I9236 
99818863 



99818490 
99818117 
99817744 



99817370 
998X6995 
99816620 



99816245 
99815870 

.99815421 



999t5^i7 
99814740 
99814363 



998«3986 
998I3608 
99813229 



99812850 
998I247I 
99812091 



99811711 
^9811331 

22Ì!225i? 



99810569 
99810187 

.?980j?8p5 



99809423 
998Ò9Ò40 
998O8657 



99808273 
998O7889 

99807^05 



99807120 

99806735 
99806349 

^2980jE8£4 



■ria 



10541503^ 
SO542OI7O 

105410/52 
105405999 

10539^508 

X0539t7«8 

i053«2303 
105377577 



105368x37 
1053«34M 
1053587*5 
X05354010 
105349310 

105319922 

105335235 
105330552 

105325873 

105321198 

J!oilì?Ì27 

105311861 
105307199 

1IOU02J£1 



XO5297888 
105293238 
105288593 



101283952 

105279315 

1052^4682 

105270053 
105265428 
105260808 



105256192 
105251579 

.'01245211 



105242J67 
^05237767 

>05233'7> 



105228579 
105223991 

t ol>l9408 

105214828 
1052X0252 
10^265681 

"105201113 

105 19^5549 
105191989 



105X87434 
105X82882 

»05«783i4 



xo 5 173790 
I05 169250 

X05I64714 
X05160X82 

lo5i?5<554 
105x51130 
105146610 



t. 



Seoa. 



2926499 
2929x80 



2932061 
2937623 



2940403 
294318) 



^948743 
a95SS22 

*95430« 



29(7080 

*9J9»J9 
^^638 



29654x6 
2968194 
297097» 

^973749 
2976526 

2979303 



2982079 
2987632 



2990408 

*993»«4 
^99S9S9 



2998734 
3001509 

3004284 



3007058 
3009832 
30x2606 



3015380 
30x8153 
3020926 



3023699 
3026471 
3029244 

3032016 

3034788 

- 3037 Y 59 



.3040331 
3043x02. 
3045872 



3048643 

3051413 
3ft54»83 



3056953 

30$97A> 

J062492 



3v>6526i 
3068029 
3070798 
3073566 

3076334 
3079x02 



3081869 
3084636 
3087403 
li7o 



Tangeoic 



3057307 

3060488 

3063669 



i 



Secifite. 



104569x8 
10457848 
10458780 



106685 I 
3070034 
3073M8 



3076402 
3079)86 
J08277Z 



3085957 
3089x43 

J092ÌJO 



3095$«7 
3098705 
310x893 



3x0508^ 
3 10827 Ji 
IX X1462 

31X4Ò53 
31x7844 
3x2x036 



3x24229 
312742X 
3x306x6 



3x338x0 
3*37005 
3140200 



3x43396 
3x40593 
3 '49790 
3152908 
3x56186 

JI5938S 



3162585 
3165785 
3168986 



3172x87 
317J389 
3^7859' 



3181794 
3184998 

3188202 



3191407 
31946x3 

3*978x9 



3201025 
3204232- 
J2074i^0 



3210649 
32x3858 
3217067 



3220277 

3223488 

J22670 



3229912 

3i33"J 
3136338 



3*39551 
3242766 
3245981 

^I49'y7 



XO459712 
X0460646 
1046x581 



104625x6 
10463453 

1046439 X 



10465330 
10460270 
X0467211 



X0468153 
10469096 
10470040 



10470986 

2047x932 
1047287» 



10473828 

X0474777 
10471718 



X0476679 

X047763* 
10478586 



10479540 
ZO480496 

10481453 



104824x1 

10483370 
10484330 



1048 529 L 
10486253, 
10487217 



10488181 
10489146 
104901x3 



XO49IQ80 
10492049 
10493019 



10493989 
IO49496X 

i£49i9a 



10496908. 
1049788 > 
10498859 



10499836 
10500815. 

10501794 



10502774 
105037561 

105047 



3? 



X0505721 
XO5C6706 
10507692. 



10508679 

X 




I 



tmiUg^ 



94659353 

^^663483 
^4667609 



9467x730 
94675848 
94679960 



94684069 
94688x73 

^4692273 



94696369 
9470046X 
94704548 
94708(^31 
947x27x0 
947x6785 



94720856 
94724922 
94728985 



94733^3 
94737097 
94741146 



94745191 
94749134 
94753*71 



94757304 

94761334} 

94765359 



94769380 
94773396 
9477 7409 



947814x8 

94785413 
947 89413 

94793410 

94797411 
9480X40X 



94805385 
94809366 
948x3342 



94817315 

94821283 

94825248 



9482920H 

94833165 
94837117 



9484X066L 
94845010 

94848951 



94852888 
94B 56820 
9486074? 



94864674 

94868595 
94871511 



94876426 
94880335 
94884240 



94888x42 
94892040 

94895934 
94899824 




Tém^lUg. 



94853390 
94857907 
948624x9 



94866928 

94871433 
94875933 



94880430 
94884924 

94889413 



94893898 
94898380 
949028 58 t 



9490733» 
94911802 

949x6269 






94920731 
94925190 
94919646 



949J4097 
94938545 
94942988 



94947419 
94951865 

94956298 



94960727 

94965151 
94969574 



94973991 
94978406 

949828x6 



94987223 
94991626 
94996026 



9500042& 
950048x4 
95009203 



95013588 

95017969 
95022347 



95026721 
95031092 
95035459 



9503982* 
95CH4181 
9504853» 



95,052891 
95057240 
95061586 



95065928 

950702^7 
95074602 



95078933 
9508326X 

9508 7586 

95091907 

95096224 

9510053» 

95x048491 

95^09x5^ 
95x13460 

95117760 






G. 71 II 



"*•" 



Seno. 



9y6ri97 



95<5d492 
9559^39 



95J7950 
9J57074 



9SSS3ào 
9J54J02 
95S3<^43 



9$5*7Ì3 
9S$I922 
9J5I06I 



9550199 
9549a3<5 



9547607 

954^74* 
9545876 



9545009 
9544MX 



9542403 

9541(33 
9540662 



95 39790 

95389»7 
953go4i 



9517169 

953^^4 
9535418 



9534541 

9533<^4 
953278Ò 



9531907 
9531027 

953014^ 



9529264 
9528382 

95^749? 
95266x5 
9525730 
95*4844 



95*3958 
9523071 



9521294 
9520404 
95195x4 



9518623 

9517731 
95 1 6838 

9515944 
W 15049 



9513*58 
951*361 

9511463 
9510565 



Tangente. Secante. 



32708526 

326745*9 
326^596 



32606728 

325729*4 
1*539184 



3*505508 
32471895 
3*438346 

32404860 
3237x438 
3*338078 



32304780 
3227x546 

3**38373 



32205263 
32x722x5 
32139228 



32106304 

32073440 
32040638 

32007897 
319752x7 

3x942598 



319x0039 

3x877540 
3x845102 



3 18 12724 
3x780406 

31748x47 



3x715948 
31683808 
3x65x7*8 



316x9706 

51587744 
31555840 



315*3994 
3x49*2207 

31450478 



31428807 

31397194 
31365639 



31334141 
31302701 

31271317 



31239991 
31208722 
31177509 



31146353 

31115*54 
31084110 



31053**3 
31022291 

30991416 



3086846 

30837869 

30807325 

JOW6835 



34203036 
34170526 
34x38080 



34105699 
3407338* 
34041 130 



I34008941 
33944754 



339x2755 
33880820 

33848948 

338x7x31 

33785391 
33753707 



33722084 
33690524 
33659026 



33627589 
335962x4 

ÌÌ564900 



33533647 

a3 50245 5 
334713*4 



33440254 

33409*44 
.11178291 



33347405 

3331^575 

.II28J805 



33*55095 

33**4444 
33193853 



33x63320 
3313*847 
3310M3* 



13072076 
3304x778 
33011539 



3298x357 
3295x234 
32921168 



32891160 
32861209 
3283 IJ16 



3*8pi479 
3777x700 

3*741977 



327123x1 
32682702 

3^653149 



32623652 

32594**1 
3AS6,825 



30960596 32535496 

309298ir ^ 32500221 

308991I2 32477003 

40868468 ' 22447840 



32447840 
3241873* 
3238967» 



»*■■ ». 



* r— ^^^ ^ 



tmm 



S'ffstog^ 



99805965 

99805577 
99805190 



99804803 
99804415 
99804027 



99803639 
99803250 

^802860 

99802471 
99802081 
99801690 



9980x299 
99800908 
99800516 



99800x24 

9979973* 
997 99339 



9979894^ 

9979855* 
99798x58 



99797764 
99797369 
99796973 



8^- 



99796578 
99796182 

99795785 i 



99795388 

99794991 
99794593 



99794195 
99793796 
99793398 



9979*998 

9979*599 

997 92198 



99791798 
99791397 
52790996 



99790594 
9979019* 
99789789 



99789386 
99788983 
99788579 



99788175 

99787770 

99787365 

99786960 

99786554 

99786148 



99785741 
99785334 
997849*7 



99784519 
99784111 

99783703. 



99783*93 
99782883 

99782474 
99782063 



1051466x0 

105x4*093 
105137581 



105 133072 

105x28567 
105x24067 



X05XX9570 
105x15076 
XQ51XQ587 



X05 106102 
^105x01620 

10509714* 

"Ì05092668 

105088x98 

X05083731 



X05079269 
105074810 
105070354 



X05065903 
105061455 
XJ050570X* 

«505*571 
105048x35 

xo504370_* 



105039273 
X05034848 
105030426 

IO 5026009 
10502x594 
X05017184 



1050x2777 
X05008374 

X0S003974 



X04999578 
104995x86 

104990797 



1049864x2 
X04982031 
104977653 



104973279 
X04968908 
104964541 



XO496OX78 
XO4955818 
104^51462 



XO4947IO9 
104942760 

10493841^ 
I1O4934O72 

1049*9733 
104925398 

XO49IIO67 

XO49X6739 
10491*414 



XO49O8O93 

104903776 
1048^461 



104895151 
104890844 
104886540 
104881240 



-*««■ 



8^ 



G. i8 

v 

o 
1 

t 

i 

4 
S 
6 

7 

H 

9 

IO 

it 
II 

«3 

«4 

IJ 

id 

17 



i: 



18 
19 

35 

il 

ai 

il 

M 

16 



17 

18 

19 



30 

1* 



33 
34 



3« 
37 

i? 



39 

40 
I 



4* 

43 

4^1 

48 

49 



51 

13 

54 

1? 
J7 
5« 
59 

(50 



Stno* 



3090170 

4091936 

roi 



3098468 
3101134 
ÌLOÌ222 



3106764 
3109519 

3 '"^94 



3115058 
31 17811 
3l^05g<5 



3«»3349 

JTlÓlll 

3118875 



413 1638 
3134400 
3137161 



3141686 



3148109 
3«509^ 

lL522i£ 



3156490 
3159150 
3161010 



3164770 
3167519 
3170188 



3173047 
3175B05 
31785^3 
318x311 

3184079 
31868J6 



3i»9593 
3191350 

112110$ 



3197863 
3100619 

ÌHÌ2I4 



3106130 
3108885 
3HI640 

3*14395 
3*17149 

_i£!2203 



3111657 

312541* 

3128164 



3*30917 
3133670 

^11 



3139174 

3241916 
3* 44^7 . B 

5*474*9 
3150180 

3*5*931 
Jif568i 



Tangente 



3M9«97 
3*5*4«3 

3158848 

ii^i*!! 



3168504 

3*717*4 
J174944 



3*78165 

3181387 
318461 



3187833 
3191056 
3294180 



3*97505 
3300731 
3303957 



3337184 
3310411 
.33i3<539 
3316868 
33*0097 
33*33*7 



33*6557 
33*97«» 
33330*0 



333^5153 
3339485 

Ji4*ZÌ2 



3345953 
33491M 

3355^0 
335M97 
J3^*i34 



33<5537* 
3368611 

3371850 



3375090 
3378330 
3381571 

33M13 
3388056 

3391199 



3394543 
3397787 
3401031 



3404^78 

34075*4 
3410771 
3414019 
3417167 
J4*05itf 



34*3765 

34*701 5 
3430166 



3433518 
343*770 
3440013 

i451*76 



Secante. 



>*mmm 



10514621 
10515617 
10516611 



10517008 
10518606 
105 19605 



10520604 
10511605 
10511607 



10523610 

10514614 

JO5I56I9 



10526615 

10517633 
10518641 



10519651 
10530661 

10531673 



10531686 
10533699 

10534714 



10535730 
XO5 36747 
«0537765 



10538785 

10539805 
ÌO54O816 



10541849 

10541873 
10543897 



105449*3 
10545950 

10546978 



10548007 

10549037 
10550068 



XO55IIOI 

1055*134 
IQ553169 



10554104 

10555141 
1055^179 



XO5573I8 
10558358 
10559399 



10560441 
10561485 
10561519 



10563575 

lo 564611 
10565669 

10566718 
Ì0567768 
10568819 




Stnthg. Tmigihg. 



94899814 
94903710 

9490759* 



94911471 

94915345 
94919116 



94913083 
94916946 
94930806 

94934661 

94938513 

9494*361 



94946105 
94950046 
94953883 



l 



94957716 

9496^545 
9496 5370 



949Ó9I92 
94973010 
94976814 



94980635 
94984441 
94988245 



9499*045 
94995840 
94999633 
95003421 
95OO7IC6 
95010987 

95014764 
95018538 
9501 230! 



95016075 
95019838 
95033597 



95037353 
95041105 

95044853 

9f 0^8598 
95051339 
95056077 



95059811 

P506J54» 

95067269 



95070992 

9507471* 
..250784*8 

95082141 

95OB5850 

^5089556 

95093258 

95096956 
95100651 



95104343 
95108031 
95111716 



9511539:? 

9J11907H 

95111749 
9511 6419 



I 



951x7760 
95111057 



95I3064I 

95«349*7 

.JÌI122212 
95143490 
95147766 

9515*039 
95156309 
95160575 
^5164838 



95169097 

95173353 
95177606 



95181855 
95186101 

»5 1 90344 

9*5194583 
95198819 

95103051 

95107281 

95111508 

_ 95*15730 



95219950 
95114166 
j»5Ai8379 



95*3*589 
95136795 
95*40999 



95445199 
95*49395 
95*53589 



95*57779 
95461966 

9^1^150 



95*70331 

95*74508 

. 95*78681 

■ 95*82853 
. 95*87011 
^^5191186 

95*95347 

95*99505 
.95303661 

95307813 
9531196! 

i? 53 «6107 

953*0250 

953*4389 
953*8526 



9533*659 

95336789 

,9534091^ 



95345040 
95S4916I 

^95353*78 



95357393 
9M61505 

91365613 

..2ÌSÉ2212 



>«i 



do 
Jì 



57 
Sa 

SI 



54 
53 

50 

4B 
47 
4tf 

45 
44 

4X 

-JE 

19 

3<^ 

35 

-li 

33 



30 



17 
il 



44 
«3 
22 



20 

i2 

x8 

17 
16 



«5 
«4 
JJ 
14 
II 
_io 

9 
8 

7 



5 
3 

2 
t 
O 



G. 71 



Seno, l Tansente. 



951056$ 

9Sog666 
9598766 



9S0786J 

9506963 
9506060 



9505157 
9504*53 
9503348 



9502442 
950x536 
9500629 

94997*1 
94988x2 

949790* 



949699X 

9496080 
9495168 

9494*55 

949334» 
94924atf 



949»5" 
9490595 
9489678 



9488760 

948784» 
_ 9^86922 



9486002 
948508X 

9484»59 



9483*36 

948*313 
948x389 



9480464 

9479538 
9i^786 xx 



9477684 
9476756 
9475817 



9474897 
94739^ 
9473035 
9472103 
947x170 

9470*3^ 



9469301 
9468366 

9467430 



9466493 
94^5555 
9464616 



9463676 
9462736 
946x795 



94^853 
94599x0 

9458967 



9458023 
9457078 
9456x32 
9455'85 



30776835 
30746400 
20716020 

30685693 
3065 5421 
30625203 



30595038 
30564928 
30534870 
30504866 

304749x5 
304450x8 



3041 5 173 
3038538X 
3035564» 



303*5954 
30296320 

30266737 



30237207 
302077*8 



30x48926 
30x19602 

50090330 



30061x09 
30031939 
30002^10 



*997375» 

*9944734 
*99»5766 



29886850 

29857983 
29829x66 



29800400 
2977x683 
297430x6 



*97»4399 
2968 583 X 
296573x2 



296x8842 
29600422 
29572050 



*95437*7 
295 «5453 
29487**7 



29459050 

«94309*» 
2940184Q 



29374807 
29346822 
29318885 

29290995 
292^63x52 

*9*35358 



' 



292076x0 

29i799<2. 
2915**5» 



29124649 
29097089 
29069576 
29042x09 



Secante. 



^2360680 

' 3*3 3 »73<5 
?^30*8^ 



3 227401 X 
32245*30 
322x6503 



32x87830 
32x592x0 
32x30644 



32x02132 

32073673 
32045266 

'320x6913 
3x9886x3 
3x960365 



31932170 
3x904028 

3»875937 



5x847899 

3x8x9913 
3'79I978 



31764095 
3x736264 

3x708484 



31680756 
31^53078 
3x62545* 



3x597876 
3157035» 
3x542877 



31515453 
3x488079 

3x466756 



3»433483 
3x406259 

31379086 



3«3519<J* 
3x324887 
3x297862 



3x270886 

31*43959 
3x217081 



3x190252 
31x63472 
3x136740 



31x10057 
3(083422 

31056835 



3 1030296 I 

31003805 

30977363 



30950967 
30924620 

308P8319 



308720Ò6 
30845860 
3081^ 70* 



30793590 
3076752^ 

3074JI5P7 



SinH^. 



9978*063 
99781653 
99781*41 



99780830 
99780418 
99780006 

99779593 
99779180 
99778766 



99778353 
99777938 
997775*3 



99777x08 
99776693 

99776*77 



99775860 

99775444 
997750*6 

99774<^ 
99774»9« 
9977377* 



99773354 
9977*934 
9977*5x5 



9977*095 
99771674 
99771*53 



99770832 
99770410 
99769988 



99769568 

997^143 
997687*0 

9976829? 
9976787* 
99767447 



99767022 
99766597 
99766171 



99765745 
99765318 

99764891 



99764464 
99764036 

99763608 



99763179 
9976*750 
99762321 



99761891 
99761461 
99761330 



99760599 
99760167 

99759736 



99759303 
99758870 

99758437 



99758004 
99757570 



87: 



X04882240 

104877943 
X04873649 

"104869359 
104865073 
X 04860790 

■1058565x0 

10485**34 
1048479^» 
'104843691 

1048394*5 
104835x62 

"104830903 

104826647 

X04822394 

"1048x8x45 

1048x3899 
104809656 

"^104805417 
204801181 

• 104796948 

10479*7 1« 

10478849* 

1 04784*70 

"104780050 

104775834 
10477x621 

"104767411 

10*763*05 
1 04759001 

"104754801 
104750605 

1047464" 

"10473***» 
104738034 

104733850 

I04729669 

X04725492 

X0472X318 

"1047x7147 

X04712979 
104708814 

104704653 
104700495 

X04696339 
104692x87 
104688039 
104683893 

'X04679750 
1046756x1 
10467x474 

1104667341 
X04663ZXX 
X 046 59084 

"104654960 
104650839 
104646722 

XO404.C607 
X0463H495 

104634387 
104630281 






I Ifl. 






Seno 



Ji6n8i 



1*03931 



3»7»I79 
3*749»« 
J277«7^ 



5iS0424 
3i»3«7» 



3288ÒÒ<5 

3»9Mt3 
3194!^ 



j*9<S90tf 






3305144 
3307889 
3310634 



33*3379 

3316113 

§318867 



33x1611 
S3t43f5 



33*9»4i 
f33aT«4 

33353*7 



333«0(59 
3340810 



3346*93 
3349034 

— UllZZi 



3354516 
3357156 
3359996 

336*735 
3365475 
3368*14 



3370953 
5373691 
33764x9 



3379167 

33««905 
3384641 



3387379 
5390116 

3395589 

3398315 
3401060 



3403795 
3406530 
3409165 



34x2000 

3414734 
3417468 

34^102 



Tangente. 



3443176 
3446530 

34497* 5 



1453040 
3456*96 
3459553 



«34tf*8io 
34Ò6068 
3469317 



3471586 
3475846 
3479107 



348*368 
3485630 
3488893 



349*156 

3495410 
3498585 

3501950 
3505116 
3508483 



351x750 
3515018 
3518*87 



3511556 
3514816 

35*8097 



353^3^9 
3534640 
3537913 



3541186 
3544460 

IBZZii 



35510x0 
3554186 
3557563 
3560840 
3564x18 
3567397 
1570676 
3573956 
1577137 
3580518 
3583800 
3587083 



3590367 
3593651 
3596936 



3^00*** 
3603508 
360679$ 



3610083 

3613371 
3616666 



3619950 
3623*40 
36*6531 



36*98*3 

3633tiS 
3636408 
363970* 



Sectfitc 



10576*07 
10577167 
10578318 



10579390 
10580453 
1058x517 



1058*583 
10583649 
105847x7 






X0585786 
10586855 
105879*6 



10)88999 

IO 59007* 
X059XX46 



1059*** X 

10593*98 
10594376 



10595454 

10596534 
1059761^ 



X0598697 

1059978 I 

I06Ò0865 

1060x951 
X06Ò3037 
10604x25 

10605*14 
1060630^ 

10607395^ 



X0608487 

10609580 
13610675 



1061x770 
1061*867 
10613965 



X06 15064 

X0616164 
106x7*65 



10618367 
1061947 x 
106*0575 



xo6*i68x 
1062*788 
106*3896 

106*5005 
106*61x5 
106*72*7 



106*8339 
106*9453 
10630568 



1063x684 
1063*801 
106339x9 



10635038 

10636IJ8 

1063^*80 

10538403 

10639517 
10640651 

10641778 



F"<«vi 



95116419 

95130086 

95133750 



^ 



*^ 



95137410 
95141067 

95144711 

95148371 
9515*017 
95155660 



95159300 
9516*936 

95x66569 



■t*"^-"»*^ 



95170198 
951738*4 
95177447 



95181066 
95x8468* 

95188*95 



95191904 
95195510 
95199111 



95*0*711 

95106307 
95*09899 



95113488 

95*17074 
951*0656 1 

'95**41351 
95**7811 f 

9Si3^393 



95134953 
95*38518 

95*4*081 



95*45640 

95*49196 
95*5*749 



95*56*98 
95*59844 

95163387 



95*669*7 
95*70463 
95*73997 



95177516 
951«1053 

[^4577 
95*88097 
95191614 
95195118 
95198638 
95301146 
95305650 



95309x51 
9531*649 

9531 6143^ 

95319635 

95313"3 
95316608 

95330090 

95333569 
95337044 

,95340517 



Tanglhg. 



95369719 
953738*1 
95377910 



9538*0x7 
953861x0 

95390*00 



95394187 
95398371 
9540*453 



95406531 
95410606 

95414678 



954x8747 
95411813 
954*6877 



95430937 

95434994 
95439048 



95443100 

95447148 
954S1193 



95455136 
95459176 
9U^33i^ 



95467346 

954713771 

95475405 



95479430 
95483451 
95487471 



95491487 
95495500 

95499511 



955035i9f 
955075*3 

955115*5 



955155*4 
95519511 
95513514 



955*7504 
95531491 
9 553 547 7 



95539459 
95543438 
95547415 



9555x388 

95555359 
95559317 



95563*91 
95567*55 1 
9557x1x4 1 



95575171 

95579115 

,95583077 



955870*5 

95590971 , 

J2S5249MI 



95508854 

♦f<»6727 

956x0650 



M^ 



\ 



fi 



Seop. 



945518J 

9454238 

9453^90 
94JÌ341 

94S»39i 



9449489 

9448J37 
9447^84 



9446630 

94^5^7$ 
9444720 



94437<54 
9442807 

9441849 



9440890 
9438971 



94380x0 
9437048 
943<^8S 

943 SI" 
9434157 



9432225 
943x260 
943029 3 



94*93*5 

94283 5<$ 

94*7386 



94264x5 

9415443 
9424471 



9423498 
9422524 

94*1550 



94^575 

9419599 
9418622 



9417644 
94x6665 
94M<^85 



9414705 
9413724 

941274* 



94x1760 
94x0777 

9409793 



9408808 
9407822 
940^^835 



9405848 
9404860 
9403871 



9402881 
940x890 

9400899 



9399907 
93989x4 

93979*0 
9396926 



Tangente^ 



29042109 
29014688 

21Ì9873M 
28959986 
28932704 
28905467 



28878277 
4885x132 
28824033 



1879^979 
•8769970 

28743007 



187x6088 
286892x5 
28662386 



28635602 
2Ì608863 
28582108 



*85555»7 
285289x1 

28502349 



28475831 
28^93 5<5 
28422926 



28396539 
28370x96 
28343896 



283x7639 
2829x426 
18265256 



18239x29 
282x3045 
28x87093 



28x6x004 
18x35048 
28x09x34 



28083263 

18057433 
2803x646 



2800 590 X 
17980x98 
27954537 



179289x7 

47903339 
27877802 



27852307 
17826853 
2780x440 



27776069 
*77 50738 
277*54^ 
27700199 
17674990 
27649822 



Secante . 



17624695 
17599608 

*75745<5x 



27549554 
17524588 

2749966X 
.J2±7£Zi 



30715535 
306896x0 

30663731 



30637898 
306x2x11 
30586370 



30560675 
30535026 
3050942^ 



30483864 
30458351 
30432884 



30407461 
30382084 
30356752 



30331464 
3030622 X 
J0281023 



30255868 

30230759 

.Jo*o ? » j 



30x80672 

30x55694 

30130760 



.30105870 
3008x024 
3005622 X 



.30031462 
30006746 

.29982073 

*9957443 
29932856 

299083x2 



298838 XX 

2985935* 
29834936 



198x0563 
2978623 X 
29761942 



■•«*•• 



29737695 
297x3490 
29689327 



29665205 
2964 XX25 
29617087 

29593090 
69569x35 
2954522X 



29511348 
29497516 
294737*5 



29449975 
29426265 

29402597 



29378968 
29355380 

19308326 
29284858 
2926x431 
29238044 



M 



•*« 



twm t » 



89 



SeniUg» Tan^ìhg^ 



99756701 
99/56265 

99755830 



99755394, 
997549571 
997545*1 
99754083 

99753646 
99753*08 



99752769 
9975*330 
99751891 



99751451 
9975101X 

^97 50570 



997501*9 
9974088 

99749246 



99748804 
99748361 
99747918 



99747475 
99747031 
99746587 

9974614* 
99745697 
y974f*52 



99744806 

99744359 
99743913 



99743466 
99743018 
9974*570 



9974*1** 
9974x673 

99741**4 



99740774 
99740324 
99739H73 



997394** 
99738971 
99738519 



99738067 

99737615 
99737162 



99736709 

99736255 
99735801 



9973534^ 
99734891 
99734435 



9973398O 

997335*3 
99733067 
997326x0 
9973*152 
99731694 



9973»*35 
9973O777 
99730318 
99729858 



f 



10463028 X 
104626x79 
104612080 



1046x7983 
X046X3890 
104609800 

X046057X3 
X0460X619 
1045^7547 



204503469 

20458^394 
xo458532> 

X04581251 

104577187 
X04573123 



XO4569063 
X04 565006 
X04560952 
104556900 

XO4552852 
XO4548807 

"104544764 

1045407*4 
1Q4536688 



«04532654 
10452862^ 

104524595 

1045 20570 
1045x6548 

X045 1 25*9 



X04508513 
104504500 
X04 500489 



XO449648X 

104492477 
104488475 



104484476 
XO4480479 
104476486 



XO4472496 
104468508 
XO4464523 



XO446054X 
XÒ4456562 
104452585 
1044486x2 

104444641 
204440673 



1044 36708 

X04432745 
104428786 



XO4424829 
XO4420875 
X044X6923 



1044x2975 
104409029 
104405086 



X04401146 
104397208 

204393*73 
X04389341 



1 



■«1 



69 



Seno. 

939593» 
939493 S 



9393938 
939^940 
939194^ 



9390943 
9389943 
938894^ 



9387940 
938^917 
9385934 



9384930 
93839*5 
938*919 



9381913 
938osfD6 



93788«9 

9377879 
9376869 



937S«S« 

9374846 

9373833 



9372819 
937180$ 
9370790 



93^9774 
93687J7 

122Z42 



9366722 

93<5j703 
93<54<583 



9363662 
9362640 
9361618 



936o$95 

9359571 
y35854<i^ 



93575*1 
93 5<5495 
93 5 54<58 



9354440 

93534" 
935*382 



935135* 

93503** 
9^49*89 



9348*5^ 

9147**3 
934^5189 



9345154 
9344118 



934*045 
9341007 

93399<58 



93389*8 
9337887 
9336846 

9335804 



lìiogenré 



«7474774 
*74499*7 
274*51*0 



27400352 
27375623 
27350934 



27326284 

2730x674 
27277102 



27*5*5<^ 
2722807$ 

27203620 



27x79204 
27x54816 

27130487 



27x06186 

270819*3 
27057^99 

*70535i3 
27009364 

^985214 



26961x81 
a.6937147 
269x3x49 



26889x90 
26865267 
*g84i383 



26817535 
267937*5 
2^7^99 51 



267462x5 
267225x6 
26698853 



29675227 
2665x638 
26628085 



26604569 
2658x089 
*<55 57^45 



26534238 
265x0867 

2648753» 



26464232 
264409^9 

26417741 

*<5394549 
26371392 

2634827 X 

26325x86 

263Ò2136 
262791» 



^^eomce. 



29238044 
29214697 

*9i9i389 



26256141 
26233 196 1 
262x0286' 



26x874111 
26i64y7xi 
26141766 



261 18995 
26096259 
26073558 
26050891 



I 



291681 21 
29144892 
2912170J 



29098553 

*9075443 
29052372 



29029339 
29006346 
2898339X 



*89<5o475 
28937598 

28914760 



2889x959 
28869x98 
28846474 



28823789 
2880XX42 
2877853* 



28755961 

287334*8 
_ 28710932 

"" 28688474 
28666053 

^28643^70 

28621324 

285990x5 
2857<5744 



28554509 
28532312 

28510152 



28488028 
28465941 
2844389X 



28421877 
28399899 
28^7212 



28356054 

28334185 
^831*35? 

28290556 
28268796 
28247071 

28225382 
28203729 
28x82111 

28160529 
28138982 

28 117471 



28095995 

28074554 
^28053148 

28031777 

28010441 
27989140 



279^57873 
27946641 

279*5444 
27904281 



M t 



997*9858 
997*9398 
997*8938 



997*8477 
99728016 

99727554 



997*709* 
99726629 
99726166 



997*5703 
997*5*39 
997*4775 

997*4310 

997*3845 
997*3380 



997**914 
997*2448 
9972198 X 



997*1514 
997*1047 
^997*0579 



99f20iio 
9971964* 
9971917* 



99718703 
99718233 
997W61 



99717*91 
997x6820 

997^5348 



9971587^ 
99715404 
997x4931 



99714457 
^97x1984 
99713509 
997x3035 
9971^5^0 
99712084 



997x1608 

9971113* 
^710655 



997x0178 
9970970X 

j22Z09**i 



99708744 
99708265 
99707786 



99707306 
99706826 

9970634^ 



99705865 

99705383 
99704902 



^704419 
99703937 
99703454 



99702970 
90702486 
99702002 
99701517 



9» 



mm 



miJÈ» 



7dngil$g^ 1 



104389341 
104385412 

.104381485 

'1043/75^1 
104373^40 
1043^97** 
'204365806 
SO4361893 
20435 798* 



104354075 
104350169 

104346*^7 



X04342367 
104338470 
10433457<5 



«04330084 
104326795 
1043**909 



1043x9025 

104315144 
10431x265 

X04307389 
1043035x6 

104299^45 

104295777 
10429x912 
10428804^ 



104284x89 
104280331 
104276476 



104272623 

104268773 
104264926 

10416 ic8i 
104257239 
'042Y3399 
X04249562 
104245728 
10424x896 



104238066 
ÌO4234239 

JO^^O^X^ 

104226593 
104222774 

104218957 

10^15x42 
1042x1331 
104207521 

104203714 
104I99910 
ÌO4196108 

104192309 

104188512 
1041 84718 

104180926 

104177136 
104173349 

104x69565 

X04165783 

Ì04I4Ì2003 
I04I58226 



■* 



ÓQ 

59 
Si 



57 
5<^ 
51 



S4 
53 



5» 
50 

49 



48 
47 



45 

44 



4* 



3» 

J2 



3<J 
35 

34 



•^'r 



il' 



3« 

»9 
08 



2 



13 
22 

21 

20 

19 



18 



»5 

M 
13 
12 
li 

IO 



9 
8 

2 



5 



3 

2 

s 
o 



', 



<>' 67 



Seno. I TaD£ente. 



9271839 

9*70749 
9269658 



9268566 

9267473 
9266380 

9265286 
9264x91 
9263096 



9262000 
9260903 
925980V 



9258706 
9257606 
9256506 



9*15405 

9i543©3 
9253200 



9*5*097 

9*50993 
jg2^o888 



!*^ 



924879* 

9*47^75 
9246568 



9245460 

9*4435» 
9*43*4' 



924213X 
9241020 
9*39908 



9*38795 
9*37^81 

9236567 

9*3545* 
9*3433^ 
9243*19 



9232102 I 

9*30984 
9229865 



9**8745 
9227624 

9226503 



9**5381 
9224*58 
9**3134 



i»v 



9222009 
9220884 
9*^9758 



9*18631 
9217503 
9216375 



9215246 

9*1411^ 
^212985 



■ 






9211854 
9210^22 
9209589 



9*q84>5 
9207320 

9206185- 

9205049 



a475Q8<J9 

247301)5 

24709/f70 



24688816 
24668191 

246475^ 



24627030 
24606494 
14585987 



245^5509 
a45450<5i 

245*41^4* 



24504*5* 
24483891 



24443*50 

24422982 
2440273^ 



14382519 
24362331 

24342172 



2432204I 

24301938 
24281864 



24261819 
24241801 
24221812 



24201851 
24181918 
241620x3 



24142136 
24122286 
24102465 



24Q82672 
24062906 

*4043l<^8 



24023457 

14003774 
23984118 



23964490 

»3944889 
2392531^ 



23905769 
23886250 
23866758 



*3'47*93 
23827855 

23808444 



237Ì9060 
23769703 

1375037* 
23731068. 

13711791 
23692540 



23673316 
23654118 
23634946 



23615801 
1359^83 
13577590 
135 ;8514 



Secante • 



26694672 

266754^^7 
26656292 



26637148 
26618033 
2659822 



25579891 
26560865 
26541868 



46522901 
1^503962 
26485054 

'26466174 

26447313 
26428502 



26409709 

1^39094^ 
16372211 



K5353505 
16334828 

26y6i8o 



26297560 
26278969 
26260406 



'26241872 
1^2*33^ 
26204888 



26x86439 
06x680x8 
26x49624 



26x31259 
261x2922 
260946x3 



2607633^ 
26058078 
26039852 



26021654 
26003484 
15985341 



»59^7225 
15949137 
35931077 



15913043 
15895P37 
25877058 



15859107 
25841182 
25823284 



25805414 
«7875701 

157^9753 



■w 



25751963 

15734199 
25716462 



25698751 
25681069 

25663412 



25645781 
05628176 

05610599 
15593047 



Senìlùg^ 



9967"48 
09^570637 

99670125 
99669614 
09669101 

99^8588 

99<J<58075 
906675^* 

99S7ÓP 



w«v 



0^666018 



99^5503 
99664987 

99^447 1 



99663954 
99<^3437 



99662402 
99661884 
995<5l36t 



99660846 
99660326 



9965928J 
99658764 



996577*1 
99657199 
99656677 



99656153 
9965 563Q 
99655106 



99654582 
99654557 
9965353* 



99653006 
99652480 
99651953 



9965x426 
99650899 
99650371 



99649843 
996493*4 
99648785 



95^ 



«^•' 



99648256 
996477*6 
99647x95 



99646665 
99640133 
99645602 



99645069 
99644537 
9964400^ 



1*1 



99643470 
9964*937 
9964*40* 
9964x868 

99640797 
99640261 



103935904 
103932^^8 

1039*8634 



X03925QQ3I 

1039*1373 

103917746 



103914120 

XO3910497 
103906876 



103903*58 
XO3899641 
103896027 



10389*414 
S03888804 
103885x96 



XO388159S 

XO3877987 
X03874385 



103870786 
103867x88 

103863593 

103860000 

1938 56409 
X 038 52820 

"xo3»49*34 
103845649 
10384*066 

'103838486 
103834907 
10383133' 

103827757 
X03824185 
103820615 

"103817047 
X038X348X 

X038099X7 
■i03So6355 
103802795 
103799238 
10379sód2 
103792128 
103788577 

J03785027 
103781480 

103777934 

"103774391 
103770850 
103767310 

103703773 

1037^*37 
10375670^ 

"103753 173 
«03749644 

103746116 

""103742591 
103739068 

■^^^735546 

103732027 

103728509 
J03724994 

roj72iA8i 



S<5 



, 



, 



o 

1 

2 



5 

4 



6 

7 
8 



9 

IO 

XI 



12 

i4 



15 

17 



x8 

20 

21 
22 

26 



»7 

28 
29 



30 
1» 



33 
34 
35 



3<$ 
37 

i5 



39 
40 

.di 
4* 
4^ 



45 

4(5 

47 



4» 
49 
50 



5» 
5i 
53 
54 
55 

57 
5« 
59 



Seno • 



39073" 
39099B9 

)ti666 



39x5345 
39x8019 
391069; 



39*3371 
3926047 
3928722 



393*397 
3934071 
393<^745 



39394x9 

394*093 
3944766 



3947439 
39501 XX 

395*783 



3<555455 
3958127 
3960798 



39^534^9 

3966x39 
3968809 I 



3971479 
3974x48 

J976817 



3979486 

39«*X55 
J9«4«ii 

3987491 
3990x58 

399*8*5 

399549* 
3998158 
4000824 



4003490 
4006156 

400882X 

401x486 
40x4x50 



4019478 
4022141 
4024804 



4027467 
4030129 

403*791 



Tangenee 



4035453 
40381x4 

4040775 



4043436 
4046096 
404875^ 



405x4x6 
4954075 
4056734 



4059393 

4062051 

4064709 
4067^66 



4*44749 
4248182 

425x616 



4*55051 
4258487 
426x924 



4265362 
4268800 

4*7**39 



4275679 
4279x20 
4282562 



4286005 

4*89449 
4292874 



4296339 
4*99785 

430^222 



4306680 
43x0x29 

4313579 



43x7030 

432048 X 
43*3933 



4327386 
4330840 
4334*95 



4337751 
4341*08 
4344666 



4348x24 
4351583 
4355043 

4358504 
436 1966 
4365429 



4368893 
437*358 
jli7i823 



4379*89 
438*75<5 

4386224 

4389^93 
4393x63 

439<^34 



4400x06 
4403578 
4407051 
44x0525 
4414000 
441747<5 



44*0953 
4424431 

4427910 



4431390 
4434871 
4438353 



4441835 

4445318 
4448802 

445**87 



Secante. 



10863604 
10864946 
10866289 



X0867634 

10868979 
10870326 



10871675 
X0873024 
Ì087421 



10875727 
X0877080 
10878435 



X0879791 
1088x148 

X0882506 



10883866 
X0885227 
10886589 



10887952 
10889317 
10890683 

10892050 
108934x8 
X0894788 



10896x59 

10897531 
10898903 



10900279 
X0901655 

10903032 



109044 XI 

-1C90J79X 
X0907172 



10908554 

10909938 
709113*3 



X09 12709 
109x4097 
109x5486 



109x6876 
109x8267 
109x9059 



1092x053 

x 0922448 
10923845 



10925243 
10926642 
X0928042 



10929444 
10930847 
10932251 



X0933656 
10935063 

X0936471 



i*^ 



10937880- 
10939291 

10940703 



10942x16 

10943530 

X0944946 
10946363 



Senii$g. 



9591S780 

959*X755 
95924728 



95947698 
95930666 

95933^31 



9593<5594 
95939555 
9594*513 



95945469 
959484^2 
95951373 






959543** 
95957168 

959602x2 



959^^3154 
959<56093 

95969030 



959719^5 
95974897 
95977827 



95980754 
95983679 

'9598Q6cn 

959895*3 
9599*441 
95^5357 



95998270 
96001 x8x 
96004090 



96006997 
96OQ990X 
96012803 



96015703 
960x8600 

9<5o2i495 



■*i* 



96024388 
96027278 
96030166 



96033052 

9603593^5 
960388x7 



96041696 

96044573 
96047448 



96050320, 

96053190 

96056057 

96058923' 
96061780' 
96064647 

96067506 
9607036Ì 
960 7 3216 

96076068 
96078918 
9608x765 



9608461 I 
96087454 

96090294 

96093133 



Tan^ilo^. 



962785x9 

96282031 

96*85540 



96289048 
96292553 

96296057 



96299558 
96303058 
96306556 



96310052 

96313545 
96317037 



96320527 
963240x5 

9^3*7501 



96330985 
96334468 
9633 7948 



963414*6 

96344903 

96348378 



m rf 



96351850 

963553*1 

96358790 



96365722 

.9636918J 



96372646 
96376x06 

96379563 



96383019 
96386473 

96389925 



96393375 
96396823 

96400269 



96403714 
96407x56 

96410597 



96414036 
96417473 

96420908 



964*434* 

964*7773 
96431103 



96434631 
96438057 

^44x481 



96444903 
96448324 

96451743 

96455160} 

96458575 

96461988 



96465400 
964688x0 
^964722x7 



96475624 
96479028 
96482431 
96485831 




mt^t 



■■■'^■Vi^'M 



Seno. 



Tangente. 



7 Secante. 



92©5049 
9103912 

9202774 



920i6jf 
9200495 
91993 J5 



9x9821; 
9187073 
9'9?93' 
919478» 
9193*^44 
9192499 

91913 53 
9190207 
9189060 



9187912 
91867^3 
0i8;tfi4 



91844^4 
9183313 
^182x61 



9x91008 

9x79855 
9x78701 



9x7754^ 
9176390 

9»75234 



9174077 
9172919 

9171760 



91706OX 
9169441 
9168280 

9167118 
9165955 

9'<^479^ 



9163627 
9162462 
916x296 



9160x30 
9158962 

.9112221 



9156626 

9iJ545<5 
9x54286 



9153115 
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IO 1762019 



XOI75928X 

10175554^ 
X01753809 



XOI75X074 
IO 1748 340 
IO 174 5606 



10x74287^ 
10x740x40 
101737408 

"10173467^ 
10x731947 

IO 17292 17 



X01726487 

10x723759 

IOI72X£jt 



1017X8304 

10X715577 
10X71*851 

10x7x0X26 



ii8 



9iJ±lì 



l m. 



o 

X 

1 

3 

4 
S 
6 

7 
8 

9 
xo 

IX 
IX 

»3 

ij 
x6 

17 

x8 

19 

21 
22 

2fl 
a? 

a8 

3» 

33 

34 
-il 

36 
37 

39 
40 

4» 

4* 
43 

44 

45 
4^ 
47 

4« 
49 
SO 

54 
55 

57 

5« 

59 
60 



Seno. 



5591929 

5594340 

li9$ZL» 
$599161 

560157» 
5603981 



5106190 
5608798 
56x1206 



Tangente, 1 Secante 



5613614 
5616021 
5618428 



S620834 
5613239 
5625644 



5628049 

5*530453 

5<53^g57 



5635260 
5640065 



5642467 
5644869 

5647270 



5649670 
5652070 



5656868 
5659267 
^óóióós 



5664062 
5666459 
5668856 



5671252 
5673648 
5676043 



5^578437 
5680831 
5683125 



5685618 
568801 1 
5690403 



5692795 
5695186 

5<597572 



5699968 
5702358 
5704747 



5707136 

5709524 
57119x2 



57»4^99 
5716686 

571907I 



57ÌI459 

5713844 
5726229 



5728614 

57^98 
5733381 



■kte 



^745085 

67493*8 
6753553 

6757790 
6762028 
6766268 



6770509 
677475* 
6778997 



6783244 
678749» 
679174* 



6795993 
6800246 

6804501 



6808758 
6813016 
ÓBifijó 



6821538 
6825801 
6830066 



6834333 
6738601 
6842871 



6847143 
6851417 

,68 55691 



6859969 
6864247 

6868527 



6872810 

6877094 
6881379 



6885666 
6789955 
6894246 



6898538 
6902832 
6907128 



6911425 
6915724 
6920025 



6924328 
6928633 

j623*229 



6937147 
6941557 

6945868 



695 108 I 

6954496 
6958813 

6963I3I 

6967451 
6911773 



A*H*i«k< 



6976097 

6980422 
6984749 



6989078 

6993409 
6997741 

.^00*^75 



12062180 
12064548 
X2066918 

X 2069289 
x 207 1662 

12074037 



12076414 

X2078793 

12081175 



12083595 
X2085944 

12088331 



12090720 
I2093II1 

12095505 



12097900 

12 100297 
12102696 



X2105097 
X2IO75OO 
1210990^ 



121x2312 
X2II472I 
12117132 



I2II9545 
X2I2I960 

J[£i*4377 



12 126796 

X21292I7 
12I3I640 

12134064 
X213649I 

12 13 8920 



X2I4I35I 
12143783 
12146218 



12148655 
X2 151094 

numi 
X2155978 
X2158423 
Ì1160870 



X1163319 
X1165770 
11168123 



i*a*a 



X2I7O678 
I2I73I35 

<*'75594 



12178055 
12x80518 
12 182983 



12x85450 
12x87919 
12x90390 



12 192864 
12x95339 
X2t978i6 



12200296 
X1202777 
12205260 
X2207746 



StmUi. \ Tmgihg, 



■«te 



974756X7 
97477489 
97479360 



97481230 

97483099 
97484967 



97486833 
97488698 
97490562 



974914*5 
97494*87 
97496X48 



97498007 
97499866 

975017*3 



97503579 

97505434/ 

97JO7287 



97509140 
975IO99I 
9751184* 



975 14691 l 
97516538 
97518385 ' 
97510231 

975*1075 
975*39x9 



975*576x1 
975*7601; 



_ 97519441 

9753118Ò 
>97533H8 
_ 975349^ ^ 

97536790 
97538624 

97540457 

9754**88 

97544119 
97545949 



97547777 
97549604 

97551431 

97553*56 
97555080 
97556901 



97558714 
97560544 

9756136^ 

97564182 

97565999 
97567815 



97569630 

97571444 
■97573*56 

97575068 
97576878 
975786H7 



97580495 
975?i302 
97584108 
975g59r3 



98289874 
98292599 

98295313 



98298047 
98300769 
98303491 
98306113 
98308934 
3i!lL4 



98314374 

983x7093 

^85198x1 

98312529 
98325246 
98317963 



98330679 
98333394 

98336102 

98338823 

98f4iy3tf 

98344*59 
98 34696 X 

98349673 
9835*384 

98355094 
98357804 
98360513 

9836322X 
98365929 
98568636 

^8371343 
98374049 

J8376755 

98379460 
98382164 
98384867 

94387571 
98390273 
.98392975 

98395676 

98398377 
^8401077 

98403776 
98406475 

9840^x74 
984x1871 
98414569 
98417265 

9841996Ì 
98422657 

, 984*5351 

98428045 

98430739 
■9843343*> 



98430x2$ 

98438817 
[8441 50S 
98444x99 
98446889 

98449579 
9845*26« 



G. 



óo 

J2 

57 
Sa 

u 

5J 

yi 

J2 
48 
47 

j6 

45 

44 

-li 

44 

41 
jo 

39 
38 

JZ 
95 

Ji 

33 

31 
-ii 

30 
29 

»7 
z6 

JS 

M 
43 
12 

21 
20 

»9 
18 
17 

«5 

14 

_13 

12 
II 

IO 

9 
8 

7 

6 

5 

4 

3 

2 

I 

o 

ni. 



Seno, I Tangente. 



8290J76 

8288749 
8287121 



8285493 
8283864 

8282234 



8280603 
8278972 

8277340 



827y7»7 

8274074 
8272440 



827080$ 
8269x70 

8267534 



8265897 
8264260 
8262622 

82Ó0983 
8259343 
82 57703 



8250062 

8254410 
8252778 



8251135 
8249491 
8247847 



824O202 

82445 5<J 
8242909 



8241262 
8239614 
82379^55 



8236316 
8234666 
8233015 



8231364 
8229712 
8228059 



8226405 

8224751 
8223096 



8221440 
8219784 
8218127 



8216469 
8214811 
8213152 



821x492 
8209831 
8208170 

8206508 
8204846 
820818J 



8201 5 19 

8199854 
8198189 



8196533 
8194856 

8193189 

8191 521 



1482 5610 
148x63x1 
14807021 



14797738 
X4788463 

14779197 



14769938 
X4760688 

14751445 



14742210 

X4732983 
14723764 



147 145 W 

14705350 
14696155 



14686967 

14677787 
14668616 



X46 59452 
14650296 
X4641147 



14632007 
14622874 

14613749 



14604632 

145955" 
14586420 



145773»^ 
14568240 

14559161 



14550090 
14541027 
14531971 



14522923 
14513883 
14504850 



14495825 
14486808 
'4477798 
14468796 
14459801 
144508 14 



14441834 
14432862 
14423897 



14414940 
X4405991 

'4397049 



14388114 

'4379187 
14370268 



14361356 

1435*45' 
'4343554 



14334664 

143*5781 
14316906 



14308039 
14299178 
X4490326 
14281480 



ìMMh 



Secante . 



17882916 
17875208 
17867508 



178598x7 
17852x33 

'7844457 



17836790 
17829131 

17821479 



17813836 
X780620X 

17798574 



'7790955 
17783343 
17775740 



17768145 
17760558 

'775*979 



17745408 

'7737845 
17730290 



17722743 
17715204 

17707673 



17700149 
17692633 
17685125 



17677625 

17670133 
17662649 



17655173 
17647704 

17640243 



1/632791 

'76*5345 
17617908 



17610478 
X7603056 
1759564* 



17588236 
X7 580837 
1757344<5 



17566063 

17558687 
17551319 



'7543959 
X753^<5o7 
X7 529262 



17521924 

'7514594 
'7507*73 



«7499958 
17492651 
17485352 



X7478060 
'747077^ 
'74<53499 



17456*30 
17448969 
I744'7I5 



Sinilùg. 



99'8574* 
99184890 
99ig4Qi7 



99183183 

99'823*9 
99181475 
99180620 

99179764 
99178908 



9917805 X 

99177194 
99'763|6 



99*75478 
99174619 
99173760 



99172900 
9917*040 

99'7"79 



99170317 

99169455 
99168593 



99167730 

99166866 

•99166002 



99»65'37 
99164272 
99x63406 



99162539 
99161673 
99x60805 



99'59937 
99159069 
99158200 



99157330 
99x56460 

99'55589 



99I547'8 
99*53846 
99' 5*974 



99i5*'oi 
99151**8 
99' 503 54 



99'49479 
99148604 

99'477*9 



9914685* 
99145976 
99145099 



99144**' 
9914334» 

^92H*j$i 



99x41584 
99140704 

99^398*^ 



99'38943 
99x38061 

99'37'79 



99x36296 

99«354'3 
9913453^ 
90x33645 



"9 



X01710126 
10170740X 
X01704677 



X0170X953 
IO 1699231 
10x696508 



10x693787 
XOX691066 
10x688346 



10x685626 

10168*907 
X01680189 



10x677471 

10x674754 
X01672037 

XOX669321 
xo 1666606 
10166389' 



XOI66X177 
XOI658464 

10165575» 
XOI653039 

10x650327 

10x9476 1<^ 
xo 1644906 
ioi642i^<5 
101639487 



X01636779 
10163407' 
10163x364 

'10x628657 

10x62 59 5 X 
101623*45 



X01620540 
X016I7836 
XOI615133 



1016x2429 

xox6o97*7 
1016 0702J 



101604324 
X0160162J 

10x5989*5, 
101 596224 

1015935*5 

10x590820 



10I588I29 

10158543» 

'01 58273 5 
'10x580039 

101577343 
'01^74649 

'xox57'954 

101569^61 

101 ^66568 

■101563875 
10x56x183 

'0'n849* 
101555801 
101553x11 

IDI f 504*1 



' 



Ilo 



G. 






i 



1 m. 



o 
I 

% 

1 

4 



6 

7 
Jl 

9 
IO 
SI 



12 

2ó 



i6 
«7 



i8 

19 

zo 



»I 
ai 

il 

M 

i$ 

a? 

18 
19 



30 

34 
li 



3<J 
37 
3« 



39 
40 
41 



4» 
43 



45 

4<^ 
47 



48 
49 

-J? 
51' 

u 

55 

57 
58 
59 



•^"^^^m'miummmmam 






Seno 



V 



57357^ 
f73i«47 
1740519 



57419x1 
5745*9» 
5747^71 

5750051 
575*43» 
5754<" 



5757190 
57595^ 
576x94^ 



57^43*3 
$7^700 

J76907g 



5771451 
5773«»7 
577tfiOi 

577857*5 
5780950 

57 8^313 



5785696 
5788068 

5790440 



5792811 
5795183 
Y797553 

5799913 
5801101 



5807030 

5809398 
5811765 



5814131 
5816^8 

5818864 



5821230 
5813595 

5828323 

5830687 

. 5833050 

5835411 

5837774 
5840136 



5841497 

5844857 
5847217 



5849577 

585193<5 
5854194 



5856652 
5659010 
5861367 



5863724 
5866080 
5868435 

5870790 
5873145 

5875499 
J8778^^ 



Tangente. 



7002075 
700641X 
7010749 



7015089 
7019430 
7013773 



7018118 
7031465 
7036813 



7041x63 

7045515 

7049869 

7054114 
7058581 

7062940 



706730X 
7071664 
7076029 



7080395 
7084763 
7089133 



7093505 
7097878 
7102253 



7106630 
7111009 
7115300 



71x9773 

7114157 
7118543 



7131931 
71373»! 
7141713 



7146106 
7150501 
7154898 



7x50297 

7x63698 
7x68101 



7171505 
717691 1 

718x319 



7185729 
7x90141 

7194555 



7198976 

7103387 
7107806 



7112217 
7116650 
1221075 



7225501 
7119931 



7138793 
7143117 
7^47663 

7252101 

715654» 

7260983 

7265416 



Secauite. 



S1107746 
X1110133 
12212723 



X2215115 
12117708 
12120204 



12222701 
11115101 
12117703 

X 2230207 

I22327I3 

X2a352n 



11137731 
X2240244 

12141758 



X1145174 

X1247793 
X2250313 



X 22 52836 
X125536X 
12257887 



X 22604x6 
X1161947 
X 2165480 



12268015 
12270552 

i»»?i22£ 



X1175633 
12278x76 
X228071X 



X1183169 
111858x0 

1218837 X 



12190915 
X129348X 
X2296039 



X1198599 

I130XX6X 

11393715 



X 1300191 
X130886X 

Ii3ri43» 



X13X4005 

X13X6580 

J1319X57 

X232X736 

11314I17 
X2326900 



X23 29486 

X1332074 

J[»334^ 



11337156 
11339850 
X2342446 



11345044 
12347645 
X13 50148 



X13518J2 

X13 554.59 
12358068 

123x0680 



Stnil9g. 



97585913 
97587717 
97589519 



97591311 
97593111 
97594910 

97596718 

97598515 

97600311 

97602x06 
97603899 
97605692 



97607483 

97609274 
97611063 



T^ngiUg, 



97612851 
97614638 
976x6424 



97618208 
976x9992 

97621775 



97623556 
57625337 

97627 1 IO 

97628894 
97630671 
97632447 



97634222 
97635996 
97637769 

97639540 
97641311 

97643080 



97644849 
976466x6 
97648382. 



^■« 



97650147 
97651911 
97653674 



97655436 
97657197 
97658957 



97660715 

97662473 
97664220 



97665985 

97667739 
97660492 

9767x244 
97671996 
97664746 



97676494 
97678242 

97679989 

'97681735 
97683480 

9768522^ 



97686966 
97688707 
97690448 
97692187 




98451268 

98454956 



98460332 
98463018 
98465705 



98468390 

98471075 
98473760 



98476444 
98479127 
98481810 



98484492 

98487174 
984898 5 j 



98492536 
984952x6 
98497896 

98500575 
98503253 

98505931 



98508608 
98511285 
98513961 



98^516637 
98519312 

98511987 

9851466X 

98517335 
98530008 



98532680 

98535351 
98538013 



98540694 

98543365 
98546034 



98548704 
98551371 
98554041 



98556708 
98559376 
98562042 



98564708 

98567374! 
98570039; 



98572704 
98575368 
^857^031 



98 580694 1 

98584357 1 
98586010 ' 



98588680 

9859x341 
9859400X 

98596661 
9859952.X j 
98601980 ' 



98604^38 

9860995^ 
086126x0 



^' ■ 



ut 

G. $6 



o 

X 

1 



i 

4 

6 
7 

9 

IO 

II 



12 

«4 



«5 

i7 
IS 
19 

21 
22 

11 



44 

a? 

28 



ii 



ai 

54 

li 



li 



39 
40 

ài 



4» 
43 



45 
46 



48 
5» 



54 I 

5«* 

59 

éo 



• 



Seno* 



5«7785J 
)88o20Ó 

5882(18 



58B4910 
58872^2 
5889613 



$891964 

f«94JM 

5896663 



5899012 
1901361 
5903709 



$906057 
5908404 
5910750 



591ÌO96 

59« $44* 
59^7787 



5920132 
5922476 

5aX4»'9 



5927162 

5919505 
5931847 



$934««9 
593<5J30 



5941 Wi 
5943550 

5945889 



5948228 
5950566 

595^903 



5955*40 
5957577 
5959913 



59^52249 

5964584 
5966918 



596945* 
5971 58<5 
5973919 



597^251 

5978583 
5980915 

5983*4^ 
5985576 
5987906 



5990136 

599»5<55 

5994893 



5997221 

5999 J49 
6001876 



6004202 
6000528 
,6008853 



6011178 
6015503 
6015827 
1150 



Tangente • 



7265426 

7269871 
7174318 



7278767 
7283218 
7287671 



7292x26 
7296582 
7301040 



7305 50X 
7309963 



7318894 

73^35àx 
7317831 



7332303 

7336777 
7341153 



7345730 
73502x0 

7334691 



7159174 
7363660 

7368147 



7372636 

7377117 
7381620 



7386115 
7390611 
7395110 



7399611 

7404114 
7408618 ; 



7413114 
7417633 
7411143 



7426655 

7431170 
7435686 



7440204 

7444714 
7449146 



7453770 
7458296 
7462824 



746735^ 
7471886 
7476420 



7480956 
7485494 
7490Q33 



7494575 
7499119 
7503665 



7508212 
7512762 

7517314 



7511867 

7516413 
7530981 

7535540 



Secante . 



X2360680 

12363294 
11365909 



12371x48 
X2273768 



11376393 
123790x9 
'^381647 



12384278 
1238691 X 
X2389546 



X2392183 

12397464 



X24OOIO8 

X24O2754 
12405402 



X24O8052 
X24IO704 
"413359 



X2416016 
12418675 
12421336 



12423999 
X2426665 

17419333 



X2432OO3 
12434675 
11437349 



12440026 
X2442705 
12445386 



X 2448069 

Ii4507r4 
12453442 



124S6131 

X245S823 

^1461518 



12464214 
12466913 
12^69614 

12472317 
12475022 
12477730 



12480410 
12483152 
12485866 



12488583 
12491302 
12494013 



12496746 
12499471 
125C1199 



11504929 
115076ÒT 

IÌI50196 



11513133 
I25i5?7i 
X2518613 

11511357 



«• 



L 



S^niUg. 



97692187 

97693915 
97695662 



97697398 
97699134 
97700868 



97702601 

97704331 
9770606 



97707793 
97709522 

97711149 



97711976 
97714702 
97716426 

97718x50 
97719872 
97711 59 j 



97713314 
97715033 

977^6751 



97718468 
97730185 
97731900 



97733014 

9773 5J17 
97737039 



V 97738749 
97740459 
^7341168 



97743876 

97745583 
57747188 



97748993 
97750697 

97751399 



97754101 
97755801 
97757501 
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97963638 

97965212 
97966786 

97968359 

97969930 
9797*501 
97973071 



97974640 
97976208 

97977775 

9797934» 
97980906 

97982470 

97984034 
97985596 
97987158 
97988718 



989^098 

98930701 

98933306 

98935909 

989385" 
98941 114 

98943715 
98946U7 

98948918 

98951519 
98954x19 

98956719 



98959319 
98961918 
98964517 
98967116 

98969714 
^89 72312 

98974910 
98977507 
98989x04 

98982700 

989852'96 
98987892 

" 98990487 
98993081 

98995677 



98991*271 
99000865 

99003459 

99006052 
9900i'645 

99011237 
99013830 
99016422 
99019013 



99021604 

99024195 
99026786 



99029376 
99031966 

9^34555 

99037144 
99039733 
99042321 



99044910 

99047497 
99050085 



99052672 

99055259 
99957845 



99060431 
99063017 
99065663- 



99068188 

99070773] 
.99073157 



9907594» 
99078525 
ppoftiio^ 

9908 360Z 
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Seno* 



7880107 
78783 itf 
787^5^ 



787473» 
7872939 

7871 141 



78593 JO 

7867555 
78tfj759 



786^962 
78d2itfS 
7850367 
78S8J69 
8856770 
7854970 



7853169 
7851368 

78495<^ 

78477^54 

78459^5» 
7844157 



7842352 
7840547 
7838741 



7836935 
7835128 

78333*g> 



783x511 
7829702 
7827892 

7826082 

7824271 
7822459 



7820646 
7818833 
7817019 



7815205 
7813390 

7811574 



7809757 
7807940 
7806122 



7804304 
7802485 
7800005 



7798845 
7797024 
7795»02 



7793380 
7791557 
7789733 



7787908 
7786083 

7784257 

"77S243* 
7780604 

7778777 



7776949 
7775 '20 

7773290 
7771460 



Taogente. 

X2799416 

M791745 
X278407? 



X2776419 
12768764 

1276x166 



12753473 

X274583<5 
12738204 



X2730578 
X2722957 
127x5342 



12707733 
X2700130 

12692532 

X2684939 

"^77353 
12669772 



Z2662196 
X 2654626 
1x647062 



X2639503 
z 263 1950 
Z2624402 



126x6860 
X2609323 
X260I792 



12594x67 
12586747 
12579232 

1257x723 

X 2 5642 19 
X255672X 



X2 549229 
1254X742 
12534260 

X 2526784 

X25i93«3 
^2511848 



X2504388 

12496933 
X2489484 



X2482040 
12474^2 
12467x69 



12459742 
X2452320 
12444903 



"437492 
12430086 

12422685 



12415290 
X 2407900 
IÌ400515 



12393 »3<5 
X2385762 

12378393 
"12571030 
12366672 
«2356319 
12348972 
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Secante . 



16242691 
16236648 
16230609 



16224576 
162x8549 

x62 12 528 



162065x3 
X6200504 
16194500 



X6I88502 
16I825IO 
16176524 



I6I70544 

16164569 
x6i 58600 

16x52637 
16x46680 
16140728 



16134783 
X6128843 

lgl2290> 



16x16980 

x6x 1x057 
16x05x40 



16099228 
16093323 
X6Ò87423 



1608x528 
16075640 
16069757 



16063879 
16058008 
16652x41 



X6046281 
16040426 

19034577 



16028734 
16022896 
16017064 



16011237 
16005416 
15999600 



» 5993790 
15987986 
15982x87 



I 5976394 
15970606 

15964824 



15959047, 
15953276 

I59475«i 



1594»75« 
25935996 

15930247 



15914504 
15918766 

15913033 



15907306 

15901584 
15895866 
IS890157 



SeniUg. 



98965321 

989^4334 
9896334^ 



989^^2358 
98961369 
08960379 



98959389 
98958398 

j»895740<5 



98956414 
98955422 

98954429 



98953435 
98952440 

9895*445 



98950450 

98949453 
98948457 



98947459 
98946461 

g^5463 



98944463 

98943464 
989^2463 



9894X462 
98940461 



98938456 
98937452 
989364^8 



98935444 

98934439 
^933433 



98932426 

9893 1419 
98930412 



98929404 

98928395 

l822Zi8£ 



98926375 
98925365 

98921Ì5Ì 



98923342 
98922329 
9892x316 



98920303 
989x9289 
98918274 
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98917258 
989I6242 
98915226 



989x4208 
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98912172 
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989x0133. 

98909x13 



98908092 

^8907071 

98906049 

989^5026 
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X01053683 
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10x04848 X 
ZOI045881 
10x043281 



IOX04068X 
10x038082 
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^101032884 
10x030286 
IO 1027688 



10x015090 
10 1022493 
10x0x9896 



10x0x7300 
1010x4704 
10x0x2x08 



1010095 13 
10x0069x8 



XOX001729 

100999135 
100996541 



100993948 
«0099x355 
X00988763 

100986x70 
100983578 
100980987 



X00978396 
100975805 
ioo9732x^ 



100970624 
I00968034Ì 
100965445 



100962856 

100960267 

100957679 



100955090 

100952503 
10094991 5 

100947328 

100944741 
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X00939569 
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6295464 

6197714 

0199983 
6301142 
6304500 
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63090x5 
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6ji35»8 

«3«J784 

6 J1S039 



6320193 

ilitf22 



6317053 
6319305 

tfi3«5S7 



6333808 

6336659 
^338309 



6540559 
6342808 



^347305 

«3495 J3 
645180 



6354046 
6356194 

«358537 



6360782 
^316306 
«365^75 



6367513 
636975^ 
6371998 



6374MO 
6376481 
63787H 



638096X 
6383101 

i38i±e 



6387678 
63899x6 

g39*'53 



6394390 
63</66i6 
6398861 



640x897 
6403331 
6405566 

6407799 
64x0031 
64x1164 



6414496 
64x6717 
6418958 



641x188 
64134x8 
6415647 



Tangente. Secante. 



8097840 
8x01658 [ 
6x07478 1 

8x12300 
8x17x14 

8I2.X95X 

8x26780 
813X6XX 

8x36444 



8x4x180 
8x46x18 
8x5 0958 



8x55801 
8XÓ0646 
8i<55493 



8170343 
8x75x95 
8x 80040 



3x84905 
8x89764 
8194625 



8x99488 

8104354 
8109211 



82x4093 
8218965 

8223840 



81287x8 
«»33597 
«13847^ 



8143364 
8148251 
8^53'4P 



8258031 
8161915 
826781X 



81717x9 
8177620 
J282523 



8287429 
8292337 
8297147 



8301x60 
8307075 
831199* 



83x69x1 
832x834 
83^6759 



833x686 
83366x5 

8341547 



834648 X 
835x4x8 

835^357 
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836x298 
8366241 
8371x88 



8376x36 
83HX087 
8386640 
8390^96 



X1867596 
12870628 
X1873663 



X2876700 

X2879740 
X2882782 



X1885827 
X2888875 
X2891925 



1*894977 
X2898032 
X190X090 



X2904150 
129072x3 
129x0278 



X2913346 
229x64x6 

12919489 



X 2922 564 
22925642 
12928723 



1293x806 

X2934892 
22937980 



1294x072 

12944x64 

X2947260 



129503 J9 
X2953460 
X2956564 



12959670 
X2962779 
X2965890 



Ì2969004 

X2972X2X 
X297524O 



X2978362 
1298X487 

X 29846x4 



12987744 

X2990876 



12 



12997148 
13000288 

'300343 X 



13006576 
«3009724 
130x2875 



I3OI6028 
130X9X84 
X302234> 



«3025504 

13028668 

X303I834 



«3035003 
I3038I75 
1304x349 



X3044526 
23047706 
13050888 

13054073 






Stniiég. 



979887x8 
97990278 
9799x836 



97993394 
9799495» 
97996507 
97998062 
97999««6 
9800x169 

' 9800272 X 
99004272 
98005823 



98007371 
9800892X 

980x0468 



980x20x5 
980x3 56X 
9801JX06 



98016649 
98018x92 
98019735 



9802x276 
980228x6 
98024355 



98025894 

9802743 I 
98028968 



98030504 
98031038 
98033572 



98035x05 
98036637 
98038168 

98039699 
9804x228 
980427^7 



98044284 
9B0458XX 

9804733^ 



9804886X 
98050385 
98051908 



98053430 

98054951 
98056472 



98057991 
980595x0 
98061027 



98062544 
98064060 
980 6557^ 



98067089 
98068602 
98070XX4 



9807x626 
98073x36 
0^74646 



98076154 

98077662 

98079169 

.98080675 
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Tdmgihg. 



99083692 

99086275 
99088858 

99091440 

99094*" 
99096603 

99099*85 
9910x766 

99«04347Ì 
991069271 
99109507 
. 99^ J 2087 

99114666 
991x7245 
99119824 

99m403 
99X2498X 

.,S£f2159 
99130137 
9913-*7X4 
99i352yx 

99137868 

99140444 
99143020 

99145596 
99148171 
.99150747 

991533IÌ 
99155896 

99158471 
9916x045 
99163618 
99166192 

99168765 

99171338 
i2£?39xx 

99176483 

99179055 
>^x8x627 

99x84x98 

99186769 

99189340 

99x9x911 

99194481 
99x97051 

99x99621 
99202x91 
99104760 

99107319 
99109898 
992x2466 

99215034 
99217602 
^220x70 

992227371 

994*54041 

^27871 

99130437 

99133004 

99135570 
99138x35 
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Seno. 



7771450 
7769629 
7767797 



77^J9<55 

77<54ni 
7762298 



7760464 
7758629 

77 5^794 



775495« 
7753"» 
775"83 



7749445 
7747^06 

7745767 



77439*7 
7742086 

7740244 



7738402 
773«559 



7732872 
7731027 
7729182 



772/3 3<5 
7725489 
772J.642 



7721794 
7719945 
771809^ 



7710246 

77x4395 
^77»2544 



7710692 
7708839 
7706986 



770J132 
7703278 
7701423 



7699567 
76977^0 
7^5853 



7693995 
7692137 
7690278 



7688418 
7686 j 58 
7684697 



7082835 

7680973 
7679110' 



7677246 
7675382 
7tf735«7 



7671651 
766978$ 
7667918 

7666051 
7664183 
7662314 
7660444 



Tangente 



.1 



12348972 
12341629 

12334292 

12326961 
12319634 
X2312313 



12304997 
12297687 
1229038 I 



12283081 
12275786 
12268496 



1220 12 II 

X22J3932 

12246658 



12239389 
X2232I25 
12224866 



X22I76I3 
X22X0364 
iz203iai 



12x95883 

22x88650 
12181422 



I2174199 
12166982 

«2 159769 



12142562 

12145359 
12138162 



12x30970 
X2123783 

12 X 16601 



12x09424 
X2IO2252 

12095085 



12087923 
12080767 
120736x5 



12066468 
12059327 
X2052I9O 



12045058 

1203794» 
120308x0 



120x6581 
12009475 



12002373 
"995276 

iiq88x84 

11981097 
I 197401 5 
11906938 

1x959866 

1x952799 
1x945736 



XX938679 
1x93x626 

H924P9 
1x9 17536 



Secante. 



15890x57 
15884452 
15878752 
15873058 

15867369 
1586x685 



15850007 
15850334 

15844667 



15839005 
15833348 
15827697 

158x2051 
158x6411 
158x0776 

15805x46 
1579952X 
15793002 



15788289 
15782680 

'S777077 



1577M79 
X5765887 
15760300 



15754718 
15749141 
15743570 



X 5738004 

15732443 
15726887 



IJ721337 
15715792 
15710252 



15704717 
15699188 
15693664 



15688x45 
15682631 
156771 2 j 



156716X9 
I 5666x21 
15660628 



15655141 
15649658 
15644181 



15638708 

15633241 
15627779 



15622322 
15616870 
156X1424 



15605982 
15600546 

15595115 



15589689 

15 584267 
15578851 



» 5573441 
15568035 

15562634 

15557238 
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98905.26 
98904003 
98902979 



9890x954 
98900929 
0F8U9903 



98898877 
98897850 
988968 22 



98895794 
98894765 
98893736 



98892706 

98891675 
98890644 



988896x2 
98888580 
98887547 
988865x3 

98885479 
98884444 
98883408 
98K82372 
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98880298 
98879260 
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98877182 
98876x42 
98875102 



9887406 X 
988730x9 

9887x977 



98870934 

98869890 
98868846 

9886780 x 

98866756 
98865710 



98864633 
988636x6 
98862568 



9886x5x9 
98860470 
988594x0 



98858376 

988f73«9 
98856267 



98855215 
98854162 

98853109 



98852orr 

98851000 

98849945 



98848889 
98847832 
0884677^ 



988457x7 
98844659 

98843599 
98842540 
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[OOQX3725 
[009XX142 
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100905978 
^ 00903397 
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[00898234 

[Q0895653 



[00893073 

[00890493 

[00887913 



100885334 

Ì00882755 
[00880x76 



[00877597 

10087 5019 
IOQ872441 

[00869863 
X00867286 
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100862x32 
100K59556 
E008 56980 



E008S4404 

[008U829 

[00849253 
[00846678 

Ì00844I04 
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[00836381 

[ 008 13808 



[0083x235 
[oo8a866a 
[00826089 



[00823517 
[00820945 
[oof< 18373 
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1008x323 I 
[008x0666 
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642787^ 
6430104 
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6439011 



6441236 
6443461 
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6447909 
6450132 

^$45*355 



«454577 
645679* 
6459019 



64Ó1240 
64*53460 
6465679 



6467898 
6470 116 
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6474551 
6476767 
6478983 



6481 199 
6483414 
64856x8 



6487842 
6490055 
6492168 



6494480 
6496692 
64 98903 



6501114 
6503324 



6507742 
6509950 
65121 



6514366 
651657* 
6518778 



6520984 
6523189 

<^5^5394 



6527598 
6529801 
6532004 



6534206 
6020408 
6538609 



6540810 
65430x0 
6545Ì09 



6547408 
6549606 

6551804 



6554001 
6556198 

«558394 
6560590 



Tangenie 



8390996 
8395954 
8400915 



8405878 

8410844 
S415812 



8420782 

84*5755 
8430730 



8435708 
8440688 
8445670 



8450655 

8455643 
8460633 



8465625 
8470620 

8475617 



8480617 
8485619 
8490624 



849563» 
8500640 

850561? 



8510667 

S5 15684 
8520704 



8525726 
8530750 
8535777 



8540807 
8545839 
8550873 



85559x0 
8560950 

856599* 



8571037 
8576084 

8581133 ^ 



8586185 
8591240 
8596297 



8601357 
8606419 

86 I T 484 



861655 I 
8621621 
S62669Ì 



8631768 
8636846 
8641926 



8647009 
8652094 
8657181 



8662271 
8667364 
8682460 



8677558 
8682659 
8687762 
8692868 
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13054073 
13057261 

13060451 



130D3644 
13066830 
13070037 



13073*38 
1307644* 
13079649 



13082858 
13086070 
13089284 



13092501 

130957*1 
13098943 



13 102168 
13 105396 
13108626 



1311x859 
1311509$ 

13"8334 



131*1575 
13124819 
13 128066 



13131316 
13134568 

131378*3 



1314I081 

13144341 
13147604 



131 50870 
13154I39 
13157410 



13160684 
I2163961 
13167241 



131705*3 
13x73808 

13177096 



13 170386 
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98107631 
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98128401 
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99289396 
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99304755 
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9930987* 
9911*431 



99314989 
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99330334 
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7581343 
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7566147 
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98817992 
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98815842 
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6613118 
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8703087 



6678326 
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8718681 
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883x707 
1836886 
8842068 
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88680x7 
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8883620 
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8894034 
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8914894 
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8946268 
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13166918 
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133007^ 
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134x4148 

13417738 
134-^1232 



X 3414728 
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98108358 
98109788 

LIXII 



982x1646 
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99391^31 
99394182 

99}9^m 

99399284 
99401835 

99404385 



99406936 
99409486 
9941203^ 



99414585 
99417135 
99419684 

99421233 
99424782 

99429879 
99432428 
99434976 



99437524 
99440071 
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99445 i^« 

99447714 
9945026X 



99452807 

99455354 
99457900 



99-l<5o447 
994<52993 
994^5539 



994<J8o84 
99470630 

99473175 



99475720 
99478265 
99480810 

99483355 
99485899 
99^8 8443 



99490987 
99493531 
99496075 

99498619 
99 50 xx6i 

99503705 



99506148 

99508791 
99511334 



99513876 
995x64x9 
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7503034 
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13498836 
X 3 502398 



1350953» 
135x3x02 

X3 5x6676 



135*0*54 
«35*3«34 
«35*7417 



«3531003 

«3534593 
13538186 



X354178X 
«3545379 



«355*585 
«3556«93 
«3559803 



«3563417 
X 3 567034 

«3570654 



«3574*77 
«3577903 



13585164 
13 588800 
X3 592438 



13 596080 

«35997*5 

«360337* 



13607023 
13610677 
«36x4334 



136x7995 
1362x658 

136253*4 



13628994 
X3632667 
«3^536343 



13640022 
13643704 
X3647389 

1365x078 
X 36 54670 

13658464 
1^661101 
X3665863 
13669567 
«^^73*75 



I 



i 



S€niÌ9g^ 



98255x09 
962565x2 
9825^9x3 



9«*593«4 
982607x5 
982021x4 



982635x2 
982749x0 
98266307 



y«ii^i7tf. 



99544374 

9954^«5 
99549455 



995 5 «995 
99554535 
^557075 



98267703 
98269098 
98270493 



99559615 
99562x54 

99564694 



9827x887 

98273*791 
9827467 « ' 
98270063 I 

98277453 
98278843 

9828023 X 
9828x6x9 
98283006 



995<>7*33 
9956977* 
9957*31» 

99574850 
99577389 
995799*7 



98284393 

98285778 
98287x63 

98288547 
98289930 
98 

98294075 
98295454 



99582465 
9958jci«4 
<»OS 8754* 
99590080 
. 9959*6x8 

99597693 
99600230 



98290833 

S>82982~12 

9829958^ 



99605305 
99607842 
^«0^7 



98300966 

98302342 

^83037x7 

98305091 
98306464 

98307837 



996x29x5 

996x5452 
99617988 

99620525 
996230ÒX 

99625597 



99028x33 
99630669 
99633204 



98309209 
983x0580 
9831x95 

983x33*0 
983x4688 
98316056 

983x7423 
98318789 

9^3*0'55 
98321519 
98322883 
983*4*40 
98325609 
98326970 

983 *83? I 
98 3 2900 I 
98331050 
9H3U408 



98353766 

983351** 
9833647^ 
983378^3 



9963 574P 
99638275 

9964081X 

99643346 
9964588X 
99648416 



99650951 

99653486 

,99656020 



90058555 
99661089 
99663623 
99660x57 
99668692 

sssziia 



99073759 
99676293 

99678827 



996813^0 
99683803 
99686427 



5)9688960 

9909x493 
990940*6 
99690559 
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óo 
58 
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55 
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51 
50 

49 
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45 
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4J 



4* 
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39 
38 
37 



3<y 

35 

J4 



33 

3i 



30 
29 
'^8 



■ n t '- ^ 
27 
2(5 I 



2 
24 

i3 
22 



21 
20 

19 



z8 

17 
x6 



«5 

M 

i3 

12 

XI 

i? 

9 
8 

7 



6 
5 



3 

2 

I 
o 



m. 



47 



Seno. 



Tangente. 



743x448 
7429501 

74275 S4 



742$6o6 

7423657 
7421708 



74x97 J8 
7417808 



74*390$ 

74"953 
7410000 

740804^ 
^^406092 

7404137 



7402x81 
7400225 
739 8268 



73963 II 

7394353 
739*394 



7390435 
7388475 



7384504 

738^*59* 
7380629 



I X0970608 
10964201 
I l X0957797 



7378666 
7376702 
7374738 



737*773 
7370808 

7368842 



7366875 
7364907 

736<939 



7360971 
7359002 
7357032 



7355061 

7353090 
2351118 

7349146 

7347173 
7345199 



7343^15 
734x250 
7339275 



7337299 
7335322 

7333345 



733i3<57 
7329388 

7327409 



7325429 
7323448 
732»4<^7 



7319485 
73*7503 
73x5520 

73*3537 



-XIXO6125 

, H09963» 

X 1093*40 

X 10866 53 
11080x71 

xi073<S93 



X 10672x9 

I XX060750 

XX054284 



1 H047823 
! X1041365 
( 110349x2 



X 1028463 
1x0220x9 
11015578 

XX009X41 
x 1002709 
X099628X 



X0989856 

X0983436 

X0977020 



X095X397 

I X0945002 
X09386IO 



X0932223 
X0925840 
X09I9460 



1091^85 
109067x4 

X0900347 



X089J983 
10887624 

1088x269 



10874918 

X0868571 
X086Ì228 



X08S5889 
xo8495$4 
10843223 



XO836896 

X0830573 
15824254 



10817939 
X08 1x628 
xo8o532X 



X0799018 

'10792718 

10786423 



X0880132 

X0773844 
X0767561 



10761282 
X0755006 

; X0748734 



10742467 
X07416203 

X0729943 
1072^687 



Secante . 



X49447^r 

X4939940 

X4935XX8 



1493030X 
14925488 
X4920680 



X4915875 
X49X1076 

14906280 



X49OX489 
X4896701 
1489x920 



14887x42 
X4882369 

14877599 



14872834 
14868073 
X4?633i7 

X4858565 
148538x7 
14849073 

X4844334 
X4839599 
X4834868 



14830x42 
X4825420 
X4820702 



X48X5988 
X48XX278 
X48ody73 



X480X872 
14797x7^ 



X478779J 

X4783XX1 

1477843» 



*4773755 
X4769084 

147644x7 



*4759754 
X4755095 
X47 50440 



X4745790 
1474x144 
14736501 



1473 1804 
14727230 
14722600 



^ ,147x7975 

\ X47X3353 

14708736 



14704123 
X4699514 
X46 54910 



X4690309 

249757x3 
14681x20 



X4676532 
X467X948 
X4667368 
146^2792 



987x0735 
98709597 
987P8458 

987073x8 
98706x79 
98705039 



98703898 

9870275^ 
9870x613 



9870Q470 
98Ò99326 
98698182 



98697037 
9869S89X 

98694744 



98693597 
98692449 
9869x301 



98690152 
98689002 
98687851 
98686700 
98685548 
986H4396 



98683242 
98682088 
9868093^ 



98679779 
98678623 
98677466 



98676309 

98675x51 

98673992 



98672833 
9867x673 

986705x2 

98669351 
98668x89 

98667026 



98665863 
98664699 
98663534 



98661203 
986600 j6 



98658868 
98657700 
9^656531 



^655302 
98654192 

98653021 



98651849 
98650077 
98649504 



9864833 i 
98647156 
98645981 



98644806 
98^43629 
98642452 
98641275 



»3y 



X00455626 

X00453085 
X00450545 



X00448005 

1004454^5 
X00442925 



X00440385 
100437846 
100435306 



100432767 
100430228 
100427689 



X00425150 
X004226XX 
X0042tt073 

1004x7535 

1004x499^ 
1004x2458 

"100409920 
10^407382 
100404845 



100402307 
100399770 
100397233 
100394695 
100392x58 
XQO389622 



XC0387085 
100384548 
XO0382012 

"100379475 
X00376939 

X00J174403 
"100171867 
100369331 
X00J66796 



200364269 
^0036172$; 
100359189 



XOO356654 
XO03 54x19 
X00351584 

X00349049 
1003465x4 
xoo34398a 

10034744? 
100338912 
100336377 

100333843 

X00331308 

JOOJ2877J 

10032624X 

100323707 
1 00321173 



100318640 
JO03 16107 

XQ0313573 
.10031 104O 
100308507 
100305974 



' .'"^ìVJ^} 



mmimm 



I m, 



Seno* 



«•I99R4 

6822111 

«24237 



6828488 



6832737 
6834861 

683698^ 



6839107 
684x229 

£bÌÌB 
6845471 
6847591 
6859711 



6851830 

6853948 
6856056 

6858183 
6860300 
68 62416 



6864532 
6866647 
6868761 



6870875 
6873^88 
6875101 



6877*13 

6879JA4 
6881435 



6883545 
6885055 

6887764 



6889873 
6891981 
6894089 



6896x96 

6898302 



6902512 
69046x7 
6906721 



6908824 
60x0927 
69x30x9 



69x5131 

691713A 
6919332 



692x432 
6923531 
6925630 



6927728 
6929825 
693x022 



Tangente. 



93*5151 

9J30591 
9Ì360J4 



69340x8 
69361x4 
6938109 



j^ 



6940304 
694*398 
694449X 
694658^ 



9341479 
9346928 

935*3<o 



9J57«34 
9363292 

2^11 



9374*10 
9379^*3 
938515* 



9390625 
9396101 

5401579 



9407061 
94x2545 

9418033 



94*35*3 

9479017 

Ìl3lii3 

94400x3 

9445516 
945x021 



Secanti • 



«3673*75 
S3676985 

13680699 

136844x6 

13688x36 

1369x859 



9456530 
946*042 
9467556 



9473074< 

9478595 

9484119 



9489646 
9495176 
9500709 



9506245 
9511784 
95 '73*6 



95**871 
95284*0 

953397 1 



95395*6 
9545083 

9550644 



9556208 

9561774 
9567344 



957*917 
9578494 
9584073 



9589655 

9505*41 
9600829 



960642X 
961 2016 
9617614 



96**315 
96288x9 
96344*7 



9640037 

9645651 
9651268 
9656888 



^M 



13695586 

13699315 
13703048 



I37OD784 
137105*1 
12714*66 



137X8011 
1372X760 
137255X2 



13729248 

13736788 



13740553 

137443*1 
13748092 

13751867 

13755645 
137594316 



13703210 

13760998 

13/70789 



13774583 
13778380 
137«2x8i 



137^5985 

1378979* 
13793602 



1379/416 
1380x233 

13805053 



13808877 
138x2704 
138x6534 



1382036; 
13824204 
XJ828044 



1383x887 

13845734 
13839584 



13843437 

«3847*94 
13851x54 



*J855017 
\ ^858883 

j 38627 53 



13866626 
13870503 

13874383 



13S792JÓ6 
13882x53 
1388604 



138H9936. 

1389383* 

«389773* 
13901636 




StnH§g, 



98337833 
98339188 

98340541 



98341894 
98343*46 
98344597 

98345945 
98347*97 
98348646 



98349994 

9935134* 
9835*688 



98354033 
98351378 
98356722 

98358066 
98359408 
98360750 



983OZ091 

98363431 
>8 364771 
98366109 

98367447 
98368784 

98370121 
98371456 
9837*791 

983741*5 
98375458 

98376790 



98378122 

98379453 
98380783 



98382112 

9838344" 
98384769 



9838009O 

983874** 
9838874/ 



98390072 
98391396 
9839*7x9 



98394041 

98395363 
98396084 



98398004 

983993*3 
98400642 



9840x959 
98403276 

98404593 



98405908 
98407223 

98408537 



.98409850 
98411x61 

98412474 



984x3785 

984x5095 
984x6404 

98417713 



tM^iUg. 




99704157! 
99706689 

99709**1 



99711754 
99714*80 
997168x8 



997x9350 
9972188* 

997*441§ 



997*0945 
997*9477 
9973*008 



99734539 
99737071 
99730602 

99742x33 
997440O4I 
99747 i9t 



997497*6 

9975**57 
99754787 



99757318 
99759849 
9976*379 



99764909 
99767440 
99769970 



99772500 
99775030 

99/77 SOO 



99780090 
997.8*620 

^785 149 



99787679 
99790209 

9079*738 



99795*68 

99797797 
99800326 

99802856 

99805385 
998079x4 



99810443 
998x2972 
99815501 



99818030 
99820559 
99823087 



99825616 I 

99828x45 

99830673 



99833202 
99835730 
99838259 



99040787 

99Ì43U5 
99845844 

99848372 



wmm 



éo 
59 

i5 

57 
S<5 



14 
53 

2 



5« 
50 



49 
47 

J5 



45 

44 



4^ 
4» 



i2 



3<J 

55 

ii 



35 

31 
ii 

30 

28 



^7 
26 

li 

«4 
a3 

22 



21 

20 
«9 



i8 

17 
i6 



M 
i3 

12 
II 

22 

9 
7 



.11 



6 

5 

4 



X 

o 



m> 






G. 46 



Scoeb 



7313537 

73X>553 
^7309568 

7307 5*3 
730 J 597 
73036x0 



7301623 

7*99635 
72 9764^ 



7»95^J7 
7293667 



7289686 
8287694 

728^70^ 



7*83709 
72817x6 

72797*1 



7277727 

7*7573* 
727J736 



7271740 
7**59743 
7*<^774X 



74<55747 
7263748 
7261748 



7*59748 
7*57747 
7*5574<S 

7*53744 
7*5»74« 
7*49738 



7*47734 
7*457*9 
7*437*4 



7*4*718 
7239712 
7*37705 
7235698 
7*33690 
7231681 



7229671 
7227661 
7225651 

7223640 
72Z1628 

7*19615 



7217602 
7*15588 
7*13574 



7*11559 

7*09544 
72075*8 



72055IX 

7*03494 
7201476 



7199457 
7197438 
7195418 



Tangente. Secante 



107*3^87 

107x7435 
107x1187 



10704943 
X0698702 
10692466 



10686233 
Ì0680004 
X0673779 



X0667558 
1066x341 
10655128 



106489x8 
10642713 
1063 65x1 



106303x3 
X0624X19 

106179*9 



106x1742 
X0605560 
10599381 



10593206 

X0587034 
10580867 



X0574703 
10568544 
10562388 



10556235 

10550087 

X054394* 



1053780X 
10531664 

«05*5531 



10519401 

10513275 
X0507153 



10501034 
10494920 
10488809 



10482702 
10476598 
X0470498 



10464402 
10458310 
1045212X 



10446x36 
10440055 
X0433977 



10427904 
10421833 

10415767 



10409704 
10403645 

X03975«9 



10391537 
10385489 

'0379445 



10373404 
10367367 
10361333 

'05 5 5303 



14662791 

14658220 

J^6y652 



24649088 
14644529 

14^39973 



14635422 

14630875 
1462633] 



146217 ;2 
14617257 
146x2726 



14608x98 
14603675 
14599» 5<5 



14594641 
14590130 
14585623 



1458x120 
X4576621 
1457*127 



14567636 
14563x49 
145.58666 

14554187 
145497x2 

14545241 



14540774 
14536311 

1453185* 



M5*7397 
14522946 

14518498 



14514055 
14509616 

14505181 



14500749 

144963** 
1449x898 



14487478 
14483063 
X4478651 



«4474*43 
14469839 

144^5439 



14461043 
14456651 
14452262 



14447878 

144434971 
14439120 



«4434748 

14430379 
14426013 



14421652 

14417*95 
X44X2g4i 



X440859X 
14404246 
14399904 
1439 5 5<^ 5 



M7 



I SnUhg. T*n^il9S 



98641275 
98640096 

^86389x7 



98637737 
98636557 
98635376 

98634194 
9863301 X 

98631828 



98630644 
98629460 
98628274 



98627088 
98625902 
98624714 



98623526 
98622338 
98621148 



98619958 
98618767 
98617576 



98616383 
98615190 
98613997 



98612803 
.^8611608 
'^ 986104x2 



98609215 
98608018 
98606821 



986«5622 

98604423 



98602022 
98600821 
98599619 



98598416 
985972x3 
98596009 



98594804 

98593599 
9859*393 



9859XX86 
98589978 
98588770 



98587561 
9858635X 

98585141 



98583929 
985827x8 

98581505 



98580292 
98579078 
98577863 



98576648 

9857543* 
^98574*15 



9857*998 

98571779 
98570561 
98569341 



100303441 
100300909 
100298376 



100295843 
1002933x1 
10 0290779 



100288146 
1002857x4 
100283x82 



100280650 
100278118 
100275587 

100273055 
100270523 

100267992 



10026 546S 
X00262929 
100260398 



100257867 

10325533^ 
100252805 



X002 50274 

XO0247743 
1002452x3 



100242682 
100240x51 
X00237621 



IC023509X 
X00232560 
100230030 



XO0227500 
100224970 
100222440 



1002x99x0 
1002 173 80 
100214851 

X0021232X 
100209791 
100207262 



XO0204732 
100202203 
100199674 



100x97144 
100x946x5 
XOOX92086 

'100189557 
100187028 
100 184499 



10018x970 
100179441 
100x769x3 



100x74384 
100x7x855 

100169327 



XOOX66798 
100x64270 

100161741 



100x592x3 
100156685 
100154156 
10015x628 
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Asyòo'^f^y . 
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X8 
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«4 

»7 
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31 
34 
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39 

40 
1 



4* 

43 



45 
4<5 



4« 
49 

i£ 

SI 



54 
55 



57 
58 

^^ 

60 



Sena 



^4^5«4 



69SX858 
^54949 



^959x18 
696x217 



696539» 

^7479 
^969565 



697x6fX 

^97373* 
697Sg2X 



6977905 

69799«« 
698207 X 



6984x13 
6986234 
69883x5 



6990396 
^^92476 

i89im 



^996633 

69y87xx 



7002866 

700494* 
70070x8 



7009093 
70x1x67 

70»3>4* 

79M3M 
70i73«7 
7019459 



702x530 
7023601 
702567X 



702774X 

70298x0 

7031879 

7033947 
70360x4 

yo J8o8x 



7040x47 
70422x3 

7044^78 



7046342 
7048406 
7050469 



705253» 

7054594 
20^6655 



70587x6 
7060776 
7062835 



7064894 
7066953 
706901 X 

7071068 



Tangente 



9656888 
9662511 
9608x37 

9^73767 
9679400 
9685035 



9690674 
96963x6 
970x962 



97076x0 
97x3x62 
9718917 



97*45^5 
9030236 

iZiiJoi 



97415^ 

9747MO 

975«59« 
9264272 

976995<^ 

9775^43 
9781333 
97870*7 



9792724 

97984*4 
9804x27 

9809833 

9815543 
^82x256 



98*6973 
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A N O N 

LOGARITMICO 

Per tutti quei Numeri Aflbluti%chcprincipianda 
dall' Unità arrivano fino a dieci milk : 

Nel qittie Cmone il Logaritno del Unità fi è poib pooogooii 

£qiieik del Dieci looooooo. ^ - 
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3. 8473875 

3.8474493 
3. 847 5 no 

3.84757*7 



3.8476343 
3. 8476960 

3-8477577 
3,8478x93 

3.84788x0 



3.8479416 
3, 8480043 
3.8480659 

J. 8481175 
3.848x891 



r>so 



705X 
7051 

7053 
7054 
7055 
7056 

7057 
7058 

7059 
7060! 

7061 
7061 
7053 
7064 
7065 



I 



7066 
7067 
7068 
'7069 
7070 
7071 
7071 

7073 
7074 
7075 
7076 

7077 
7078 

7079 
7080 

7Ò81 
7081 
7083 
7084 
7085 
7066 
7087 
7088 

7089 
7000 

709 X 
7091 

7093 
7094 
7095 
7096 

7097 
7098 

7099 

7x00 



. 



Z#^«Wfi 



3.848x891 
3.848^507 
3.8483113 
3. 8483739 

3.84843 5 5 
3* 8484970 



3.8485586 
3. 848510X 
3.84868x7 
3. 8487431 
3.8488347 
3. K4H8561 
3.8489177 
3. 8489891 

3, S490507 
3. 849x111 



5.8491736 
3.8491351 
3.8491961 
3.8493580 
^.8494x94 



3. 8494808 

3.84954*3 
3.8496037 

3.8495551 

3. 8497164 



3.8497878 
3.8498491 
3.8499106 

3.8499719 
3.8500333 



3.8500946 
3.8501559 
3.8501x71 
3.8501785 
3.8503390 



3.85O4OII 
3.8504514 
3.8505137 
3.8505850 
3.8506461 



3.8507075 
3.8507687 
3.8508300 
3.8508911 

3.8500514 



3. 85IOI35 
3.8510748 
3.85X1360 
3.851X971 

3-8511583 



7X00 

7x00 
7IOX 
7x01 

7103 
7x04 

7105 

7106 

7x07 
7x08 
7x09 

71x0 

7XXX 
7x11 
71x3 
7114 

71x5 

7117 
71x8 

7x19 

7x10 

7x11 
7111 
7x13 
7x14 

2111 
7x16 

7117 

7118 

7x19 

7_iJo 

7131 
7x31 

7133 
7134 
7135 
7136 

7137 
7x38 

7130 

Hi? 
7I4I 
7141 

7143 
7144 
7145 



I — 



l0l€r$u 



7X4'5 
7147 
7148 
7M9 
7x50 



3.8 

5.8 

3-8 
3.8 
3.8 

3.8 

^■^" •* 

3.8 
3.8 
3-8 

3.8 

3.8 



3.8 
3.8 
3.8 

3.8 
3.8 



3.8 
3.8 

3-8 
3.8 
J.8 

3.8 
3.8 
3-8 
3.8 
3.8 



3.8 

3.8 
3.8 
3.8 
3.8 



3.8 
3.8 

3.8 
3.8 

h} 
3.8 
3.8 
3.8 

3.8 
3.8 



3.8 

3.8 
3.8 

3.8 

38 



3.8 
3.8 
3.8 
3.8 
3.8 



1*583 

13195 
13807 

14418 

15030 

X554X 



x5i5i 

X5853 

17474 
18085 

i85o5 



X9307 
199x7 
10518 
itX39 
* X749 

11359 
11970 

13580 

14x90 

14800 



15410 

i5oio 
16619 
17139 
1 7849 



18458 
19068 
19677 
30185 
30805 

3x504 
311x3 
31711 

33331 

^^040. 



34548 
35157 
357<55 

3^^374 
3 6081 

37590 
38198 
38806 

39414 

4Ó 011 

40630 
4x1^8 
41845 

4M53 
43060 



7x50 

IT 




7XJ0 

7151 
7x51 

7153 
7154 
7x55 
7155 

7x57 
7x58 

7159 

7160 

7x61 
7x61 

7X<J3 
71^4 
7^65 

7x55 
7x67 
7X58 
7x69 

7x70 

7X7X 
7x7* 
7x73 
7x74 
7x75 
7x75 

7177 
7x78 

7x79 
7180 

7181 
7181 
7x83 

7x84 
7185 

7x86 

7x87 
7188 

7x89 
7100 

7x91 
7191 

7x93 
7x94 
7x95 
7x06 

7x97 
7x08 

7199 
7100 



t^gmrìB, 



3.85430^50 
3.8543668 
3.8544175 

3.85448?* 

3i- 8545489' 
3.854^095 

3.854^^703 

3-85473x0 
3.8547917 

3.85485*4 
3- 8549x3^ 



3-854973,7 
3-8550343 
3-85 509^9 

3-855x55^ 
3.8551x61 



3.855*7<58 

3.8553374 
38553980 

3.3554586 
3. 8555x9* 



3.8555797 

3.855^403 
3.8557008 

3.8557<5i4 

3. 85581x9 



3.8558814 

3.85594*9 
3.85^0035 

3. 8560640 
3. 8561144 

3.8r^x849 
3-85<5i454 
3. 85530^9 
3.8563663 
3.8 554168 

3.8364871 
3.8555475 
3.8555Ó81 

3.856/5585 
3.8567180 



3.8567893 
3.8568497 
^.8569x01 
3.8569704 
3. 8570308 



3.S5709X* 

3.857x5x5 
3.8571C18 

3.857*7** 
3-^5733*S ^ 



'7« 



710O 

7100 






7150 
7»jo 




Z»{«rit, 


L»l4Ht. 


3-8l7ì3»Ì 


3.Stfo3}So 


7io( 


J.8j;j9»8 




7»J» 


3. 8«oj979 


710Ì 


S-8J74IJ' 




71(» 


3- 8*04578 


710J 


3-SJ7II34 




7»JS 


3.8*0(177 


7104 


3-'8l7I737 




7»54 


5.«*oi77« 


710 j 
7t«S 


_J.RÌ7«i40 
3»Ì7694J 




7ilS 
7156 


^. 8*0*374 


5.8*0*973 


7107 


3.8777J4J 




7*17 


3.8*07(71 


7108 


3.8I78148 




71(8 


3.860S170 


7»05 


3.8(78750 




71(9 


3. 86087*8 


7"o 


3-8(79, j. 




7160 


3 8*003** 


7111 


3.8JÌ99W 




7i«i 


3. 8*09964 


7»i» 


5-8j8oìj7 




7irii 


3.8*105*1 


7»I3 


S-8i8iiJ9 




7»*3 


3.8*111*0 


7114 


3.Ss8i7St 




71*4 


3.8*11758 


7"* 


_ÌlMi3fi3 
3.8(819*, 




7165 


? 8Siij(* 


716* 


3-S<Sii9{4 


7»*7 


3-8j83J<7 




7167 


5.8*1555» 


7»i8 


3.8(84109 




71*8 


3- 8^14149 


7"9 


9.8184770 




71*9 


3.8614747 


?tio 


-'■«*«V.?.» 




7170 


3.8«tìu4 


7»ii 


3.8IKJ973 




717» 


3- ti* 15941 


71»» 


3-8s8tìj7S 




717» 


J.86i*5j9 


7"3 


3-8(8717* 




7173 


3-861713* 


7>»4 


3.8587777 




7174 


3-8*17733 


7i»i 


-ìiSìHjtS 




717S 
7176 


3.8*18,30 


7«6 


j-8jb»98o 


3.8*U9i7 


7»»7 


3- 8589581 




7177 


3.8*19514 


7»i8 


S.8590«i 




7178 


3.8610110 


7"9 


3.8590781 




7*79 


3. 86 1071 7 


7^5° 


-J-8i9^i83 




71S0 
71»! 


_M6lIJI4 

3.8*11910 


7»ji 


3.8(919114 


7»5* 


3.8591584 




7i!ii 


3.8611507 


7»JJ 


Ì-859JI«J 




7183 


J.861JII.3 


7«M 


3-8(93781 




7184 


3.8613699 


7.ÌÌJ 


_Ìl8(04^85 




Tih 


1.8614106 


7»jd 


3.8j94vatf 




71M 


J.ii6i4!l9i 


7aj7 


3.8595ÌS* 




7187 


3.8*1(488 


;»j« 


3.8(9*i8d 




71S8 


3.8616084 


7»Ì9 


3. 859678(5 




7189 


3,8*16*79 


7.Ì10 
7»+i 


3-8K7J.« 
3.859798Ì 




7190 


3.8^17171 


719» 


3.86171171 


7»4» 


3-8598585 




7191 


3.8*184*7 


7*43 


3-«599'85 




719} 


3.8*19061 


7»44 


3-8599784 




7*94 


3.8619658 


7i4J 
7Mfi 


.a:.»^ooìi.4 

3- WoooB3 




719J 
719* 


«.8*jioi(i 


3.8630848 


7*47 


3.8ÈO1583 




7197 


3-8«ii443 


7»4»l 


13.81i01.8x 




719» 


3,8*31039 


7140 


a. Ì.60X-ÌAI 




7100 


3.8631*34 
3-863311, 



Afilleiurìo Vn, 



7551 
7353 
7354 

7Ì5 Ì 
73J6 
7317 
7318 
73J9 
7360 

7361 
7j6i 
73«3 
7304 
7365 

Jj66 

73*7 

73*8 

7369 

7370 

7371 

7371 

7373 

7J74 

7371 

7376 

7377 

7378 

7379 

73»o 

7381 

7381 

73^3 

7384 

Tjss 

73W" 

7387 

738'S 

7389 

7390 



73931 
7394Ì 
7395 
7596 
7397' 
73981 
7399 
17400! 



3.8*61873 

3. 86<34<4 

5. 86*40 IJ 
3. 86*4646 
3.8*65136 
3.8*6(817 
3.8*6*417 
3. 8667008 
5.8667598 
3. 8668188 
3- 8**8778 
3.1tó*93*8 
5' 86*99(8 
3.8*70548 
3.8*71138 
3. 8671718 
3.8671J17 
3. 8671907 
3. 8673496 
}. 8674086 
3.8674675 
3.6975164 
3.8675853 
3.8676441 
3.8677031 
3. 8677610 
3. 8*78109 
3.8*78798 
3. 8679386 
3.8679975 
3.H68o(64 
3. It68ii5i 
3.8681743 
3.8681319 
5.8681917 

;• 8685 505 
3. 8684093 
5.8684*81 
3.8*851-^ 
5.8685857 
3.8686444 

3-&6S7031 
3.86876x0 
3. «88197 
5.8688794 
3.S689381 
3, &6S99*9 
5. 8690556 
3.8691.43 
3.8691730 
3.8651317 











Militano VII 






»7» 


7400 
7400 


t 


• 


uso 

* 

V450 




> 


7500 

7500 


* 




7JJO 

7550 


• 


l9g4irit. 


U^MTÌU ' 


■ 


Ugétrh. 


3.87794<59 


3.8^01517 


3.871x563 


3.87506x3 


7401 


3.8691904 




745X 


3.8711x46 




750X 


3.8751191 




775X 


3. 8780045 


7401 


3. 8<S9349X 




7451 


3.8711718 




7501 


3-875X77X 




7551 


3. 8780610 


7403 


5. 8<S94077 




7453 


3. 87133XX 




7503 


3.8751349 




7555 


3.878XX95 


7404 


3.8694664 




7454 


3.8713894 




75«4 


3.8751918 




7554 


3.8781770 


7405 
■740<^ 


3. 860U51 




7455 
7456 


3. 8714476 




7505 
7506 


3.8753507 




7555 
755<^ 


3.8781345 


.3.8695837 


3.8715059 


3.8754086 


3.8781919 


7407 


3.8696413 




7457 


3.8715641 




7507 


3.8754^<^4 




7557 


3. 8783494 


7408 


'3« 86970ZO 




74 5« 


3.8716114 




7508 


3.8755143 




7558 


3* 8784069 


7409 


3,8697596 




7459^ 


3. 8716806 




7509 


3.8755811 




755# 


3. 8784643 


7410 
741 1 


3.8698x81 




7460 
74<5x 


3.8715388 




75x0 
75XX 


3.8956399 




7560 
756X 


3.8785118 


3. 86987^8 


3. 8717970 


3.8756978 


3.8785791 


7411 


3.8(^99454 




7461 


3.8718551 




75x1 


3.875755^ 




7561 


3. 8786367 


74«3 


3.8699940 




74<^3 


3.8719134 




75x3 


3.8158134 




75^5 


3. 8786941 


74H 


3.8700516 




74U 


3.8719716 




75x4 


3.87587x1 




75<^4 


5.878751J 


7415 
74x<J 


J.8701111 




7465 
7466 


3. 8730198 




75x5 
75x6 


3.8759190 




75<55 
7566 


3.8788089 


3.870x697 


3.8730880 


3.8759868 


3.8788663 


74x7 


3.8701183 




74<^7 


3. 873X4^1 




75x7 


3. 8760445 




75<^7 


3.8789137 


7418 


3, 8701868 




7468 


3.8731043 




75x8 


3.876x013 




75<58 


3.8789811 


74x9 


3,8703454 




7469 


3. 8731614 




75x9 


3. 876x601 




75^9 


3.879038$ 


7410 
74" 


3. 8704039 




7470 
747 X 


3.8733106 




7510 
7511 


3.876117? 




7570 
757X 


3.8790959 


3. 8704614 


3.8733787 


3.8761756 


3.879x551 


7411 


3.8705109 




7471 


3.87343<^9 




7511 


3.8763333 




7571 


3. 8791x06 


7413 


3.8705795 




7473 


3.8734950 




7T15 


3.8763911 




7575 


3.8791680 


7414 


3. 8706380 




7474 


3-8735531 




7514 


3.8764488 




7574 


3.8795*55 


74M 
7416 


3.8706965. 




7475 
747<^ 


3. 8736XX1 
3.8736693 




7515 

7516 


3.8765065 
3.8765643 




7575 
757<5 


3. 879581^ 


3.8707549 


3. 8794400 


7417 


3.8708134 




7477 


3-8737174 




7517 


3.8766119 




7577 


3. 879497^ 


7418 


3-87087x9 




7478 


3-8737855 




7518 


3.8166796 




7578 


3.879554^^ 


7419 


3.8709304 




7479 


3.8738435 




7519 


3.8767373 




7579 


3.879^x19 


7430 
7431 


3.8709888 




7480 
7481 


3.87390x6 




7530 
7531 


3.8767950 




7580 
7581 


3.8706691 


3.8710473 


3. 8759597 


3.8768516 


3. 5>797l<5$ 


7431 


3.871x057 




7481 


3.8730177 




7531 


3.8769103 




7581 


3.879783* 


7433 


3. 871x641 




7483 


5.8740757 




7533 


3. 8769680 




7583 


3.87984x1 


7434 


3.87x1116 




7484 


3.874x338 




7534 


3.8770156 




7584 


3. 8798983 


7435 
743*^ 


3.87x18x0 




7485 
7486 


3.874x0x8 




7535 
753<^ 


3.8770833 




7585 
7586 


^.879955^ 


3.87x3394 


3.8741498 


3.877x409 


3.8800x18 


7437 


3.87x3978 




7487 


3.8743078 




7537 


3.877x985 




7587 


3, 8800701 


743» 


3.87x4561 




7488 


5.8743^58 




7538 


3.8771561 




7588 


3.880x173 


7439 


3.87x5x46 




7489 


3.8744138 




7539 


^3-8773x37 




7589 


,3.880x846 


7440 
7441 


3.87x5719 




74QO 
7491 


3.87448x8 




7540 
7541 


3.8773715 




7590 
759X 


^.88014x8 


3.87x63x3 


3.8745398 


3.8774189 


3. 8801990 


7441 


3-87x^897 




7491 


3.8745978 




7541 


3.8774865 




7591 


3.8803561 


7443 


3.87x7480 




7493 


3.874<5557 


• 


7545 


5.877544X 




7595 


3.8804x54 


7444 


3.87x8064 




7494 


3-8747x37 




7544 


5.8776017 




7594 


3. 8804706 


744 S 
744<5 


3.87x8647 




7495 
749^ 


3.8747716 




7545 
754<J 


5 8776591 




7595 

759<5 


3.880T178 


3.8719130 


3. 8748196 


5-8777x68 


3.^^805850 


7447 


3.8719814 




7497 


3.8748875 




7547 


3-8777743 




7597 


3.8806411 


7448 


3.8710397 




7498 


3-8749454 




7548 


5.87783x9 




7598 


3.8806993 


7449 


3.87A0980 


7499 


3.8750034 




7549 


3. 8778894 




7599 


3.8807564 


7450 


3.87»I5^3 


7500 


3.8750613 


»755o 


5.8779469 




7600I 3.8808x361 



Z' » 



i8o 



Millentrìo VTL 



7600 

^ 
7600 

7501 

7601 

7^03 

7604 

7<^ot 

yóoÓ 
7607 
760% 
7609' 
7610 

7611 
7611 
7613 

7tf.M 
7£l$ 
76 1< 

7^17 

7619 
7£xd 
7611 
7612 
7615 

7^*4 

;7£m 
76x6 

7<5»7 
7618 

7^19 

7£30 

7<J3i 
7631 

7<5i3 
7^34 
TiU 
7636 
7637 

7<53« 
7<539 



3.8808X36 
3, 8808707 

3«S8o9i79 
^.8809^50 
3.88x0411 

3^^810001 j 



3.88CI03 
3« 88x1x34 
3.88x1705 

5.88x3176 

3JÌI3847 



3.88x44x7 
3.^8^x4988 

J.<8i5S5« 
3.88x6x19 

3. 88x6699 

3. 88x7169 
3.88x7840 
3.88x^4x0 
3.f8xS98o 
j^«8i95lo 
3.8810x10 
3.8810689 
3.881X1I9 
3.881x819 
^.8811398 



3.8811968 

3.8813537 
3.8814x07 

3.8814676 

3.8815145 

5.88158x5 
3.8816384 
3.8816953 
3.8817511 
3*8818090 



3.8818659 
3.8819118 

3.8819797 
3.8830365 

7J4o{ 5.8830034 

7^41 

7<54i** 

7^43 

7<544 

7£45 

7646 

7^47 
7<4« 



3.883x501 
3.8831070 
5.8831639 
3.8853207 
j, 8835775 



3- ^«34343 
3.885491X 

, . ^«835479 

7^491 5.8856047 

76 501 5.88566x4 
1*^^^**' ■ ■ ■ ■ ■ ■' 



7^50 



2L1 
7650 
765X 
7651 

7^53 

7£SS 
7656 

7<SJ7 
765* 
7659 
7660 

7661 
7661 
7663 
ftf64 
7i£5 
7666 
7667 
7^68 
7660 
7670 

7671 

7^7* 
7^73 
7<574 
7£75 
7676 

7^77 
7678 

7^79 
7680 

76ftx 
7681 
7685 

7^84 
7ii5 
7686 
7687 
7<588 
7689 
7600 

7691 
7692 
7695 
7694 

7^95 
7696 

7^97 

7698 

7699 

J770Ò 



UgmAt* 



5.88366x4 
5.8837x81 
5.8857750 

5. «838317 
5.8858885 
^•88^0451 



5.88400x9 
5.8840586 

5.884xxy4 
5.884I71X 
5.9841188 



5.8842S55J 
5.884341X 

). 8843988 

3.8844555 

5.884512X 






5.3845698 

5.884^6155 
5. 884681 X 
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